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cxt. AE Ingularis in bonas Artes , ma- 
 ximéque im JMatbematicas Difciplinas Ser.Celf. 
"Tue Genius, atque in earumdem cultores ME- 
DICEO PRINCIPE ver digna Properfo , & 
animum, é& (himulos addiderunt, ut apud eamde 
Cellstuditiem Tuam Opufculum boc Geometricum 
"cóllocavrem . Euimveró tnaximum opere com- 
peudium fa&urum me intellexi , ubi [peculatto- 
nes 


uges-bas meas ejufandà Principi eaufecrareu., 
apud quem , d Scientie [nblimitas, & Argu- 
menti praflantia , & "Dodrine utilitas montifr 
ftt Me €oummendanda foret , nec vepelitis. M. 
aut votis , aut precibus opus efret ad illus Tue - 
relam Operi frmul , Auctorique impetraundam . 
Horatia [cilicet fudiorum pretium abunde nofi, 
Principum Optime, ini & nos ipfos ton opere mi- 
ubsquam verbo doces, quami ip[a facienda frat, 
duin 1n illorum prefdium , qui eadem promo-: 
vere Sludeut , ultrà Ipfe de[cendis , quà confr- 
dentis , dv fecuriàs ad Te accedere mon ve- 
reautur .. Omne igitur offcium fatis explevero, 
ff citru verborum circuitum. , brevi dumtaxat , 
femplicique narratione , quale mibi argmnen- 
tum. bic traandum [ufceperim, aperuero .— 
Clarifrmus Vir. Cbrifiamus: Bugenius (-mo- 
tum Celfitudim Tue nomen, pro Litteraria , qua 
Atentoperé excellis , Eruditione Tua, 12 Asro-.— 
nomicis prefertim , Phyfreis , d Geometricis 
rezus , quas ille difciplinas fumm2 illufiravit) 
€x Logittice , feu Logarithmice Ligee :pro- 
rietatibus nounullas plan admirabiles ad cal- 
cem fue Diatribe de caufa Gravitatis , citra 
demonfirationem ullam , uude propofüuit , uibus 


zpfemet ufus. fuerat, ad avduas pbyfree xerita- 
tes in eodem tractu indicandas , variorumq; 
problematum determinationem, ad motum cor- 
. gorum , feu per aerem projedoruim y feu proprio 
pondere defceudentium , computata etiam medii. 
refifleutia , pertinentinn expediendam .. Quum 
ilaque, mfrenes adeo , ac geometrica contempla- 
Hone per fe diamifhmas effe proprietates. illas 
 umimuadverterem , ac preterea im 'Philofophicis 
etiam u[um babere poffey àre futurum judica- 
v2 , utt ufdeun demonfirandis operau darem, quà 
pleniis de ip[arum veritate conflaret, eüq; tutis 
deinceps ad Pbyfcam trausferremtur 5 Longi[- 
fne fiquidem: à Geometrue. ditione exulare co- 
gnoveram Pytbagoricum illud, Ipfe dixit , par- 
vuuique adeo folius pronunciautium Auctorttatis. 
in bac Scientia rationem baberi ;; atq; id quidem 
meyiti,quibpe & Magnorum aliquando Virorum 
. determnutiouibus ab[que deuonfiratione propo- 
ftis (fem moethodi , feu applicationis ,feu calculi 
lapfus quema im extendenda demon[lrattone fa- 
cillime animadvertifeut ) fadftatem arvepfiffe 
dopyebendimus. Evidentiam itaque inejufmodi 
efe exisendum , quie Geomekricis potifnmum ra- 


Lociniis efl conciliauda .. Geometricé idcirco fm- 
" : gu- 


gulac & propofrtis ab Hugenio Logiflice Proprie- 
tatibus demon[lyare agareffus fum , nec uuo ple- 
ritieque modo , fed pluribus , ufque admodnm 
generalibus.; atque ad iufinitarum Parabolarit, 
Hyperbolarum , Spiralium , aliarumq; variarü 
carvarum Tangentes, Quadraturas ,Solida de- 
terminanda conducemtibus, ut non foli Logiflice, | 
fed omnibus ferà [uh Geometricam. conftderatio- 
gem cadentibus figuris , prefeutis Opufculi 
atilitas communis efet. MS RENS 
Et bic quidem , SERENISS. PRINCEPS ; 
bujus Commentarioli snei fcopus ,bec [umma eff, 
quod cim per fefe exiguum frt , [uique ratione 
Au&oris obfcurum, Tui Nominis tamen Luce ejns 
froati affulgente , non ufque adeà vilefcere pote- 
rit , im c [upra conditionis , atque indolis [ue 
fortem [perare incipiet; quamquam id unum mihi 
abunde [uffe&urum fit , ut meiterga S.C. T. obfe- 
quii, grateq; erga Augu[hifnmam .MEDICEAM . 
Don , cui tot beneficiis devincor, ob[ervantie, 
acceptum Tibi piguus , perpetumnque in omnem 
pofleritatis memoriain monumentum exiffat.. 
Ex Monafl. Angelorum Flor.ldib. Julii MDCCI. 
éerenif. Celfttud. Tue 


Huwmillimus, Addidliff. atque Obfequentife, Farnulus 
D. Guido Grandus Monachus Camald. - 
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AD LECTOREM 


POROEROACTSO: 


Onfuetudinis eft apud Geome- 
tras vetuftiffimz, ut quz ab aliis 
fine demonfítratione propofita 
funt , five Theoremata , five 
Problemata , fibimet oftenden- 
da, ac geometrice confirman- 

| da affüumant , vel exercitatio- 

nis proprie , vel communis utilitatisgratia , ut certa 
ab incertis, à falfis vera fecerni poffint; atque hec tu- 
tó recipi, ac in ufum, fi quem habent, converti, illa 
tanquam fpuria , & fallaciter afferta re(pui , & aman- 
dari; id vel exuno Archimede conítare poteft , qui 
in Prefatione ad Libros Spiralium, Cononem fum- 
mislaudibus celebrat, ejufque inventa Mathemati- 
cis fine demon(tratione propofita, (ibi demonftranda 
áffumit; id quod tà accurate,tantoq;ingenio przftitit, 
4t , Bullialdo tefte , iz [4i admirationem ,càm equales, 
gum pofteros comvertevit 5 laudum titulos , nullo oblivio- 
vis fitu inducendos , meruerit , earumque (Spiralium ) 

inventovi Cououi gloriam , palmamque preripuerit . 
Enimveró qui in aliorum propofitionibus Meine 

dis 


dis operam collocant, quim arduam, difficilemque 
in fe provinciam fufcipiant, Vir Cl. Galileus in Tru- 
tinatore , pag. mihi 48. luculenter oftendit , dum ait: 
Long? fublimiovis ingenii efl alieni Problematis euodatio, 
aut o[lenfio Theorematis , quàm uovi cujufpiam inventio; 
Hec quippe fortune in incertum vagantibus obvie ple- 
rumque effe folet ; tota verb illa, quauta eg , [ludiofifr- 
mam atteute meutis , inumum aliquem fcopum collimam- 
Hs , vatiocinationem expofcit . 

2 Eumdem & ipfe pulverem agitare aggreífus, 
quemadmodüm ante biennium Vivianea Problemata 
'Tibigeometrice demonftrata obtuli , innumeris aliis 
veritatibus, feu plane novis, feu majori compendio: 
ex prolixa Veterum fupelle&tili dedu&is , Conico- 
rumque przfertim Forpicum T'etragonifmo locuple- 
tata; itanunc HUGENIANA THEOREMATA, 
longe adhuc plurium fpeculationum campum , pro 
variis, iifque generalibus methodis , quibus in eo- 
rumdem demonftratione uti placuit,aperientia,com- 
municare propofui. Seriüsid quidem, fi Theorema- 
tum Hugenii propofitionem fpeGtcs , illa quippe ad 
calcem Diatribeg de Caufa Gravitatis , 'Tra&atui de 
Lumine ejufdem Au&oris adnexz , ufque ab Anno 
166o. Lugduni Datavorum excufa jam proftant; Sin 
veró eadem animadvertédi copia ante paucos méfes 
mihi nunc primum factam attendas, fatis adhuc tem- 
peftivé. Hoc fcilicet Anno dumtaxat , quum Pifis 
degerem, & obeundis Phylofophice Cathedrz, ad 
quam Regie Magni Etrurie Ducis Celfitudinis Dene- 

fi- 


ficentia nuper vo catus fueram , muneribus incumbe- 
rem,apud Humaniffimum eque , ac Nobilitfimum Ju- 
venem Lucam Albizium S.Stephani Equitem , in his, 
quz ad Geometriam , ad Phyficam , multiplicemque 
Eruditionem fpediaot , apprime verfatum; prelauda- 
ti Hugeniani Tra&tatusexemplartandem invenire;ac 

feduló evolvere potui. Rapuit animum ftatim Pro- 
pofitionum illarum , quz & ícitujucundz , & veftiga- 

tu difficiles videbantur ; Utilitas, atque Blegantia, in- 
de fiquidem, ipfomet Hugenio fatente , pendere vi- 

debam, que Vir Clariffimus de Gravium projeGtione 

perpendiculari, & obliqua , eorumque defcenfu pro- 
nunciaverat, in hypothefi , quód refiftentiz medio- 
rumin eadem ratione crefcerent, cum velocitatibus 

corporum, uti eatenus creditum fuerat ; Ac de Phy- 

ficisquidem Propofitionibus vix follicitus fui , quum 

jam de hypothefi non conveniret, majorque, Huge- 
niotefte, feoblatura effet in ipfarum demonftratio- 

ne difficultas, quàm quz rei pretio compenfaretur . 

3 DeGeometricis fecus apud meftatui: legeram 
apud Serenum Antiftenfem Epi(t. ad Cyrum,prefixa 
lib. r. defe&. cylindri. Abfurdum omnino videri ,Geo- 
meiras ipfos de Proolemate Geometrico fene demou[lra- 
tione quicquam afirmare ; & quamvis longiffime abef. 
fem ab ejufmodi confuetudine generaliter. idcircó 
damnanda, quum fcirem, juftis de caufis , (eüà tempo- 
ris inopia, feu brevitatis ftudio, five exercitationis 

LeGorum gratia, id aliquando licere , quemadmo- 
dum & nobis , tum in proxime edito, tumin prefen- 
$2 ti 


ti etiam Opufculo nonnulla exeiderunt citra demon- 
-ftrationem 2flerta , Geometrix tamen , ac Phyfice 
promovendz plürimüm intereffe putavi, ut miranda 

hzc Pheoremata ad Logifticam pertinentia tandem 

demonftrarentur , & quibus , quemadmodüm illz, 

quas fupra:ex Hugenio laudabam ,itaalie , & alie 

Phylofophice Veritatescertioribus hypothefibusi in: 

nixz profluere poffent , quamdiü autem illa per legi- 

timam demonftrationem firmas radices non agerent, 

incultà plane, ac flerilia jacerent .. Bt proprio igitur 
genio, & Amicorum flimulis accedentibus, utin Lo- 
giftice Proprietatum ab Hugenio propofitarum ve- 

ritatem inquirerem, de iifdem accurate demonftran- 

dis cogitare ceepi., Quod quidem fccliciüs, quàm ab 

initio fperaveram ; deinde fucceffit; paucarum quip-- 
pe herarum meditatione , octo priorum Theorema- 

tum (quinto excepto , quod abítrufiorem fibi pofcc- 

rcindaginem previderam ) demonflrationem inve- 

ni, nec multis poft diebus reliqua omnia enucleavi, 

preter duodecimum; tertiumdecimum , ac quintum 

jamab initio intermiffüm,quorum V eritas, utinaper- 

tam lucem, vel ipfa fponté prodiret, vel educi fe non 

invita pateretur, longioris operz ófhciis invitanda, 

roganda, ac tantüm non per vim extrahenda fuit, 

nobiliorem quippe manum fortaffe expectás , obícuri 

hominis conatus refractaria dedignabatur. 

4 Sed quorfum , inquies, à tanto Viro propofita in 
examen vocare, & ad demonflrationis amuffim ex- 
pendere oportpnerat?. Annon fatis tutó admitti po- 

te- 


terant, citra füfpicionemullam falfitatis, vel hoc ip-- 
fo, quód Acutiffimus ille; & tot nominibus celebris 
Geometra rem ita fe habere fidenter afferuerat ?. At- 
chimedi, quidquid diceret , credendum deinceps ef- 
fe Hyeron Syracufius, & GelonsSiciliz Rex pronun- 
ciarunt, apud Proclum /ib. 2.cap. 3. poítquàm Navim 
contraomnium opinionem loco moviffet, & Artificis 
fraudem ex Coronz pondere ad calculos revocaffet ; 
Quid ni igitur, citra aliamindaginem , & Chri(tiano 
Hugenio credimus, pott focliciter dete&tum Saturniü. 
Annulum , poft oftenfas Curvarum Evolutarum pro- 
prietates , Cycloidis longitudinem demonftratam, 
Pendulique ofcillationes ad ifochronifmum revoca- 
tas, ut dealiistaceamus przclaris inventis, quibus 
Phyficam, Aftronomiam, & Mathefim denique uni- 
verfam infigniterilluftravit? Hzc certe fi Archime- 
distempore propofita fuiffent , non minüs veftigatu 
ardua, inventuque difficilia cenferi poterant , quàm 
minimz potentie ad maximum pondus movendum 
per machinam elevatio , vel aurea corona permixti: 
argenti difcretio. | ; 
$ Ultró ipfe fateor, dignos eífe füummos Geome- 
tras, utpote Veritatis commercio maximé omnium 
affuetos , quibus, etiam eorum, quz pronunciant, de- 
monítrationem reticentibus , fides nihilominus ha- 
beatur; neque enim Mazbematicos conce(lo Hiffori- 
cis privilegio quisjure fraudaverit , quum ipfa Geome- 
4ria à Pythagora Hifloria appellari confueverit, tefte 
Jamblico in ejus vita; cap. 18. imó longé potior illius 
j fit, 


"s. 


fit, quam iftius ratio , quippe nulla ex parte , autàlu- 
bricis famz rumoribus, aut ab incertis documentis, 
autà preoccupato partium ftudio fibimet imponi pa- 
titurGeometra, quum quidquam afferit , (ed quod 
evidenti dumtaxat ratione apud fe conftiterit pro- 
nunciare folet ; quo nomine perfectam Hy (tori ideà 
Geometria przbet , quam utinam imitarentur qui Hi- 
ftoricos agunt, necquicquam temere folis conje&ta- 
ris duci, prout fibi fomaiaverint , deícriberent, (ed 
ea dumtaxat, quibus ( quantüm materia patita* ) de- 
mon(trandis feidoneos, & paratosfenctanc!. INTE ca- 
men vetat, quin & ipfi Geometrz, cim homines ánt, 
lapfibus quoque obnoxii effe poffint, primo fiquidem 
obtutu veri fpeciem pretendere poteft fallax quoddà 
ratiocinium Geometrarum métibus uno impetu obje- 
&um , illofqueinerrorem inducere, à quo facile fibi 
icaviífent , (i peculationum fuarum demonftrationé 
per extenfum adducere , ac per fingulas partes atten- 
tiüs expendere voluiffent ; exempla funt, & antiqua 
in Conone fupra laudato, quem inter ingenio(ifima 
inventa fua , Geometrisab(que demonftratione pro- 
pofita, quedam complexum fuiffe, quz falfa erant , 
teftis eftidem Archimedes /oc. cizat. & recentia non 
defunt in Mathematicorum leGtione verfatis, quz hic 
referre non vacat,& alibi indicata habes cap.12. s.10. 
6 Sed efto veriffima omnia fint, queà Geometris 
fine demonf(tratione proponuntur ( ut certe indubia 
"funt, quz à Viviano, ab Hugenio, aliifq; íummis Viris 
 propolfita habemus , neq; id fasin controverfiam ad- 
| du- 


ducere) quamdiü hic fubfiftunt Geometre , tamdid 
revera Puri Hiflorici munus obeunt; quiddam amplius 
Geometriz titulis accedere par eft , quàm nudam Hi- 
ftoriz laudem : utrumque Geometria munus habet , 
& vera proponere ( quod Hiftoriz commune eft) & 
cadem demonftrare ( qua fingulari dote ab Hiftoria 
difcernitur, & funmum humanz Sapientiz verticem 
meritó poffidet) Hiftoriz fufhcit , fi fidem pariat , 
Geometria , fievidentem prztereà rerum absfe pro 
pofitarum fcientiam Le&orum mentibus non inducit, 
vix Geometri? nomen,& fpeciem fervat. Noninuti- 
lis igitur operz fuerit, maximis zvi noftriGeometris 
afferta demonftrationibus fuis communire,& quod il- 
lis, vel temporis, vel opportunitatis defectus invidit, 
füpplere , quemadmodum pro viribus exequi, tum in 
antecedenti, tum in hoc noftro Opufculo conati fu- 
mus; Prefertim cüm ea occafione tam generales T'an- 
gentium, Quadraturarü, ac Dimenfionum methodos 
aperire, Tibique, Mi Le&or, explanare licuerit, in 
quibus quid profecerim , quid aliorum inventis addi- 
derim , Tuiipfiusjudicio reli&tum efto. Intereà , fi 
hzc boni feceris, infinitis aliis, quz adhuc , vel fche- 
dulis fparfa , vel ordinatiüs difpofita premo , edendis 

animum dabis. 
7 Autequàmtamen ad leCionem accedas , rogan. 
duses, ut pauca quzdam preli vitia cortigas , nequid 
deinceps offendas, quod attentioni tuz morasinjice- 
re poffit ; non dicoleviora quzdam,quz ad orthogra- 
phiam fpe&ant, ut cüm pag. 208. /iz. 2. comma prafi- 

xum 


xum eft verbo a/ritudinis , cui fuerat fübneCtendum ; 
fed alia duo majoris momenti, que fenfum turbare 
poffent, primum fag. 42. ubi /;u.4. habetur pusdum V, 
legendum eft enim pastum I, & vicevería /. feq. ubi 
habetur curve ini, L legendum carve inu, V. Alterü 
f^4g. 162. ubi primoloco Sraureium numeratum mal- 
lem ante Gauarizum, contra quàm factum fit. Hoc for- 
tafle nihili faciendum ipfe putabis; ego cur magnifa- 
ciam , caufas habeo fatisgraves , certé hunc ordinem 
etiam in Epiftola ad P. Cevam mum, 16. oblervavi, 
In Figurarum pratereà Schemmatibus quedam fcul- 
ptorum vitio, aut deficere, aut perperam efformata 
effe deprehendes, quorum precipua fuis locis oppor- 
tune indicata invenies , pleraque tamen LeGorum 
Humanuitati , ac Denevolentie excufanda remi(t, nec 
enim ipfe, aliasinter follicitudines, aut omuibus no- 
tandisidoneus, aut corrigendis ( przlo jam prope- 
rante ) fufhiciens fui : profe&ctó , equusipíe cum fis, 
ca mihi nullatenus imputanda effe intelliges. Vale. 
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CIRCA LOGISTICAM , SEU. LOGARITHMICAM LINEAM. 
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Logiflice , feu Logaritbmice defcriptio. Ejus primaria 
propriezas. Logi[lice aliorum graduum. Ejufdem 
ger duos motus geueratio. Axem babet pro Afymptoto. 
Tam fupra , quam iufra in vafiuitum coutimuari potefl. 

^ ho duplici motu defcribitur, Spiralis Logaritbmi- 
ce per duos motus defcriptio. Ejus primaria affediio. 
Ad alios gradus extendiporefl . Centro per infinitos 
cinciumos circumvolvitur , licee longitudine finita fet. 
ZEqué inclinatur cuilibet vadio. Gravia per ipfam 

A de- 


E Guidonis Grandi 

delata eodem femper momento pollent , vefpectu mo- 
eineuti , quod baberent in perpeudiculo, Cartefto etiam 
id primim obfervaute .. Per comvolutionem prime 
Logiflice gigni potefl . Fallax , ex mounullorum me- 
tbodo , vatiociuium circa ejus fpatii dimenfrouem . 


ip3W Ecta methodus poftulat, ut, antequam ad demon- 
2n (trandas, quas Hugenius propofuit , Logiftice pro- 
Pih prietates accedamus, illius genefis, & defcriptio 
premitcatur ;, imó & variis modis idem preflare non inutilis 
opere pretium fuerit, inde fiquidem non folüm primariz cjuf- 
dem affectiones, ex quibus alie pendent, fponte fua proflue- 
re intelligentur, verüm etiam ad corum , quz deinceps dicen- 
da funt, intelligentiam haud parüm conducet clara , & diítin- 
&a ejus naturz notio per ejufmodi variasgencrationes Lecto- 
rum mentibus faciliüs indita, atque altius infixa. 

2 Logiítica igitur, feu Logarithmica linea illaeft, in qua 
ordinate ad equales axis partes funt geometricé proportiona- 


le s; nempe divifo axe BQ. in quotlibet partes equales BC, 
C G,GQ,., &c fi ad earumdem terminos oui: BA, 


ix 


Theorem. Hagen. Cap. I. | 
CV,GH,QD, &c.fuerint continué proportionales, que 
per puncta A, V , H, D, (aliaque extremaz z , m m, mediarum 
proportionalium equo femper intervallo duabus quibuslibet 
ordinatis interponendarum ) tranfit linea , Zogif?ica , feu Lo- 
garitbmica appellari confuevit , e quód inveniendis logarith- 
mis inlerviat , utiex fequentibus manifeítum erit. 

3 Ex hac enim defittitione conflat, partes axis ita correfpo- 
dere ordinatis, quemadmodum Logarith mi refpondent natu- 
ralibus numeris, & quód ratio quarumlibet duarum ordinata- 
rum, veluti B A ad C V , refpecturationis ordinatarum B A 
ad QD in eadem proportione erit, in qua axis partes CB, & 
Q.B per has ordinatas abfciffz ; fiquidem , equaliter crefcente 
axe, perinde equaliter crefcit ordinatarum proportio, unde 
quàm multiplex eft Q B ipfius B C, tam multiplex pariter eít 
ratio duarum B A , O D, rationis duarum BA , CV ; & gene- 
raliter, rationes, quasinvicemhabent duo quzlibet ordina- 
tarum paria ( etiamíi una pro communi antecedente , aut con- 
fequente non fumatut, fed comparetur verbi gratia ratio dua- 
rum BA,CV, cumratione, quzcítinter duas GH, QD) 
erunt ad invicem , ut partes axis quolibet ordinatarum pari in- 
tercepte, utiad ipfam curvz hujus naturam attendendo, vel 
fumptis, cum rationum illarum, tum axispartium equé multi- 

plicibus, facilé conítare poteft; atque hec erit primaria Lo- 
giftic:e proprietas, per quam poterit expreffiüs definiri , ejufq; 
natura clariüs determinari. 

| 4 Ubiobiter animadvertendum erit, poffe aliorum etiam 
graduum Logifíticas excogitari , fi videlicet rationes ordinata- 
rum BAad CV, & BÀ ad Q D jam non forent ut partes 
axis BC,& BQ,, fed ut earumdem BC , & BQ. quadrata, 
vel cubi, alizve poteftates, vel etiam radices quadratz, vcl 
cabice, áliorumve graduum, five in rationeaxis partium , uc 
libuerit multiplicata, vel fubmultiplicata ; adde & fefquialtera, 
vel fefquitertia, &c. quas quidem Logifticarum fpecies hoc lo- 
co minimé con(iderandas fufcipimus ; neque vero id aut fufce- 
pt& exercitationis inftitutum poftulat, aut temporis etiam ra- 
uo permittit, fed de prima, & fimpliciffima dumtaxat, quam 
fuprà defcripfimus, fpecie erit hic nobis cum CI. Hugenio tra- 
&andum., A 2 5 Por- 
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5 Porró quum proportionalium differentiz (int in cadem 
tatione proportionales, manifeftum eft, ipfas Au, ud, dl, 
in, &c. interceptas axi parallelis Vu, Dd; L1, Nn equali- 
ter crefcentibus, fore in continua proportione earümdem or- 
dinatarum ; quare heclinea, uti primus Logarithmorum In-. 
ventor Neperus dcelineare aggreflus eft, deícribi intelligetur 
duplici motu, alterolinee A B per BF «quabiliter, fibique 
gquidiftanter defcendentis, altero puncti A motu continué re- 
tardato versüs B delati, itaut fpatia equalibus quibufcumque 
temporibus fubinde tranfacta in eadem geomctrica ratione 


i: nlidu A 


decrefcant ; quomodo quo tempore linea defcendens confe- 
cerit Ípatium BC , & (itum CE obtinuerit , fi punctum A 
venerit in u, jamque in puncto V reperiatur, fequenti tem- 
pore equali, linea per equalem axis portionem C Q delapfa, 
& in Q K pofita, punctum A translatum effe ind, fpatio ud 
tranfacto , adeoque in fitu D reperiri concipiendum eft;, fc- 
quenti adhuctempore, quo linca percurrerit fpatium. Q F, 
&in FM collocata fit, punctum ex d in 1 promotum, atque 
in ipfo L puncto confiftere intelligetur, fpatiis Au, ud, d] , 
ceterifq; deinceps decrefcentibus in ratione B A ad C V ; evi- 
| dens 
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dens enim eft motum ex utroque compofirum fore ià eadem - 
curva AVDLN, quam priüs determinavimus. | 

6: Ceterüm conflat curvam A VIN hac motuum compofi- 
tione defcriptam axi B F continuó propriorem fieri, prout 
puncum A versüs B femperfluere, & ad ipfum accedere in- 
telligitur, nec tamen evenire poffe aliquando, ut cum ipfo. 
axeconveniat , uno verbo , axem ipli Logiftice Z/ymptoton 
efle, quia crefcente in infinitum axe B FP per additionem equa: 
lium parcium , alia, & alia fpatia mulatudine infinita,femper- 
que minora , & minora ipfi puncto A percurrenda remanent, 
antequam ad ipfum D perveniat, quod ideó numquam attin- 
gere poterit: ferieifiquidem infinite A u, ud, d1, &c. in ra- 
tione A B ad CV, vel Bu continuatze ultimus terminus cít 
punctum D, có quód, quum fit A B ad Bu, ut Au ad ud, 
erit eciam A B ad priorum duarum differentiam Au, ut Au 
ad differentiam duarum pofteriorum A u, ud ; quare ex do- 
&rina Progreffionum Geometricarum, quam poft Archimedis 
veítigia in Libro de dimentione parabole,primus recentiorum 
Torricellius idem argumentum tractans lemm. 27. & Cavalle- 
rius in ejufdem Scholio apud ipfum demonftrarunt, mox Gre- 
gorius à S. Vincentio, aliique deinceps fufiüs illuflrarunt, erit 
ipfa A B fumma progrefsionisterminorum Au, ud,dl, &c. 
in dicta ratione continua decrefcentium ; nec vacat id particu- 
lariüs demoníltrare , quum vel ex ipfa prima defcriptione cur- 
ve num. 2. adducta (impliciüs long innotefcat hec ipía Logi- 
ftice affectio, quód fcilicet ad axem tanquam afymptota pro- 
pis accedat , quàm quodlibet datam intervallum, nec tamen 
cum ipfo conveniat ; continuatio quipperationis A B ad C V 
per minores, ac minoresterminos in infinitum fieri poteft, 
quin umquam minimus ejufmodi terminorum reperiatur , aut 
aliquis omnium ultimus fingi queat. | 

7 Sed & eadem ratione liquet, Logifticam D V À in im- 
menfum fupra ipfam B A continuari poffe , nec umquam ad 
certum aliquod curvz hujus initium , ac velati verticem, fu- 
premumque ejus punctorum fontem perveniri, fed varia dum- 
taxat ejus fegmenta per ordinatarum aliquam , veluti A B, vel 
C V abícilfa exhiberi , nec magis pun&tum A , quàm V , vel D, 

aut 
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aut aliud quodvis pro Logiítice capite ftatui poffe : unde & 
perinde effe undecumque incipias, ratio enim ordinatarum 
BA,&CV tam benéad majores terminos, quàm ad minores 
continuari poteft , & ideo applicatis infinitis ejufmodi termi- 
nis fucceffivé majoribus , & fupra B A in immenfum crefcen- 
tibus, ad partes 1pfius axis F B, ultra B produ&i , longitudine 
equales prioribus BC, C Q. &c. itaut per ordinem arithme- 
ticé creícant axis portiones , geometricé crefcentibus ordina- 
tis, eadem curva ad fuperiores partes in immenfum continua- 
bitur per applicatas datam quamlibet magnitudinem exceden- 
tes, non minüs quàm ad inferiores in infinitum produci queat 
per applicatas qualibet magnitudine data minores . 


8 Illad etiam intereà animadvertiffe jovabit, duplici alio 
motu eamdem curvam intelligi poffe defcriptam, fi videlicet 
imaginemur, pun&o A per A P equabiliter deícendente, 
( vel mufca, aut formica per ha(tam A P fimiliter gquabili mo- 
tu delata,ut & P.de Chales in logarithmis tradendis fupponit ) 
ipfam interim A P, linez B A perpendiculariter infifteatem , 
fibi equidittanter versüs B promoveri, ac (übindein u V, dD, 
IL, &c. reperiri, fpatiis Au, ud, dl, &c. ineadem ratione 

pe- 
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geometrica decrefcentibus, prout arithmeticé crefcunt fpatia 
AE,AK, AM, &c. à puncto zquabiliter defcendente per- 
curía ; fic enim punctum A fubinde reperietur in pun&is V, D, 
L,N,&c. refque eodem recidere obfervabitur, f ad fuperiüs 
dicta sum. 5. attendamus , unde ulterioris explicationis mole- 
fliz parcendum erit: quemadmodum & ejufdem tzdii com- 
pendio confulentes miífam facere decrevimus ( myfterii ple- 
niílimam) eorumdem motuum inveríam compof(itionem,qua- 
lis haberetur, fiaxis B F ab ipfa totaaternitate motu inánité 
tardo per B A motus intelligeretur, ita tamen accclerato cc- 
leritatis gradu , ut integra fpatia, que in fine equalis cujufcum- 
que temporis particulz tranfacta forent, veluti Bn, Bl, Bd, 
Bu, BA effentin continua proportione geometrica, puncto 
aliquo intereà equabiliter afcendente per eumdem axem BE, 
itaut poft emenfum infinito tempore infinitum fpatium infra 
G pofitum fubinde xqualibus téporibus ad G F Q C B alcen- 
deret,perque hanc motuum compofitionem reperiretur ex or- 
dine in NLD V A ; aut fi equabilis motus ab xterno inchoa- 
tus refunderetur in lineam G P versüs B A afcendentem, ac- 
celeratus veró in pun&tum G, vel B pereamdem lineam ver- 
süs P, vel A promoti, itaut quolibet equali tempore fpatia 
percurreret geometricé proportionalia majora, ac majora nl, 
ld, du, u A poftemenfos fimiliter motu infinite tardo in to- 
ta xternitate fingulos minores, ac minores ejufdem progre(- 
fionis terminos per ordinem acceptos, itaut fubinde in iiídem 
punctis N L D V A reperiatur, &c. | 

9 Aliud potius Logittice, feu Logarithmice lines genus, 
de quo infra nonnulla dicenda recurrent, exponere hac occa- 
fione non gravabor. lllaad modum fpiraliscujufdam genera- 
ri intelligitur, radio circuli per circumferentiam equabiliter 
moto, dum punctum quoddam ab extremo radii versis cen- 
trum motu in geometrica proportione retardato procurrit, ita 
ut quidquid preftat axis Logiftice B F. incurva fuperiüsexpo- 
fita , id in fpirali , de qua loquimur , przftet circuli peripheria 
in arcus equales divifa ; quod verà przítabaat ibi ordinate 
B. A,CV, QD, &c. geometric proportionales, id in pre- 
fent efficiant radii à centro ad hujus fpiralis puncta exporre- 

| &i. 
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&i. Itaque in hujus diagrammatis fig. r. vel 3. expofito quovis 
circulo C A Ff, determinatifque quotlibet zqualibus arca- 
bus A F, Ff, ff, ponanturradiorum correfpondentium por- 
nes CA, Ca, Ca geomcetricé proportionales; crunt puncta 
À ,a, a, in curva Sprralt Logiflica , aliis Spiralis Logaritbmice , 
quiba(dam Spiralis Geometrie nomineappellata, quz pariter 
ad infinitos gradus extendi poffec , (1 fingerentur radiorum 
ejus rationes non tantüm in fimplici, fed & in multiplicata, 
aut fabmultiplicata qualibet arcuum abícifforum ratione crc- 
Ícere , prorfus ut de prima Logiftica dictum eft füprà sz. 4. 
fed enim in prima hujus fpiralis fimpliciffima fpecie fiftimus, 
necaliis pronunc implicamur. 
10 Et quidem hic pariter, firadii C A, Ca fint ut numeri, 
atcus refpondentes F A , £A erunt ut Logarithmi, eritq; pri- 


ma hujus curve affe&tio , quód ratio duorum quorumlibet ra- 
diorum ad rationem duorum quorumlibet aliorum fic, ut nu- : 
per indicavimus, in eadem proportione , in qua funt arcus bi- 
nis quibuslibet radiis intercepti, prorfus ut de rationibus or- 
-dinatarum, deq;partibus axis in prima Logiftica acceptis fupra 
dicebatur 2.5. Unde & conftat Spiralem Logifticam utring;pa- 
riter in in£nitum continuari poíIe,tum ad majores, tum ad mi- 
no- 
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nores terminos continuata ratione radiorum crefcentium, aut 
decrefcentium circa centrum , circa quod per infinitos cincin- 
nos hec curva convolvetur, prout infinities repetentur arcus 
zquales,per.quos diítare debent radii illi proportionales,adcó- 
que integre circulationes numero infinite ibi invicem fuper- 
ponentur, centro intereà refpe&tu curve quafi afymptoto fefe 
habente , quippe ad illud magis , magifque accedent curve 
puncta intervallo minore quolibet dato, prout diminuentur 
proportionaliter radii, nec aliquando tamen in ipfum centrum 
de(inent, quum ad minimum horum terminorum perveniri nó 
poffit : quz res, ut patebit, curiofa contemplatione non vacat, 
(non minüs quàm fi motuum , quibus delcribitur compotitio- 
nem inversé con(ideres eo modo , quo in prima Logiflica fieri 
poífe jndicavimus fub finem zum.8. ) manifeftum e(t enim, 
totam , quanta efle poffit , hujufmodi curvam per infinitos 
cincinnos infinité multiplici gyro fe circa centrum convolvé- 
tem, determinate recte linee longitudinem minimé excede- 
re, longitudinem fcilicet fu: tangentis A B uíq; ad radio per- 
pendicularem ex centro excitatam producte; quod & ab aliis 
pridem obfervatum video, facilemque habet demonftratio- 
nem ex infra dicendis , caf. 5. nutu. 10. 

r1 Sed &illud per fe propemodüm conftat, atque ex prz- 
milfa hujus fpiralis genefi fponte profluit , radios ad quodlibet 
ipfius curve punctum zqué inclinari, itaut conílans, certus, 
& determinatus femper fitangulus Ca A , quem quilibet ra- 
diuscum curva ad eaídem partes conf(lituit ; tiquidem hoc fpi- 
rali fpatio in triangula infinité parva equalium ad centrum an- 
culorum diftributo, vcluti fe habent A Ca, aCa, &c. con- 
itat illa fimilia fore, propter latera circa equales angulos pro- 
portionalia, quapropter & alii anguli homologi equales erunt; 
itaque fi ponatur, punctum C effe Terre centrum, in quod gra- 
via collimant, queratur autem curva ( in fuppofitione perpen-. 
dicularium, feu linearum directionis, non equidiftlantium, 
ut phyficé fumi folent, fed in centrum convergentium, uti re- 
vera elfe cenfentur ) in qua grave potitum, & per quam delap- 
fum , idem in quolibet puncto momentum retineat, refpeclu 
momenti , quod habet in ep padieuo , ita ut illud m hoc 

( ubi- 
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( ubicumque confiderentur ) eamdem femper determinatam 
rationem obtineat, ea certé non alia effe poterit, quàm Spira- 
lis hec Logarithmica-, cujus inclinatio ad radios a C ( expri- 
mentes veram gravium directionem , veraque perpendicula, 
in quibusmomentum maximum , feu totale exercetur) num- 


quam immutatur, fed femper eadem perfeverat, contraquàm 
faciat recta quxlibet, velut A B, exhibens planum aliquod in- 
clinatum , inquo pofitum grave (juxtarigorem geometricum 
perpendiculorum convergentium ) non idem in quolibet pun- 
é&to momentum habere poteft, nec eadem femper effe hujus 
momenti ratio ad momentum in perpendiculo [ut ut id re ipfa 
à Mechanicis fapienter affumatur , quippe in tanta à centro di- 
flantia perpendicula quafi parallela habentur , auc recte illius 
portio cum Logifítice Spiralis portione reipfa coincidit]ob va- 
rium inclinationis angulum ubique inconítantem , quem di- 
verfa ejufdem recte puncta cum centro conjun&a conftituunt, 
unde & momentum ad fingula fer& puncta in rigore variari - 
continget. ! 

Poft hzcautem fcripta inveni & Celeberrimum Cartefium 
par. t. Epiftolar. ep. 73. Merfenno Jam indicafle lineam,in qua 
comenta non variantur,efle quamdam fpiralem , rogatumque 

ut 


Theorem. Hugen.. Cap. I. II 
ut ejus naturam indicaret, repofuilfe epift. fequ. eam talem ef- 
fe , ut ejus tangentes (int ad radios ubique equaliter inclinatz, 
& curve portiones radiis illas abfcindentibus effe proportio- 
nales ; quod re ipfa Logiftice , (eu Geometricz Spirali conve- 
nit, ut monuimus, | 
12 Heceadem perró Spiralis Logiftica intelligi etiam pof- 
fet defcribi per convolutionem prime Logiítice, de qua (u- 
pra loquuti fumus, toto axe B Q. in pun&tum centri contra&o, 


ipfa verb A K inperipheriam circularem radii B A ( repeti- 
to , utopus fuerit, circumvolutionis gyro ) curvata, fingulif- 
que ejus equalibus partibusin pares arcus contortis , ordina- 
tisintereà BA, CV, QD intotidem radios àcentro deda- 
€tos abeuntibus , atque à parallelifmo ad convergentiam in 
idem centrum translatis ; uti viceversà primam Logifticam 
per evolutionem hujus fpiralis, re&tificata circuli peripheria, 
& radiis fe(e explicantibus , atque ad parallelum fitum redeun- 
tibus conformari quis concipere poffet. Cave autem putes 
Logifticam in Spiralem contractam fpatium continere dimi- 
dium cjus, quod explicata complectebatur , eó quód infinite 
parva parallelogramma Bz, xz, &c. ex quibus illa evoluta 


con(labat, intotidem abeant triangula parallelogrammorum 
A71 D z di- 
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dimidia , ex quibus Spiralis Logiftice fpatium abfolvitur. 
Ejufmodi enim ratiocinium (ut ut celebrium Geometraram 
methodo conforme) plerumque fallax effe deprehenditur , 
quia non eadem retinetur in convolutione dictorum trian- 
gulorum altitudo , que priüs fuerat parallelogrammorum , 
( quamquàm in certa ratione femper varietur ) uti nec ca- 
dem bafis , que enim priüs Curva Logiftica infinita erat , 
in Spiralem. Logifticam longitudine finitam convertitur ; 
Unde circa Spiralis hujus Logittici Spatii dimenfionem ea 
dumtaxat funt attendenda , quz infra cap.7.5.13. ex eviden- 
tioribus principiis generaliter deducemus. Atque hzc in- 
tereà , ad ingenerandam Tyronibus Logifticz linee, de qua 
deinceps agendum erit , notitiam , przlibaíse fufficiat. 
Nunc quz fint nobis ad mentem Hugeniide- 
monftranda , allatis Clariff; Au- 
Goris verbis, brevi- 
ter indicabi- 
mus, - 


CA- 
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CO OASBAU- s THE 


Logiflice proprietates ab. Hugenio propofte. Spatio- 
rum , frve ad axem , frve ad equs parallelam ordinatis 
iuteviellorum , tum ad invicem , tum ad infimtum ve- 
liquum Logiflice fpatium proporzio. Subtangeutis lon- 
gitudo femper eadem , & que . Trilineorum Logiflice 
froportio. Infinitum Logi[lice fpatium , eujus trian- 
guli duplum. Cui vetangulo equalia reliqua fpatia . 
$0lida ex infinito f[batio Logi[lee circa axem , vel cir- 
ca ordinatamrevoluto , quam proportionem babeant 
ad couos iufcriptos .. Centrum gravitatis Spatii Logi- 
fici, iuquaab axe , & abordinatis difautia. Pra- 
dictorum folidorum gravitatis ceutra determinantur. 
Quomodo LogifHca byperbole tetragonifmo conducat , 
é* quam proportionem babeant byperbolica fbatia ad. 
parallelogrammum quodlibez afymptozis iufeviptum . 


13 


Pfis Clariffimi Authoris verbis latiné redditis , Logiftice 
proprietates referre placet, prout idem ipfe nobis illas pro- 


pofitas voluit ad calcem fuz Diatribe de Caufa Gravitatis, ubi 


fic habet. 


Les proprietez de |a Ligue Lo- 
giflique , que? ay promis de va- 
porter , & dont quelques unes 
ont fervi à trouver ce que ?' ay 
remarque! toucbaut. les uove- 
sens àtravers !' aiv , font les 
fuvivantes , outre la premiere , 
quei ay defia indiquée , de la 


Proprietates Linec Logifti- 
cz, quas referre promifimus, 
& quarum nonnulle iis inve- 
fligandis defervierunt , qu& 
circa gravium motus per ac- 
rem Íuperiüs adnotavimus , 
fequentes funt ; prater jam 1n- 
dicatam , proportionalitatis 

or- 
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proportionalité des ordonnées à 

/ afymptote , quand elles fout 
egalement diflates , par [a quel- 
le out trouve des poiuts daus 
cette ligne . 

1 Que les efpaces compris 
eutre deux ordonuées à l'afym- 
piote , font eutre eux comme les 
differences de ces ordouudes. 
eAiufr dans cette figure , ou 
AV'D eft la Losiflique , BO 


B 


CO 


fon e A[ymptote, c» les ordou- 
nées AB, VC,D Q, dont ces 
dernieres, eflant continuées v8- 
contreut «AA K parallele à P A- 
Jymptote en E, K ; les efpaces A 
BCV ,«4BD QD , font eutre 
eux,comthue les droites EV, K D. 

2 Que les me[mes cbofes 
eflaut posdes , d» «40 effaut 
la tauceute au poiut A, là quelle 
coupe CE, OK, en I, c»G; 
lesefpaces AVE , A D K fout 


ente €ux , couitie les droites 
VI,DG. 


ordinatarum adafymptoton , 
quando equaliter diftat, cujus 
beneficio plura hujus linez 
puncta reperiri poffunt . 


1 Quód fpatia comprehen- 
fa inter duas ad afymptoton 
ordinatas funt inter fe, ut ea- 
rumdem ordinatarum diífe- - 
rentie. Sic in prefenti figura, 


ubi A V D Logifticaeít, BO 


ejufdem Afymptotos, & ordi- 
nate A B, V C, DQ , quarü 
due poftreme continuat: cÓ- 
veniunt cum A K ipíi Afym- 
ptoto parallela in E, K ; fpa- 
tia ABCV, ABQD funt 
interfe, utrecte E V, KD. 
2 Quód iifdem pofitis, & 
A. O curvam tangente ad pun- 
&um A , que fecetipfas C E, 
QK inI,&G; fpatia A V E, 
ADKinterfe funt, ut recte 


Vl, DG. | 
3 Quod 


denx ordonuées,eff à l'efpace iti- 
fini ,qui, depuis [a motndre de 
ces ordonues , 9 etend eutre la 


Logiflique , &fon Afymptote , 


comine la difference des mefmes 


ordonuées efl à la moindre . 
Quaud ie dis , que l'efpace iufrui 
à une certaine vaifon à un'e[pa- 
ce fiti , cela figuifie qu il apro- 
cbe fr prés de lagraudeur d'un 
efpace donuó , qui à cette pro- 
portion à l'efpace fiui,que la dif- 
ference peut. devenir moindre 
qu aucun efpace donné. Dans 
la figure precedente l'efpace «74 
B Q D eft à l'efpace inpm , qui 
depuis D Q s'éteud eutre la 
courbe , de l'afymptote , comme 
KDaDg. 


4 Quela foutaugente , cotn- 
me BO daus la me[me figure , 
.€fl tousiours d' une me[me lon- 
gueur, à quelque point de la Lo- 
&iflique que la tangente apar- 
tiene . 


5 Que cette longueur fe trou- 
ve per aproximation , & qu'elle 
eft à la partie de l'afymptote , 
comprife eutre les ordonudes de 
la raifon double, cüme 4342944 
81903251804 4 30103999566 


398 1195 ; ou bien pres , comme 
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.3 Que l'efpace compris entre — 


3 Quod fpatium duabus 
ordinatis interjectum eft ad 
infinitum fpatium , quod poft 
minorem harum ordinatarum 
exporrigitur inter Logiftica, 
& ejus Afymptoton, ut diffe- 
rentia earumdem ordinatarü 
eft ad minorem. Quum por- 
ró dicimus infinitum fpatium 
ad quoddam finitum in qua- 
dam ratione efle, hoc unum 
inteligendam volumus, tam 
proximé illud accedere ad da- 
tum fpatium , quod finito illi 
fpatio in dicta ratione ref- 
pondeat , ut differentia minor 
evadere poffit qualibet ma- 
gnitudine data. In precedenti 
figura fpatium A BQ D eft ad 
infinitum fpatium , quod pott 
QD, curve, &afymptoto in- 
teriicitur, ut KDad DQ. 

4. Quód fubtangens, velut 
B O in eadem figura, ejufdem 
femper eft longitudinis , ad 
quodcumque Logiítice pun- 
&um tangens pertineat. 


$ Quodhzclongitudo per 
aproximationem reperitur , 
eítque ad partem afymptoti 
interceptam ordinatis duple 
proportionis , ut 434294461 
903251804 ad 301039995663 
981195, Íeu proximé , ut 13 
ad 9. 

6 


ró 

6 Que s'il y atr'ots ordonnées, 
comtue dans cette figure font 
AD,HG,BF,que da 
poit. de la courbe , aparteuant 
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6 Quód fi fuerint tresor- 
dinate, velut in hac figura fe 
habent AD, HG, BFE,&ex 
puncto curve ad minimam 


à la tiofdre,on mene true parat- 
lele à l'afymptote , qui coupe les 
deux autres ordounées eu R , c 
K,. d une taugente'B Q. , qui 
les coupe eu N, c» Q ; lesefpa- 
ces triligues ed 'B K, HBR 
fout eutre eux , comme les par- 
ties des ordouudes entre la cour- 
be, C la taugente , fcavvoir com- 
Se e4Q , HN. | 

7 Que l' efpace infini entre 
tune ordounée , la Logiflique,c 
Jon Afymptote du cofle , que ces 
deux dernieres vont eu s'appra- 
chant , eft double du triangle, 
que fout l'ordonnée , la taugen- 
ie inenóe du mefime point que 


pertinente ducatur afympto- 
to parallela, fecans duas alias 
ordinatasinR , & K , ac tan- 
gens B Q. eafdem fecans in N, 
& Q ; fpatia trilinearia A B K,. 
H B R funt inter fe, ut partes 
ordinatarum intcr curvam , & 
tangentem, fcilicet ut AQ  , 
H N. 


7 Quódfpatium infinitum 
inter ordinatam , Logiílicam , 
& afymptoton , qua parte hz 
ad invicem accedunr, duplum 
eft rrianguli comprehenfti or- 
dinata, tangente ad idem or- 
dinate punctum , ac fabtan- 

gen- 
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l'ordonmée , d la fontaugente . 
Ainfi , dans la mefime p. ines 
l'efpace infini,deputs l'ordonzide 
viet eft double du triangle B 
"OQ 


8 Quel efpace , compris eu- 
tre deux ordounées , eft àgal au 
rectangle de la foutangeute , 
de /a difference des me[mes or- 
données .. Ainfi , dans la mefme 
figure.'efpace A D F B eft egal 
au reclangle de ja foutangeute 
FO, é»deK,A. | 

9 Que le folide que fait l'ef- 
pace taf ini depuis une ordonuée, 


ea tournant autour de l'afym-- 


ptote , eft fefquialtere du Coue 
dent la acie eft. egale à la 


foutangente , & le demidiame- 
tre de labafe egal à la mefme 
ordontóe . infi le folide que 
fait P'efpace infini 'B FO C, en 
tourtiant autour. de FO, efl fof- 
quiaktere duCone que fait /e tri- 
augie B FO eutouruant autour 
de le iefme FO. 
10 Que le folide produit pav 
Je mefme ejpace infini , en tour- 
saut autour de l'ordounée B F, 
depuis laquelle il commence , eff 
fextuple du Coue,que fait le tri- 
augle B FO, pav fa couver fion 
fur BF. *De laquelle mefure 
des folides il s'eufuiz . 
. 11. Que lecentre de gravità 
del'efpace infini, depuis une or- 


U7 
gente. Sic in eadem figvrs 
fpatium infinitum poft ord:- 
natam B F duplum cft trian- 
suli BFO. NET | 


8 Quod Íípatiam. duabus. 
ordinatis interjectum eqaalc 
e(t rectangulo fubtangeniis 111, 
differentiam earumdem ordi- 
natarum ; (ic.3n eadem figura 
fpatium A D F B. 2quatur rc- 
cangulo fubtangents F O in 
KA x 


-.9 Quód folidum proáuctü 
ab infinito fpatio poftaliquam 
erdinataruni in. converíione 
circa afymptoton , eft fefqui- 
alterum Coni, cujus altitudo 
equetur fuübtangenti , bafis 
verb femidiameter ordinate 
par fuerit. La folidum geni- 
tü abinfinitofpatio BFOC 
in conver(ione circa F O fef- 
quialterum eft Coni geniti ex 
triangulo D F O circa eamdZ 
F O revolato. 

10 Quod folidü productum - 
ab eodem infinito fpatio in 
converfione circa ordinatam 
BF poftquam exporrigitur, 
fextuplum eít Coni geniti ex 
triangulo B F O inconverfio- 
necirca BF. Ex qua quideni 
folidorum menfura confequi- 
COC 2 3 o8 vordoas | 
. 11 Quód centrum gravi- 
tatis infiniti fpatii poft unam 

C " Or- 
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dotunde , eff diflaut de cette or- 
doninée,de la longueur de la fon- 
?augente . Ja *»€ i 

12 Que ce imefine seutve de 
gravité eft diflaut de l'afympto- 
te, du quart de l'ordonnée. 


13 'avois auff; trouve, que 
le centre degvavie dupremier 


des dits folides infiuis , eft di- 
flant defa bafe , de la moii de 
éa foutangente .- 

14 Et que leceutre de gra- 
vité de l'autre folide efl diffaut. 
defa bafe infiuie , d'une buitie- 
ine de fon axe . 


15 On ferait affez,que cette. ' 


ligue Logiflique fert à la. Qua- 
drature de lHyperbole , depuis 


| Guldubis Gramdi 


ordinatarum , diflat ab liac 
ordinata longitudine fubrai- 
gentis. | | 

- 12 Quód idem gravitatis 
censum diftat ab afymptoto 
per quadrantem ordinatae. 

13 Reperimus etiam, quód 
centrüm grávitatis primi ex 
dictis folidis infinitis diftat à 
fua baíi per femiffem fubtan- 
gentis. | 
- 14 Etquód centrum gravi- 
tatis alterius folidi diftat ab 
ejus infinita bafi per octantem 
fui axis . 

15 Notum jam eft, hanc 
Logiflicam lineam Tetrago- 
nifmo Iiyperbole defervire 


des dethonfivations da P.Grego-. 


poft demonftrationes P. Gre- 


ire de Saius Vincent , toucbaut | gotii à S. Vincentio circa Hy- 
les efpaces Hyperboliques com- — perbolica fpatia duabus ad al- 


te 
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ris entre deux. ardontides fur 
ane des afymptotes . Et que $ il 
y 4 deux tels efpaces, dout les 
 ordonuées de Jun foieut comme 
AD à H G daus la derniere 
figure , & lesordonnés de 'aa- 
tre comme D F à C E; ces e[pa- 
cesferont entre eux comme les 
ligue$ DG à FE. «Mais on 
»a point vemarque , que je fca- 
cbe, que ees me[mes efpaces Hy- 
- perboliques font au "Parallelo- 
gramine de l Hyperbole ( 7'ap- 
pelle ainfi. le parallelogramme 
dout les coflez fout les deux or- 
donuées far les afymprtotes,tire- 
es d'un anefine poiut de la Se- 
Gion) comme cbacune des ligues 


DG, FE,àlafoutangeute 


FO. Dejforte que, ft e Paral- 
Jelograueme de [ Hyperbole eff 
fappos? de o, 43429448 19 par- 


ties, chaque efpace Hyperboli-. 
que , compris entre denx ordon- 


nées à utie des afyinptotes , [era 
à ce parallelograimine , comme le 
Logaritbine de [a proportton des 
inefines ordouuces , & ef. à dire 
comte la difference des Loga- 


vitbines, des uombres qui expri- 


anent la proportion des ordouné- 
€5 ,au tioibóre 0,4342944819; 
enprenant des Logaritbines de 
1o cbáracleres outre la cbara- 
deriflique. "tort 

Et d'icy il efl ais? de verifier 
la Quadrature de !' Hyperbole 


19 
teram afymptoton ordica:is 
iutetjetta s quodq, fiduo fue- 
rint hujufmodi fpatia , in qui- 
bus ordinate unius fint , ut 
A D ad HG in poflrema fi- 
gua n4 Reip alieripss ut 
: ad ; MEC, M MITMPM 
GTI 


inter fe, ut linee D G, | 
Nondum autem, quod fciam, 
innotuit, hzc ipfa fpatia hy- 
perbolica effe ad parallcloera- 
mum hyperbolz (tic voco pa- 
rallelogrammum, cujus latera 
fiac due ad utramque afym- 
ptoton ordinate ex eodé pun- 
cto Sectionis duCtze ) ut una- 
queq; linearum D G, F E eft 
ad fubtangentem F O.. Adeo 


ut,fi parallelogrammum hy- 


perbole fupanatur partium o, 
4342944819, quodlibet hy- 
perbolicum fpatium duabus 
ad alteram afymptoton ordi- 
natis interjectum erit ad hoc 
parallelogramimum , ut Loga- 
rithmus proportionis earum- 
dem ordinatarum , videlicet 
ut differentia Losarithmorü - 


refpondentium numeris cx- 
primentibus proportioné or- 


dinatarum , ad numerum Oo, 
4342944819; acceptis Loga- 
rithmis decem notarum: ultra 
caracterifticam. 


Atque hinc facile eft veri- 
tatem oftédere Tetragoni(ími 


Cia Hy- 
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que jay doutes dans le Trait | Hyperboliciabs me propofiti- 
de Evolution des Lignes Conr- | in traCtatu deEvolutioneCur- 
bes, qui eft daus ton Elorolo- varum , quem Horologio Ofcii- 
gium Ofcillatorium. Jatorio infertum invenies. 


Ha&enus Viri Clariffimi equé , ac DoGtiffimi Theoremata 
perinde nova , atque admirabilia : nunc ad cadem demonftran- 


da accedamus. 
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CAPUT. HL 


Primo Tbeoremate propofito, offenditur aggvegata quot- 
libet geometric proportionalium à minimo effe intev 
fe, ut differentia terminorum maximi , dv minimi. 
Incommenfurvabiles snagnitudiues per ablation£ quau- 
zitaztis minovis qualibez data veddi commen[urabiles. 
Higc primi Theorematis Hugeuiani demon[Iratio 1o- 
ve Arcbimedeo . Spatia Logiflice eque alta funt iu- 
ev fe , ut bomologe ordinate , fbatia quoque iufini- 
71? louga fune , ut bafes.. Quodvis fbatium ad fubfe- 
. quens tufiuitum e[l, uz differentia fitarum ordinata- 
vum ad minorem. Hioc fecunda ejufdem pvimi T beo- 

" eematis demon[ivatio. | 


1 A Piimojgitut Fheoremate Clarifimi Hugenii aufpican- 

4 X tes rem ipfam propiüsattingamus. lllud , ut vidimus, 
cit: Quid fpatia comprebeu/a iuter duas ad afymptoton ordiua- 
das fant inter.[2, 0t earumdem ordiuatarim differemie. Sic is 


fre- 


A'B CV, AB Q D funt inter fe , ut vede EV, KD. Quod 
ut demonítremus duo omnino funt premittenda primz de- 
monftrationi , alterum circa aggregata terminorum propor- 
tionalium, alterum de lineis incommenfurabilibus , quam- 
quàm enim primum ex Torricellii flexilineis, ejufve lemm.28. 
de dimenfione parabolz facilé deduci poteft , fecundum vetó 
exprefseé à Cavalerto exercit. 6. prop. 24. demonftratum fue- 
rit, malui tamen demonftrationes meas per extenfum afferre, 
ne Lector, libris illis forté ad manum non occurrentibus, 
in horum Theorematum demonftratione hafitare poffit , fed 
folis Euclideis, Conicifve ad fummüm elementisinítructus, 
'abíque alio fubíidio , omnia inoffenfo pede percurrat ; 
"quod & aliàs infra obíervabimus, femel hic monuiffe fuf- 
ficiat . Y d ' du 
2 Dico igitur primo, quód , fi fuerit duplex feties quot- 
cumque terminorum in eadem ratione geometricé propor- 
tionalium, erit omnium aggregatum , minimo excepto , in 
prima ferie , ad aggregatum omnium, pariter minimo ex. 
€epto, 1n feric fccunda , ut differentia maximi à minimo 
Ll pri- 


22, qi 


xd 
Ao 


prime .ad differentiam maximi à minimo fecundz f e. 
Sint enim magnitudines. ejufmodi in prima ferie A,B,C,D,E, 
quarum maxima A, minima E , utriufque differentia F G , 


differente autem fiogularum perordinem à proximà minori 
fint a, b, c, d, utique fimul fumpte equales ipfi F G extre - 
marum. Sint pariter fecundz feriei magnitudines M,N,P,O , 
quarum maxima M , minima Q. , utriuíque differentia R. O 
fimiliter equalis omnibus fimul partialibus differentiis dua- 
rum quarumlibet fibi faccedentium,quas notant littere m,n,p; 
fintque in eadem ratione continué proportionales tum quen 
prima ferie, tum quz in fecunda reperiuntur -. Dico ABCD 
fimulad M NP fimul fumptas e(fe, ut FG ad R O;cüm enim 
fiat A, B, C, D, E, continué. proportionales, erunt in eadem 
ratione proportionales carumdem differentiz a, b, c,.d ; atque 
ut una. Á adunam a , ita .omnes A BCD fimul ad totidem 
abcd fimul fumptas, ideft ad ipfam FG iis omnibus zqua- 
lem : eadem ratione oftendetur, ut una M ad unam m, ita om- 
nes MN P adomnes mnp, fivead RO ipüs equàlem ; eit 
autem ut A ad 2, ita M ad m, quoniam fupponitur eíTe A ad B, 
ut Mad N; igiturut ABC D ad F G, itaMNPad RO, & 
alternando ut fummá terminorum prime ferici excepto ulti- 
.moadfummamterminorum pofterioris ultimo pariter exce- 


pto, 
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pto, ita F G differentia primiab ultimo in peima feriead R O 
differentiam primi ab ultimo in ferie fecunda. Q:$«, 2114 

3 Dico fecundó duarum incommenfurabilium magnitudi- 
num majotem poífe minori commenfurabilem reddi, ablata 
magnitudine minori qualibet data . Sunto enim in fig.2. hujus 
diagrammatis duz ejufmodi quantitates incommenturabiles, 
A B major, & C minor, quxlibet autem magnitudo propo- 
fita AE quantümvisparva ; dico poffe ex majori A B auferri 
quantitatem , puta AD, minorem affignata A E, itaut refi- 
duum D B fit jam ipfi C commenfurabile ; nam. bifariam 


4 í ; 3$ Ekd 55 E * «6 i rH 
divifa C, acrurfus fubdivifa qualibet ejus medietate , patet 
fore ut jam deveniamus adaliquam ejus partem F' minorem 
data magnitudine A E : multiplicetur itaque F', quouíque fiat 
proximé major ipfa B E, & aggregatum ex F totiesaccepta 
fit BD, patet BD minorem fore ipfa BA , quia B D ad fuin- 
inüm fuperabit E B. quantitate F , Juxta conftructionem; mi- 
nori quàm fit A E, aut plerumque nec integra quantitate F, 
fed ejusaliqua portione multó magis minori ipfa A E; itaque 
BD minoreft, quàm B A , defe&tu A D minori quàm fit pro- 
pofita magnitudo A E ; fed & eadem BD ipfi.C ——— 
Éd^. 
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rabiliseft, habens cum ipfa menfuram communem F, ex qua 
pluries repetita confurgit ; igitur ex majori A B duarü in com- 


méfurabilium magnitudinum facta e(t ablatio partis A D mi- 
noris data quantitate. À E , refidua D B jam commenfurabili 
ipi C remanente. O. e£. 

4 Jan libero pede Haugeniani Theorematis demonftratio- 
nem Archimedeo more fic inítituo. fiz eg. Spatiorü A B C V, 
A BQD (quz demonftranda funt invicem effe, ut V E, D K) 
altitudines BC, B Q. vel commenfurabiles fuat, veláncom- 
menfurabiles. Sint primüm commenfurabiles, menfura Bx 
utrique communitet inferviente, diftributoque axe BC ,. & 
ge(iduo C Q. in particulas ipfi B x equales, ac ductis ordinatis; 
fiant parallelográma zqué alta D z, x z, &c. ufque ad C m cir- 
cumícripta fpatio.B C V À , quorum ultimum C m illi peni- 
tus extrinfecum remanet, continueturque eadem parallelo- 
grammorum zqué altorum feries per reliquum fpatium C V 
DQ, , cui pariter circumicripra fint lm, nm, &c. ufque ad 
Q. O,, quod toti fpatio extrinfecum paritererit: At (i menfu- 
r3 B x non fatis ad propofitum exigua fuerit, poterit illa, & 
igquentes porriones ipii equales, bifariam, dividi, ac rurfus 


LÀ i 1« 
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bifariam , multiplicatis parallelogramiis hxc fpatia circum- 
Ícribenubus , quoufqne excedant eadem fpatia minori exceffa 
quolibet dato, fiquidem ille exceífus minor femper erit primo 
parallelogrammo B z , quod ( diminuta ejus latitudine) minus 
elle potett quavis propofita quantitate; erunt autem hzc paral- 
lelogramma equéalta, ut baíes, nempe ut ordinate in Logifti- 
. caparibus intervallis diffite , adeóq; erunt ,, ex primaria. Logi- 
fticz affectione cap. 1. utm. 2. relata , in continua proportione, 
unde ex primo afsumpto noftro su. 2. hic probato , aggrega- 
tum omnium parallelogrammorum circumfcriptorum fpatio 


ABCV, preter minimum toti fpatio extrinfecam C m , ad 
aggregatum omnium circumfcriptorum fpatio A D Q B, ex- 
clufo pariter minimo Q. O , erit ut differentia Bz àC n, 
fcilicec ut m V E, ad differentiam ejufdem Bz à Q O, ideft 
ad OD K, atque adeo ut V E ad D K. Quoniam igitur 
feries parallelogrammorum ejufmodi fpatia circumfcribentiü 
femper, quantacumque fuerit ipforum multitudo, & quantum- 
cumque accedant ad'ipfamet fpatia , inveniuntur effe in ratio- 
neconítlanti V E ad D K, patet utique Viris Archimedeis & 
ipfamet Logiftica fpatia iis parallelogrammorum feriebus in- 
Ícripta, nempe AV CB, & ADQB in eadem effe ratione 
VEad DK. D 5 
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s Sintjamaltitudines BC, B Q. incommenfurabiles ; po- 
terit, ex fecundo affumpto noflro sz. 3. hic demonflrato, 
fumi BN deficiens à B Q. quantitate IN Q. minori. qualibet 
data , commenfurabilis vero exiftens ipfi B C; quomodo, or- 
dinataN MR , habebit fpatium A V C B ad A M N B eam- 
demrationem, quam V E ad MR , argumento proximé alla- 
to id concludente .. Si igitur major effe dicatur ratio AV C B 
ad ADQB, quàm ratio linearum VE, &DK, poterit ipía 
MR tam proxima effe ipfi D K, & tam parüm ab ipfa defice- 
re, utratio dictorum fpatiorum fit adhuc major , quàm ratio 


lineg V E ad MR, hoceít quàm ratio fpatii primi A VC B 


ad A M N B, atque adeó foret A D Q B minus quàm A M N B, 
quod eft abfurdum ; fi veró minor effe dicatur ratio dictorum 
ípatiorum , quàm linearum illis, ut fupra , refpondentium, 
poterit nihilominus linea N M tam proxima effe ipfi QD , & 
ipatium A MN B tam parüm deficere ab ipfo AD Q B, ut 
zatio A VCB ad AM N B, hocett ratio V Ead MRadhuc 
minor fit, quàm ratio V E ad DK , atque adcó MR major 
foret ipfaD K , quod pariter eft abfurdum ; /ZEqualis igitur ett 
ratio AVCB ad ADQB rationi V E ad DK . Q.e.d. 

6. Aliam adhuc expeditionem fortaffe ejufdem "Theore- 
matis demonftrationem fubjungemus , his aliis premiffis , 
quz demonftraffe in fequentibus non pigebit: & primó no- 
sare juvat duo quzlibet fpatia Logittica 2qué alta, juxta in- 

| t 
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divifibilium methodum , oftendi effe ad invicem , ut funt 
Homologz utriufque ordinate ; nimirum pari exiftente al. 
titudine B C, C Q;, spauum B A V C ad CV QDerit, ut BA 
ad CV, vel C Vad QD ; fumpta enim ubivis B x equali C n, 


& ordinatis x S, nr, eritex natura curve , ut D A ad xS, ita 
C V ad nr, &alternando, ut B A adCV, ita x Sad nr; & 
hoc femper; ergo ut una ad unam, ita omnesad omnes, nem- 
pe ut B A ad CV, ita fpatium BA V C ad CV D Q; quod 
erat,&c. Neque refert fint, ne hzc fpatia conjuncta, fibique im- 
mediaté fuccedentia, an prorsüs disjuncta, velex parte com- 
municantia, cadem quippe ratio , ut conflat , perinde obti- 
net. | - 

7 Deinde obfervare oportet, fpatia poft quamlibet ordina: 
tam in infinitum producta effe ad invicem, ut funt ip(e ordi- 
nate, feu bafes talium fpatiorá&; (c DA BOR, &DVCOR, 
ex parte R utraque interminata, & infinité longa, funt ad invi- 
cem, ut B A,& CV . Idfané conflat, tum quia infinita BOR, 
& infinita COR funt equales, quum differant finita longitu- 
dine B C nullam rationem habente ad ipfarum utramlibet , 
quare ex dí&is numero precedente fpatia iis adjacentia funt, 
ut ordinate A B, C V ; tum etiam exactiüs fic. * 

D z Di- 
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Divifo interminato fpatio D A B QR in infinita fpatia 
equéalta B V, CH,GD,; &c.fimiliter & fpatio DV COR 
ininfinita cjufdem altitudinis fpatia C V H G, GHDQ,, &c. 
erunt utrobique, ex fopra demonflratis in precedenti uumero , 


"Vi SATANAE dg 


R. 


- fpstia illa eque alta, ut fuz ordinate, adebq;in geometrica pro- 
greffione;omnes igiturtermini B V, CH , &c. ad omncs C H ; 
G D, &c.in infBinirum continuatoserunt, uc primus terminus 
B V ad primum C H , ex iz. v. elem. aut ex 39. lemmate Tor- 
riccliii de dimenfione parabole aliàs citato ; adeóqu: erunt, ut 
B A ad CV. Quod e.d. 

8 Hincultró profluit tertium Cl. Authoris Theorema,quód 
fpatium duabus ordinatis interjc&ium eft ad initum  fpaciü, 
quod poft minorem illarü exporrigitur, uc differen: ia urriufQ; 
ordinate ad minorem ipíarum ; quia enim DA BQR ad 
DVCQR cft, ut BA ad CV , igitur dividendo AVCB 
ad fubfequens interminatum fpatium poft C V eíl, ut E V ad 
VC, &fimiliter AD Q B ad interminatum fpatium poft. QD 
eft, ut KD ad DQ. 

9 Aliaigitur primi hujus Theorematis demonftratio fic in- 
?tuenda crit; fpatium A BC V adinterminatum VDR oc 

- 
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eft, ex nut. pracedemi , ut EV ad. V C ; & VDRQC ad. 
interminatum D R.Q, ex. ugm. 7; eft; ut: V.C. ad QD; deni- 
que DR Q ad D V CQ ex uum. preced. & converrendo eft, 
ut QDad DK; igiturex equo A V C B ad CV DQ. «ít , ut 
VEadDK.Q.eAc 17  — 73 ' 


: 
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CAPU T IV. 


Ad fecundum Hugenii Theorema demon[Iraudum, que frt 
Logi[lice parameter offenditur , & quomodo equalis 
fft [ubiaugenti. Pofl demonftratiouem fecundi Tbeo- 
rematis ad quartum proceditur , quo demon£lrato, de- 
zerminatoque ve&augulo equali [patio Logisiice infi- 
nit? longo, exponitur Audloris circumfpeda loquuzio 

 deratioue infiniti [barii ad fiuitum , ac familiaribus 
exemplis fuadetur tufinità longa [patia determinate 
quantitati equalia effe poffe . Spatia per varie va- 
zi0nis ordinatas in Logiflica abfei]Ja quam proportia- 
uem babeant ; vegula ad dignofcendum quando fpatia 
infinité longa , aut infiuiti termini finitam aggregens 
quatiitatem , quando vero infiaitam . 


30. .— "Guidonis Grandi 7 
1 1N fecündo'Theoremate; Jifdem pofitis, inquit AuGor, do» 
AQ carvam tangeute ad puntium A , que fece ipfas CE, 


OQ Kin I,c» G; fpatia . AVE, A D K faut inter fe ,utvedle 
VI, DG. Quod pariter ut demonftretur determinanda priüs 
cft Logiftice , utipfe appellare foleo , Parameter ; hec autem 
ejufmodi eft. 

2 Exponaturlinea S, que cum quavis ordinata inter Logi- 
fticam , & axi parallelam , veluti cum V. E, contineat rectan- 
gulum zquale fpatio A V CB, adjacenti eidem curve ad par: 
tesaxis; manifeftum eft, quód eadem conftans linea S conti- 
nebit cum quavis alia (imili ordinata D K. rectangulum zquale 
fpatio correfpondenti A DQ B ; cüm enim ex primo Theo- 
remate fpatia VABC, DA BQ (nt, ut recte V E, D K, feu, 
ob communem altitudinem $, ut rectangulum ex S in V E ad 
aliud ex S inD K , ubi fpatium V ABC fuppofitum fuerit 
equale re&tangulo S in V E , fpatium pariter D A.B Q equale 
erit re&tangulo ex eadem S in D K ; itaque non incommodi li- 
nea 8, Logiftice Parameter. deinceps appellari poterit, eo 
quód fitlinea, juxta quam ipfe V E, D K poflunt fpatia Lo- 
giítice adjacentia AV CB, ADQSB. 
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-.3 Oftendemus autem hanc Parametrum Logiftice fubtan- 
genti , ideft axis portioniinter ordinatam B A , & tangentem 
AO intercepta, femper zqualem efle, itaut, pofita B O equa- 
li ipii S, juncta O A curvam tangat in A. Sumpto enimin O A 
quovis pun&o I fopra , vel infra A , ordinataque C1 V, occur- 
rente axi in C, curve in V , axi parallele A Kin E: etit, ob 
fimilitudinem triangulorum OB A, EA E,ipía O B ad B A, 
ut A E ad EI; rectangulum igitur O B in El zquale erit , 
rectangule BA E; (ed fpatium B A V C eft, ex numero pre- 
denti , quale rectangulo Paramettzi, ideít ipüius O B in V E; 
ergo rectangulum B A E ad fpatium B A V C. eft, ut recta LE 
ad EV ; puncto autem i fupra A exiftente manife(tum cft 
rectangulum BA e minuseffe fpatio BA uc, ergotunc ie 
minor eft, quàm e u ; oboppofitam rationem, accepto pun- 
&o l infra ipfum A , erit rectangulum B A E majus fpatio 
DBAVC, unde & recta LE major ipfa E V ; quare in utroque 
cafa punctum l eft extra curvam , & ip(a O A e(t tangens. 
. Quoderat demonítrandum . — 5M ! 

4 Hocpotito, demon(tratio fecundi Theorematis Hauge- 
niani fic in(tituenda erit ; cüm, ob fimilitudinem triangulorü 
OAB,GAK, fitOBad BA, ut A K adGK crit rectan- 
gulum ex O B in GK «qaalerectangulo B A K Q., fed OB 
in D K jam zquatur fpatio AD QB , ex fupradictis ; igitur 
reliquum rectangulum ex O B in D G zquatur refiduo fpatio 
DAK. Similiter oftendetur, rectangulum eju(dem O B in 
V I zquari fpatio A E V ; igitur ut predicta rectanzula, five 
ut eorum bafes D G, V I, itafpatiaipfa D A K, VA E;quod 
erat demonítrandum. 

5 Detertio Hugenii Theoremate, quod eft ; Sparium daa- 
bus ordinatis iuterjechum eff ad [atium infinitum , quod poft mi- 
norem earamdem ordinatarum exporrigitur iuter Logifftcam , c 
ejus «Afymptoton , ut differeutia earumdem ordinatarum eft ad 
aninorein y uempe in pracedenti figura [atium «/4 B Q D ejfe ad 
fpatium infinitum , quod poft minorem earumdem ordimatarum 
exporrigitur inter Logiflicam , & ejus «[Afymptoton , ut differen - 

tia earumdem ordiuatarum eff ad minorem , tdefl in precedenti 
figura, fpatium 4 B. Q D effe ad fpatium iufinitum,quod pof? Q D 
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iuter curati , d afymptoton interjicitur , ut KD ad'D Q; de 
hoc, inquam , l'heoremate non cft quód (imus folliciu, quüm 
cjus veritasjam innotuerit ex dictis cap. preced.tium.8. ac nihil - 
jaa addendum fuperfit , hifi hocquafi corollarium, fcilicet. 

6 Quod fpatium infinitum pott quamvis Logiítice ordina- 
tam QD curve , & afymptoto interjectum, equale fit rectaa- 
guio (ubrangentis, feu parametri B O in eamdem ordinatam; 


nam, utD K ad DO, itare&angulum ex BO in D K ad re- 
&angulum ex B O in DQ,, & ita ttiam fpatium A D QB ad 
ad infinitum fpatium poft OD exporrectum; quare quum re- 
&angulum ex B O in D K (it, ex dictis, equale fpatio A D Q B, 
etiam B O in D Q. erit equale fpatio infinito poft Q D expor- 
recto. 1 25 TT 
7. Qui veró circumfpecté ingerit Nobiliffimus Au&or illis 
verbis: Cimporró dicimus infiuitum fpatium ad quoddam fini- 
zum in certa rátioue efle , boc uuum tutelligendum volumus , tam 
proximé illud accedere ad datum fpatium , quod finito illi [patio in 
dicla proportione vefpoudeat , ut. differeutia minor evadere pojft 
qualibet maguttudine data .. Non ita accipienda funt, nec cà 
ipe&tant cercilfime, ut fcrupulum movere videatur Cl. Author, 
"num 
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num exacta eftimanda fit proportio , quam inter uttumq; fpa- 
tium affignat; ex quo enim Torricellius infinitum folidum hy- 
perbolicum in cylindrum qualem determinate bafis, & alti- 
tudinis commutare Geomctras docuit, necnon infinitorum 
proportionalium terminorum feries in unam fummam colli- 
gere, jam extra dubium e(t magnitudinem una, vel altera di- 
mentione infinitam (putà multitudine, licet non mole, fide 
quantitate diícreta fermo lic, longitudine,licet non latitudine, 
fi de fpatiis fuperficialibus loquamur, aut longitudine, licet 
non cra(fitie, vel cra(fitie quidem, fed nonlongitudine , lo- 
quendo. de folidis ) ita reliquis dimenfionibus ad abfolutam 
ejus magnitudinem integrandam concurrentibus limitari pof- 
Íe, ut quantitatem prorsus finitam adzquet. 

8 Neque in hoc relictum cíle puto Geometris ambigendi 
locum , ut ut id Tyronibus propé incredibile videatur, qui ad- 
mirationi, aut potius przjudicatz, qua tenentur,opinioni pau- 
latim deponende affuefcent , ti has fraCtionum fcries fiio on 
i$, ,&c.ineadératione dupla decreícentes, aut 1, 1,5; 3 
16 32 j gtias 2 ITO . 3.9 22.81) 
czterafque decrefcentes in ratione tripla, alia(ve cujuívis ra- 
tionis progreffiones in infinitum minoribus , & minoribus ter- 
inis coalefcentes in unam redigere fummam attentaverint ; 
cümque experti fuerint, non pofle tot fumi in prima ferie, que 
umquam ad unitatem pertingant , có quód, in additione cuju(- 
libet termini ad precedentes, non additur quod iplis deficit ad 
unitatem iniegrandam , fed femitfis dumtaxat talis defectus, 
putà ad * addendo i additur femiffis ejus,quod primo termino 
deficiebatad unitatem ,-& alter femiffisrelinquitur, addendo 
dutem duobus precedentibus * non additur quod ia prima ad^ 
ditione relictum fucrat , nempe quadrans unitatis, fed ejus 
quadrantis femiffis, ide(t octans, altero octante relidio, qui 
defectus rarfusnon fuppletur per fequétem additionem , quip- 
penon additur octans relictus, fed ejus femiffis, nempe 2, at; 
que ita porró; nec poffetót fumi in ferie fecunda; que umqus 
unitatis femiflem re(tituant, quia cüm primus terminus i de- 

| 211117. f. 
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ficiat per íemitfem fui , ideft per^, à femiffe unitatis, non re- 
farcit quis illum defe&um addendo B quippe qui deficiat ab ; 
zatfus per fui fomitem 2, hic veró non fuppletur additione fc- 
quentis termini i deficientis ab illo refiduo 2, rursüs per fai 


femiífem , atque ita porro femper procedendo. ita ut nihilo- 
minus ad hos limites, nempead unitatem in ferie prima, & ad 
femiffem unitatis in ferie fecunda, femper propiüs accedatur 
fumptis pluribus , & pluribusterminis ejufdem feriei, defectu 
femper decrefcente infra quamlibet affignatam quantitatem 
( veluti in figuris plurium, & plurium laterum circulo , aut pa- 
rabolz, alterive curvo fpatio infcripris veterum more contin- 
git) donec penitus ia feriei fine evanefcat: cüm id, inquam, 
experti fueriat, atque attenta meditatione rei hujus naturam 
contemplaverint, fateantur. neceffe erit, quód fi prorfus om- 
nes illiiufiniti termini fimul acciperentur, precisé forent in 
prima ferie equales unitati, in fecunda ferie unitatisfemiffi , 
10 aliis alteri quantitati fimiliter determinande. 

9 Udautem in quantitate difcreta, ita in continua ( que 
femper in difcretam dividi, & refolvi poteft) idem obtinet; 
fpatium quippe infinite longum in fpatia determinate longi- 
tadinis multitudine infinita refolvi poteft ,, que poterunt fem- 
per minora, & minora effe, fi latitudo proportionaliter de- 
crefcere intelligatur , itaut illa infinita fpatia per ordinem cor- 
refpondeant infinitis terminis alicujus geometric progreffio- 
nis , uti certà correfpondent fpatia Logiftica ad equales axis 
portiones abíciila , uti ex dictis preced. cap. num. 6. colligitur ; 
omnia ergo hujufmodi «qué alta fpatia per infinitam Logifti. 
cz longitudinem di(tributa, quum (int quedam feries geome- 
trica proportionaliter decrefcentium terminorum inratione, 
vel dupla, veltripla, vel alia qualibet, prout extremz ordi- 
nate cajuslibet zqué alti fpatii in data ratione accepte fuerint, 
determinate magnitudini equalia effe, prout in fractionibus 
contingit, nil prorsüsrepugnat, imó velex hoc ipfo, quod in 

"fra&tionibus oftendimus , evidentiffimé ita debere contingere - 
demonftratur ; idemque fimiliter de fpauiisaliis infinité lon- 


gis, 


Theorém, Hugen.. Cap. IV. 38 


gis; dequibus paffim Geometre , & nos infra nonnulla dictut: 
iumus, abfque fcrupulo pronunciandum , quód fcilicet detec- 
minate magnitudini equalia fint, dummodoó tota prorfus ac- 
cipi intelligantur , nulla ipforum portionerelicia; quod quia 
conceptu difficillimum ett , quum infiniti natura refpuat , ne- 
dum ut totum integre defignari queat, fed etiam ut imagina- 
tione comprehendi valeat , itaut , poft quamlibet partem, non 
aliam, & aliam ejus extenfionem cogitemus, quippe cujus ulti- 
mum limitem non concipimus; ideo prudens Autor cauté 
addidit: Spatia illa, non tam abfoluté infinita, quàm juxta il- 
lam dimentionem interminata, ad datam cum fpatio finito 
proportionem tam propé accedere, ut diítare poffint defectu 
minori quolibet dato, quàmdiu fcilicet illud fpatium indeter- 
minaté fumitur , üt longiüs, aclongiüs protenfum, nectotum 
íemel integré accipi intelligitur, aut faltem accipi fingitur. 

" 7o Miram autem nemini videatur, quód idem fpatium Lo- 
giftice infinité longum in fpatia cujuslibet progreflionis, nem- 
peterminorum in ratione dupla, tripla, quadrupla, fefquial- 
tera &c. decreícentium in infinitum di(lribái poífit, pro varia 
portionum axis altitudine, quum tamen ici inii] diver- 
farum rationum non ejufdem fint valoris, fed progreffio dupla 
equalis unitati , tripla (emiffi unitatis , quadrupla trienti, &c. 
non enim eadem e(t quantitas , que locum unitatis obtinet di- 
vifo Logiítice fpatio in terminos rationis duple, ac quz eam- 
dem unitatem reprzfentat, cüm dividitur in terminos rationis 
triple, autquadruple; fiquidem in primo cafu unitas cfl da- 
plum primi fpatii, in fecundo triplum fpatii primi, in tertio 
quadruplum, &c. que funt quantitates long diverfifime ; in- 
tercà hinc habetur,camdem magnitudinem effe duplam fpatii , 
cujus ordinat fint in ratione dupla, dimidiam tripli, hoc eft 
feíquialteram,fpatii,cujus ordinate fint ia ratione tripla, trien- 
tem quadrupli, hoc eft fefquitertiam fpatii, cujus ordinate fint 
in ratione quadrupla, atque ita deinceps, cadem exittente om- 
nium horum fpatiorum majori ordinata, fingulis pro commu- 
ni rationis anteceden:e inferviente; adeoque fitotum Logitti- 
cz infinitum fpatium ponatur effe partium r2. fpatium primü, 
cujus ordinate fint in ratione dupla, erit partium 6, & cujus 
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ordinate in ratione tripla, partium 8, & cujus in ratione qua- 
drupla, partium 9 ; ac fimiliter dealiaram rationum fpatiis ra- 
tiocinari l/cebit ; id quod tamea ex primo ctiam Auctoris 
Ihzoremate facilé deduci poteit. : | 

11 Nefcioautem, au obiter, dum ferrum caadet , expone- 
ze generalem regulam juvet, qua dignofci pofsit, quando fpa- 
tia infinité longa, vel termini multitudine infiniti , etiam cüni 
decrefcunt , quantitatem abfoluté infinitam adequent , & quá- 
do prorfus finitam, ac.tecminatam . Eamcerté ante plures an- 
nos,quum Theologicis ttudiis adolefcentes noftros 1mbuere ; 
inquadà Appendicead Tractatum de Vi(ione Dei, talem pro- 
ferebam. Quoniam ,utinnuiin notatione Prafatiónis Vivia- 
neorum Problemacum f22.27.duarum quantitatum ratio com- 
ponitur ex rationibus fingularàm dimeníionum illis quaatita- 
tibuscompetentium, & invicem comparatatum , expenden- 
dumcít, num ratio ex his compofita fit ratio finita, necne. 
Jam,aggregatum plurium terminorum, quatenus quzdam di- 
Ícreta quantitas elk , unam tamen continuam magnitudinem, 
& quantitatem integrans,, duas habet dimenfiones , quippe ex 
duplici capite quantitas ex hifce terminis aggregata crefcere, 
& major fieri poteft, nimirum ex terminorum multitudine , & 
ex propria fingulorum 44auitate; quó plures enim termini 
adunantur , có major, ceteris. paribus, quantitas confurgit, 
putà quó plures fractiones in unam fummam colliguntur , có 
major fumma conficitur ; & ftante aliàs pari terminorum mul-- 
titudine , quà majores in fe ipfis finguli fuerint, eó pariter ma- 
jor masnitudo colligitur ; (ic tres fraCtiones decimales majo- 
rem fummam conficiunt, quàm tres millefimg, aut centefima; 
.üt ergo. videamus, num propofitis quibuslibet infinitis termi- 
nis, jj quantitatem infinitam aggregent , an tantüm finiram, 
obfervandum eft, an crefceate arithmetice in infinitum ipforü 
multitudine , decreícat peri ratione, aut majori, vel minori 
ipforum quantitas; frin cadem ratione deercíeat , ut in. 7. t : 


iorWC. ubi fecundus terminus eft £zmiffis primi. , tertius 
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triens ejufdem , quartusejus quadrans, &c. prout multitudo 

daoram cft duplaunius, triü cft tripla, quatuor quadrupla, &e. 
; E. pro- 
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proculdubio quantitas omnium fimul infinitaerit, quia cüm. 
terminorum multitudo fic equipolleat ipforum abbreviatio- 
ni , feu parvitati , ratio quantitatis talium terminorum adaliá 
affignabilem quantitatem , putà ad unitatem,.utpoté compofi- 
ta ex ratione multitudinis, & parvitatis eorumdem terminorü 
refpectu dicte unitaus (altera ratione alteram clidente ) erit 
ratio infinita, & ipforum terminorum quantitas equipollebit 
quantitati infiniterum terminorum invicem zqualium, que 
 certilfimé infinitaeft. At fr 1n majori ratione termini decre- 
fcant , ut accidit in feriebus numero 8 adductis, quz geome- 
tricé decrefcunt , crefcente terminorum multitudine arithme- 
ticé ( atque inaliis bené multis, quz etfi non geometrice, om- 
nibus tamen compenfatis in majoriratione decrefcunt , quàm 
crefcat ipfarum multitudo ) tunc prepollente parvitate fingu- 
lorum terminorum eorumdem multitudinis incremento, pro- 
dibit ex utriufque compofitione finita ratio, & aggregabitur 
quantitas prorfus finita; quandoautem in minori ratione de- 
crefcant termini, quàm illorum pluralitas augeatur, ratio pluf- 
quàm infinita exinde confurget , feu à fortiori, quàm in primo 
cafu, dicendum erit, omnium aggregatum quantitatis etfe fim- 
pliciter, ucajunt, infinite, prepollente multitudinis incre- 
mento ipforum abbreviationi terminorum. * 

12 ldem applica fuperficiebus, aut folidis, quorum una ,. 
aut altera dimenfio infinita (it, alteratamen , aut reliquiscon- 
tinuédiminutis; prout enim in majori ,aut eadem , minorive 
ratione minuetur altera dimeníio , quàm creícat ea, quz in in- 
finitum extenditur , judicandum erit fpatium illud. przcisé fi- 
nitum effe , aut infinitum , vel plufquàm (íi dicere liceat ) infi- 
nitum. Hinc Cl. VValhifiusin Arithmetica [nfinitorü optime 
obíervat, fpatium hyperbolz, & afy mptoto interjectum, eujus 
latitudo ineadem ratione minuitur , 1n. qua longitudo afym- 
ptoti crefcit ( propter latera parallelogrammorum aequalium 
ejufmodi fpatio inícriptorum meceffarió reciproca ) efle idcir- 
co infinite prorsüs magnitudinis , in hyperbolis autem aliorü 
graduum, exuna quidem perte finitum effe, ubi in majori ra- 
tionc decrefcunt linee ad afymptoton ordinate, atque wi 
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latitudo ejufdem fpatii, ex altera autem parte, ideft ad aliam. 
afymptoton, plufquàm infinitum exiftimandum , eó quód in 
minori ratione ordinate decreícant; id quod in aliis etiam fpa- 
tiis, tum folidis, tum fuperficialibus obfervari poteft . 
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Quartum Hugenii Tbeorema,pridem demonflratum,uova 
demou[iratione per diver[am metbodum [labilitur ; 
Trattorie proprietas biuc dedu&la , quód ordinate ad 
equales curve partes frt invicem proportionales . 
Guilibet curve taugentem ducere .. Velocitates in di- 
verfi curve punttis faut, ut fada ex ordinatis in fub- 
zaugentes altera? fumptas . In Hyperbola [uut ,ut qua- 
drata temporum contrarie fumptorum. Determinatio 
zaugentium ad infinitas parabolas | Eadé expeditior. 
Iu aliis curvis quomodo tentauda. Variarum ad id 
con[iruclionum demonfiratio. Subtangens curvarum , 
que ad modum Spiralium defcribuntur .. Infinite Spi- 
valium fpecies quas fubtangentes babeant , c quomodo 
infinitis parabolis ve[boudeant. Taugeus Spiralis Geo- 
meirice , à quarumvis figurarum per alterius comvo- 
lutionem geuitarun .."augens Conchoidis Nicomedee, 

aliis infinitis Coucboidibus , & Subconchoidibus appli - 
cabili twetbodo ofleufa.. Eadem geometrica demon[ra- 
tione confirmata . Tertia demon[lratio quarti Theore- 
matis Hugeniati . Curva parabolica Logiflice femper 
perpeudicularis. RS | 
en 4 uar- 
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i a | Uartum Auétoris Theorema; Quod fübtangeus , ut BO 
xe. 7" eadem figura , eju[dem femper eft longitudinis , ad 
quodvis Logiflice punclum tangens periineat , alia demonftratio- 
ne non indiget, quum probatum fuerit cap. 4. sitim. 3. fubtan- 
gen tem equalem lemper effe Parametro hujus curve , que li- 
nea quedam conftans, & definita eft; verüm ad pleniorem fcic- 
tiam id aliter, atque aliter demonftrabimus , diverfa methodo, 
eaque ad alias longé veritates applicabili . jag 

2 Secunda igitur hujus Theorematis demóftratio fic inflitui 
poterit. Sint frg. 1. hujus diagrammatis quelibet ad axem Lo- 
giftice ordinatz A B, V C, tangentesad eadem pundia A O, 


* 


FINO 


V Q.. Dico interceptasordinatis, & tangentibus BO , CQ, 
( que fubtangentes appellantur ) equales effe. Sumatur quan- 
tumvis parva B E , illique equalis CG, ut ordinatis ED, GF 
portio tangentis A D feré cum curva À D, & portio tangen- 
tis V F feré cum curva V F coincidere cenferi poffit , ob infi- 
nité parvum intervallum utrivis ordinatarum pari interjectá : 
erit igitur ex natura curvz , in qua funt puncta D, F, ipfa A B 
ad ED, ut CV ad GF, juxta primariam Logi(ticz affectio- 
nem; rurfus cüm puncta D, F fupponantur & in TEDETT 
eíle, 
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effe , erit A B quidem ad-ED , ut BO ad,OE ;,, CV verà 
ad G F,ut CQ. ad QG; ergo eadem erit ratio B O ad O E, 
que CQ. ad QG, & per conver(ionem rationis eadem ra- 
auo BO ad BE, que QC ad CG; funtq; confequentia equa- 
lia; igitur é& antecedentia BO, CQ. zqualia eruat. Q.e. d. 

- Poterat rigorofiüs argui per deductionem ad abfurdum, fed 
quorsüm ita? Obferva potius quid eveniffet , fi nacura curve 
ea foret, ut fumptis non in axe, fed in ipfa curva equalibus 
portionibus A D; V.F , exdé ordinate proportionales eífents 


Annon enim codem argumento con(taret, O A ad A D effe, ut 
Q.V ad V F: unde confequentibus equalibus exiftentibus, 
guam aptecedentja , fcilicet, tangentes ipfas .A O,,, V:Q abr 
"Jibet equales futuras, adeoque ejufmodi curvam illam ipfam 
fore, quam Tradforiam vocant? cam fcilicet;, quam defcri- 
beret grave A funi A O alligatum, dum funis extremum O 
perrectam O Q trahitur in eodem horizontali plano; pondus 
fiquidem perfecte fequetur ejufdem funis dire&ionem, adeo- - 
;que ejus vie, tangens erit perpetuo eadem funis longitudo: 
.quamquàm hocgenerale eft , ut càm relatio ordinatarum ad 
axem mugatur in relationem ordinatarum ad curvam, eadem 
ji 3 LL v E: / ex- 
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expreffio fubtangentis tranfeat ad ipfam tangentem , ut pluti- 
bus exemplis confirmare in promptu effet . | 

. 3. Udliuserit Tertie demonttrationi ejufdem Theorema- 
tis viam fternere generali quodam lemmate circa tangentium 
inventionem premitfo, quod ex Torricellii do&rina obiter 
indicata in ]. 1. de mot. gr. prop. 18. ejufque Scholio, in hunc 
modum dedaxi ; ficque univerfaliter proponere ftatui. Ad 
datum cujuslibet curve punctum tangentem ducere. Datum 


fit pun&tum A curve cujuslibet DA V, cujusaxis BC ,ordi- 
nata ex dato puncto A B: concipiatur hec curva defcripta mo- 
tu ordinate B A per axem B C zquabiliter fluentis, (ibique 
equidiítanter delate,& ex motu punti A versüs B accedentis, 
vel ab eodem in ipfa linea recedentis, non jam equabiliter ( fic 
enim recta linea, non curva defcriberetur ) fed velocitate ac- 
celerata, aut retardata, prout opus ad eam curvam generan- 
dam. (quslibet certé cürva hoc modo genita intelligi poteft) 
Fiat igitur, ut velocitas, quam punctum fluens habet in fitu 
A ad velocitatem ordinate equabiliter delate, ita ipfa ordi- 
nata A B ad portionem axis B O, acceptam versis eas partes, 
ad quas motus acceleratur, fi curva cavitasaxem refpiciat , ad 
quas 
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quas vero retardatur fi curva axi convexitatem obvertàt. Dico 
Junctam O A efle rangentem. Sumatur enim inipía O.A , ad 
partes accelerationis punctum i , ad partes vero retardationis 
punctum V , ordineturque cui, C V I occurrensaxi inc , C, 
curvein u ,1 , axiparallele A E per Adu&iz ine, E. Quo- 
niam velocitas puncti A per A B fluentis ad velocitatem li- 
nez A B peraxem delate eit, ut A B ad BO; fcul E ad EA, 
aut ic ad e A , manifeítum cft, quàüd fi motus puncti A non 


c 


acceleraretur , aut retardaretur , fieret per ipfam AT, feu A i, 
ita ut quo tempore ordinata deícenderet, aut afcenderet per 
BC, feu A E, aut Bc, feu Ae, punctum A percurreret par- 
tem EL, feu ci , reperireturque in L, vel 1. Verüm quo- 
niam motus puncti & curvam defcribentis intercà acceleratur 
versüs u, & versüs- contrariam partem V retardatur , ita ut 
velocitas ipfius A in A major fit ; quàm in V , quia versüs eas 
partes remittitur, minor autem, quàm in u, quum versüs eas 
partes invalefeat ; idco quo tempore ordinata veneritin CE , 
puné&um A curvam generans minorem ordinate portionem 
E V confecerit ,, quàm confeciflet (i priftinam velocitatem re- 
tinuiffet; minor eít igitur E, V , quàm E.1 ; cüm veró ordi- 
nata 
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nata venerit in ce , punctum. A curvam generans majorem 
ejufdem ordinate tractum eu pertranlierit, quàm fi prifting 
velocitati nullos accelerationis gradus addidiffet ; major eft 
Agitur eu, quàm €i; & ideó punctal,i funt u'robique ultra, 
& extra curvam, quare ipfa O A tangit. Quod erat demon- 
firandum. 

Obfervare hincjuvat, velocitates pun&i non equabiliter 
fluentis , velutiin figura D A B ad axem CV comparata , in 


C E PF — Y 


| pun&is D, A , effead invicem, utfacta ex ordinatis in fub- 
tangentes alternatim fumptas , putà , exiftentibus tangentibus 
DP,AV, ordinatifque DE, A F, utfactumex DE in F V 
ad factum ex A F in E P; nam velocitas punctifluentis inD 
ad fimilem velocitatem in A rationem compoíitam habet ex 
velocitate talis puncti in D ad equabilem velocitatem linee 
defcendentis, & ex hac ipfa velocitatead velocitatem puncti 
ejufdem in A ; fed primaratio, ex hoc Theoremate, eadem 
eít, que D E ad E P, fecunda verb eadem , que V F ad F A; 
igitur ratio vclocitatis puncli fluentis in D ad velocitatem 
ejuídem in A componitur ex D E ad EP, &ex V F ad. F A, 
- Lot niün eft, quz factiex D E in F V adfa&um ex A F in 
Unde adhuc colligitur, in Hyperbola Apolloniana D A B, 
cujus afymptoti S C, CV , velocitates puncti fluentis in qui- 
buslibet punctis D , A effe ig duplicata ratione temporum 
Q 9 | 2 con- 


Gudouis Grandi 


contrarié fumptorum; fpatia enim zquabili motu linee per 
exem C V delaiz .raníacta, velut C E, C F funt, ur tempo- 


£2; fubtangentes autem EP, F V funt ipfisEC, F C diftan- 
tiisà centro zquales; ergo eedem fubtangentes pariter func, 
ut EC, FC, feuut FA, ED; ratio igitür facti ex D E in 
FV, &ex AF in EP erit eadem,que facti ex DE inF C, 
&ex AF in EC ideft compotita ex DE ad AF, &ex FC 
ad CE, quzeadem eft priori, unde cum illa componit du- 
plicatam rationem F C ad CE, quz proinde duplicata eric 
temporam contrarié fumptorum , ficut & homologarum ordi- 
natarum DE, A F; & hoc erat demonítrandum. 

4 Hinctangentes omnium in primis parabelarum determi- 
nationem accipiunt; quemadmodum f./eq. (i C a A fuerit pa- 
rabola quadratica , quz equabili motu ipfius C N per C 9 tibi 
zquidiftanter delatz , ac defcenfu naturaliter accelerato, ideft 
fingulis &qualibus temporibus novum fibi celeritatis augmen- 
tum füperaddente, puncti C versüs N per lineam fluentem de- 
mitfo defcribitur, contingit, ordinata ex foco n ipfa na, cele- 
ritatem pun&i defcendentis in quolibet curve puncto A ad 
equabilem celeritatem ipfius linez delate femper effe, ut or- 
dinata ex dicto puncto A N ad predictam ordinatam ex fo- 
co na, jaxta citatam prop. Torricellii ; có quód, cüm veloci- 
tates defcenfuum crefcant , ut tempora , atque adeó ut fpatia 
"otus equabilis, ideft ut $ C, fC, feu AN, an, oypmce 
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N Czquabiliter tranfilit,fi velocitas deícenfus in A fit ut A N, 
velocitasin à erit ut an ; velocitas autem defcenfusina cft 


zqualis velocitati motus equabilis, quia ordinata ex foco an 
dupla eft abfciffe cn, eadem veró eftceleritas, que motuin 
hac ratione accelerato acquiritur defcenfu per C n , & qua 
gquabiliter perfeverante conficitur duplum fpatium na , igi- 
tur fi velocitas in À fit AN , velocitas motus zquabilis erit 
eadem quz defcenfus in a , ideflerit, ut na : quemadmodüm 
igitur hoc in quadratica obtinet; ita in cubica,, ubi celerita- 
tes defcenfuum crefcunt in duplicata ratione temporum, ideó- 
que funt,ut quadrata fpatiorum motus equabilis , fcilicet A N, 
an, comparando deícenfum in A ad defcenfum ina ( facta 
priüs a n tripla abíciffe Cn, quia hoc accelerationis genere 
velocitas per C n deícendendo acquifita , triplo fpatio a n 
percurrendo par eit , fi equabiliter permanere intelligatur, 
unde fimiliter velocitas deícenfus in a qualis erit velocitati 
zquabili linez) habebitur, velocitaté defcen(us in quovis pun- 
&o A efle ad equabilem illam linee delate velocitatem , ut 
quadratum A N ad conftans quadratum an; fimili ratione in 
parabola quadrato - quadratica erit velocitas defceníus in A 
ad illam equabilem velocitatem, ut cubus A N ad an pofi- 
tam quadruplam ipfius n C'abfciffz, atque ita deinceps in aliis 
gradibus, facta ordinata an tam multiplici abfciffa C n,quàm 
multiplex eft unitatis exponens ordinatarum « 
T s Quam- 
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5 Quamquàm vix opere pretium fuerit iis velocitatibus 
comparandis infiflere in parabolarum genere, ubi femel con: 
ftiteric in quonam puncto velocitas zequabilis motus adequet 
celeritatem defceníivam , invento fcilicet femel puncto a, ubi 
ordinata an zqualis cít íubtangenti n b ( quod quidem eve- 
nit ubi an ad n C eft, utexponcns gradus parabole ad unita- 
tem , fcilicet in quadratica, ut 2 ad 1. 1n cubica, ut 3 ad i. &c.)) 


quia enim curve parabolice fimili in fingulis fuis partibus ac- 
celerationis genere defcribuntur, ita continué ordinato, ut 
Ípatia curvilinea ad circumfcriprum parallelogrammum zqua- 
lem femper rationem obtineant, etiam in his eadem femper 
erit ratio fubrangentis bn adabícilfam n C, vel fpati1 Cf ad 
interceptam à tangente fd; unde cüm notum fuerit an , feu 
b n ad n C duplam etle in quadratica , triplam in cubica para- 
bola, &c. etiam BN ad N C in eadem femper ratione etfe 
manifeítum erit, quare expeditiüs dabitur tangens ad quodli- 
bet punctum A . 

Similiter & in Hyperbolis, quarum pariter uniformis eft 
ubique acceleratio , unde & parallelogrammorum quibuslibet 
fpatiis infcriptorum eadem femper eft ad infinité longa fpatia 
iifdem bafibus infiftentia proportio, fubtangentes ad diftantias: 
à centro eamdem perpetuó rationem obfervabunt. Invento 

itaque fig. eg. in Hyperbola Aa C ad afymptoton f D, D b 
puncto a, ubi fubtangens equatur ordinate , idcit ubi vclo- 
ci- 
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éitas motus zquabilis defcenüuvam adequat ( quod quidem 
evenit, ubi an ad n D e(t , ut exponens gradus Hyperbole 


ad unitatem, fcilicet inlineari, feu Apolloniana, ut r. ad t. 
in quadratica ut 2 ad r. in cubica ut 5 ad 1. &c. prorfus ut in 
Parobolis contingit , fimili enim cum illis motu defcribuntur, 
: fed dumtaxat reciprocé pofito, unde evenit fuübtangentes ca- 
dere ad partes oppofitas axisorigini, idet fub ipfis ordinatis ) 
cüm con(titerit tubtangentem 1nventi puncli a, nempe bn 
eile zqualé in prima , duplam in fecunda, triplam in tertia HTy- 
perbola dittantie à centro n D , notum fimiliter erit, etiam 
quamlibet aliam fuübtangentem B N in eadem effe ratione ad 
diflantiam N D fuz ordinate N A abeodem centro. 

6 Ditficilior eft aliarum figurarum tractatio , in quibus non 
ufque adeó perfpecta occurret ad fingula puncta. velocitatum 
in curvz genefim confpirantium proportio ; generaliter tan- 
tüm dici poffet, velocitates defcenfivas ad fingula curve puncta 
eflead invicem, ut fpatia fynchronis quibufcumque tempori- 
bus peracta, five ut differentie xqué diftantium ordinatarum 
intervallo infinité parvo diffitarum, feu (vide fig.pag. auteced.) 
fi cencipiatur ad axem C f & curve cujuslibet Ca A applicata 

figura & G g C, cujus portiones à vertice abícifTe per ordina- 

tas, veluti g Cf, G C. à fint ad invicem, ut ordinate ad prio- 

rem curvam fa, o X , quó fieclineasipfas f g , 9G , utpoté 

minimas , & inhnité parvas differentias duorum ex iae 
pa- 
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fpatiis à vertice abícifforum , optimé reprefentare infinité 
parvas differentias ordinatarum faà', 9 A , quibus dicta fpatia 
proportionantur , adeóque etiam exprimete gradus velocita- 
tum motus defcenf(ivi , taut fi talisceleritas in a fit , ut fg, 
in A futura (it , uc 6 G ; & (i reperiatur in curva tale pun- 
&um a, cujus ordinata af ad abíciflam f C in eadem fit ra- 
tione, in qua fpatium fg C ad parallelogrammunmi illi circum- 
fcriptum fg b C, habebitur in a puncto velocitas defcen(iva 
equalis celeritati tran(ver(i motus equabilis , adeoque hzc ve- 
locitas equabilis optimé exprimetur per fg, ceteris defcenti- 
vi motus celeritatibus per alias parallelas, ut fupra, determi- 
natis; & fi fiat, ut parallelogrammum circumfcriptum cuivis 
fpatio CC 6 ad ipfummet fpatium, ita BN ad N C, aut C 
ad 9 f, juncta A B,feu A f erit tangens; militer fi fiat ut re- 
&angulum A o G ad fpatium o GC, ita A o ad 9 f, aut (i 
ad rectam & G applicetur fpatium à G C, & faciaclatitudi- 
nem 9 f, juncta A f tanget, quoruni unum , vel alterum jux- 
ta variam curve naturam , ejulve genelim , praefertim fiab ini- 
tio figura C G 9 determinata fueric ( at fi queratuc de curva 
Ca A genita cx tranfverfali equabili motulinee C N per da- 
tam C e , & defcen(ivo punti C per totam C N, ita accele- 
rato, ut in quovis puncto a gradus ejus celeritatis proportio- 
netur ordinatz fg dati trilinei, alteriufve fisure C C & date, 
& ad datam lineam C 9 applicate ) aut aliquid cum his con- 
nexum facilé innotefcet, ac tangens expedité determinabi- 
tur. 

7 Quorum omnium ratio , quamquim fufficienter in de- 
monf(tratione rur. 5. allata contineatur, breviter indicaripo- 
terit fic. Tangens ad aliquod curve pun&tum illa recta eft, 
quam defcrip(itfet, & defcribere pergeret punctum defcendens 
figradum velocitatis, quem in dato curve puncto obtinet, 
equabiliter retinuiffet, tranfver&lilinee motu eodem rema- 
nente ; ex eoenim, quód,remota acceleratione, motus puncti 
A , infig. num. 5. fieret per A L, oflenfum eft AT tangentem 
e(fe; actifiat BN ad NC, ut parallelogrammum B G 9 Cad 
figuram C G o , juncla B A erit via , cui infifteret punctum 
defcendens, modo gradum celeritatis fue. G toto tempore 


Co 
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C 2 retinuiffet (confeciffec enim fpatium B N, quod aa NC 
acceleraté percuríum foret, ut planum velocitatis equabilis 
$ GB Cad planum accelerate & G g C, fpatium vero tran- 
iverfali motu emeníum eflet eadem IN A ) igitur juncta in tali 


confiru&ione À B erittangens; cümque & C à ad o f fit in 
eadem ratione B A ad A f, feu BN ad N C; necnon À à ad 
€ f rationem habeat compofitam ex A & ad 6 C, feurettan- 
guli A e Gad C 9 G, & ex ipfa C à ad 6 f, quam vidimus 
effe , ut rectangulum C 6 G ad fpatium G C o; itemque cüm 
C o ad ef (it, utrectangulum C 9G ad fo G ; igitur fi fiat 
C 9 ad 9 f, ut parallelográmum circumícriptum fpatio e G C 
ad idem fpatium , aut A9 ad of , ut rectangulum A 9 G ad 
idem fpatium , aut applicetur ipfi  G dictum fpatium , & fa- 
ciat latitudinem 9 f , femper juncta A f erit tangens; fed quor- 
sum plura? precipuz ex his conftructionibus , unde cxtere 
pendent, geometricam confirmationem ( fi abítrra&ta hec mo- 
tuum confideratio obícurior, aut minüs tuta videatur ) habe- 
bis infra, cap. 13.54.2- | 

8 Eadem feré applicari poffunt aliis curvis ex circulari, & 
.progreíivo motu deícriptis , quemadmodüm infinite Spira. 
lium fpecies, Conchoides diverforum generum , Cycloides 
anomalz P. Ceve, & alie quamplurimz [ imó quid vetet,ubi 
commodum acciderit, figuram prorfus orunem ejufmodi mo- 
tibuscompofitam concipere , clesia intra , aut excra ipfam 

i quo- 
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quovis pun&to,velut circularis motus centro, unde protenfi ad 
eürvam ramiradiorum élongationemi , pro vario progre(fivi 
niotus puncti per ipfos (Iaentis incremento, cxhibeant ? ] illud 
tamen in his obfervanaum , quód ficuti eap. 150m. 12. ad ge- 
ncíim Spiralis Geometrice per convolutionem Logiftice , to- 
tus ejus axis in punctum contrahebatur , ordinatis ad equales 
axis portiones 1n totidem ramos zqualibus angulis divarica- 
tos abeuntibus , itaad rem noftram zquabilis motus linez per 
axem delate in circularem circa centrum commutandus eft, 
defcenfus vero puncti , aut progceffus per ordinatas , debet in 
progreíTum puncti per curve ramos , feu radios figure conver- 
ti ; atque ut velocitas progreffivi motus ad circularem, ita ipfe 
ramus , feu radius fpiralis , alteriufve figure prefato modo de- 
Ícripte , ad portionem linee ex centro perpendiculariter ad 
eumdem radium infiftentis , utpotó parallele tangenti atcus 
per circularem motum defcripti , in qua eft ipfius direCtio; hoc 
infuper animadverfo,quód circularis ille motus. equabilis eo- 
dem velocitatis gradu minime pollet in fingulis curve pun- 


&is , fed pro varia puncticutve à centro diítantia variatur, ut 
per fe notum eft , quippe non in cadem peripheria A L B pt 
| : bi 
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bi gtatia fumitur circuláris motus puncti a fpiralis Ca A , in 
qua fümitur circulatio pun&ti A , ille quippe fumendas in pe- 
riphetia a | rádio Ca defcripta, quem folum motum parti- 
cipat fpiralis in puncto a. £ 
9 Atqueiüde eít, quód fübtangens quidem pun&i A in fpi- 
' rali Archimedea poft integram revolutionem radii C A zequa- 
lis eft peripheriz A L B A eodem radio defcripte ( exiftente 
fiquidem hic utroque motu zquabili,ipforum velocitates funt, 
ut fpatia codem tempore percuría, ut fi velocitas progreffivi 
motus fit CA , velocitas circularis fit ipfa C B fubtangens 
zqualis periplierie eodem tempore percuríz) at vero fabtan- 
gens bc punctialterius a eadem nonerit,ac que ad dictam 
peripheriam fit, ut Ca ad CA , ut equabilitas motus exige- 
ret , fed velocitate progreffivi motus expreffa per Ca, velo- 
citas motus circularis erit tantó adhuc minor, quantó propius 
centro e(t punctum a, ideft ; utarcus ida, quem có ufque li- 
nea Ca illo puncto defcriplit , & cui proptrereà fubtangens 
c b zqualis erit; itaque decrefcunt fubtangentes in duplicata 
radiorum ratione, quia femel ob diminutionem radii , & femel 
adhuc ob pariformem diminutionemcircularis velocitatis, at- 
que adcó vertice C defcripta parabola A L K , ductifque A K, 
1 L ejusaxi parallelis, erant hz ad invicem, ut fubtangentes 
radiishelicis C A, & Ca (equalis C1) refpondentes; quód 
fi Spiralis ejusgenerisfuerit, ut Ípatia À C, a C motu pro- 
ecélfivo péicarià fiicin fübduplicáatá temporum, aut arcium 
circulari motu zquabiliter percurforum ratione , manifeftum 
eft progreffivar celeritatem puncti A , vel a fübduplam fore 
ejüs , que faerat in primà Spirali, & exponendam per fémif- 
fem radiorum C A , vel Ca, fieadem retineatur linea expo- 
nens celeritatem equabilis circülationis , aut f1illa exponenda 
fit perintegraslineas CA , Ca, equabilem celeritatem expo- 
nendam fore per priorum fubtangentitim duplas; erit igitur in 
hoc cafu fübtangens C B dupla circumferentie ALDA, & 
fubtangens C b duplaareus ad L, qui ex tribus capitibus mi. 
nor cric élla circumferentia, nempe in duplicata radiorum ca- 
tione, & in earumdem fimplici adhuc decremento obappro- 
ximationem centri , unde parabola vuU CL K defcripta, im 
2 qua 
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qua axi parallele K A, L1 fint in triplicata radiorum A C, CI 
ratione, five ut eorumdem cubi, erunt ipfz axi parallele, ut 
fubtangentesad correlativa curva fpiralis puncta ; fimiliter in 
aliisSpiralium fpeciebus, ac parabolis per ordinem correfpo- 
dentibus procedere potes; quod innuiffe juvabit ad compa- 
randas Spirales curvas cum congruis curvis parabolicis , uti 


alias facturi fumus, oftendendo , quód fi A K fit equalis " 
circumferentie AL D in prima Spirali,, aut i ejufdem in fe- 
cunda , aut E in tertia , 1 in quarta, &c. prima parabola exi- 


flente quadratica, fecunda cubica , tertia quadratoquadrati- 
ca, &c. Lines, fpiralis, & parabolica equales erunt ;. Imó et fi 
motus circularis & ipfe equabilis non fuerit , fed acceleratus, 
congrue parabole nihilominus reperientur earumdem nempe 
poteítatunrinaxe, & ordinatis, quot fuerint in refpondentis 
Spiralis circumferentia , & radio , fed ordinatis parabole ad 
tantó plures gradus elevatis, quot fuerint unitates in exponen- 
te poteítatum axis, neque enim difficilior eft fubtangentium 
& ad has Spirales determinatio , faciendo femper, ut velocitas 
pro- 
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progreffiva ad circularem , ita AC , vel aC ad fubtangentem. 


C B, aut C b ex centro perpendiculariter ductam ad (uum ra- 
dium, uti pluribus explicare fuperftaum eft. 

. 10 [nSpirali Geometrica , quoniam ex dictis cap. 1. s. 12. il- 
la per convolutionem Logiítice defcribitar ad maximum ra- 
dium C.À pofita C B fubtangente equali fubtangenti ejufdem 


Logiftice, que convolvitur, alie fubtangentes C b tantó mi- 
nores prima C B faciende funt, quantó minor eft. Ca obra- 
tionem in fine num. 8. indicatatn , quia in ipfa evoluta Logitti- 
ca fübtangens cujufvis ordinate femper eadem eft, ut fupra 
oftendimus, & mox poft illuftratam hanc methodum oftenfu- 
ri fumus ; atque inde eft , quód triangula C A B, Ca b femper 
fimilia funt , angulique à radiis,& tangentibus equales, totaq; 
curva A a C zqualis rangenti & B, & aa C tangenti a b, &c. 
imó univerfaliter, (i curva quzlibet convolvi in Spiralem in- 
tellizatur eo modo, quo de Logiftica citato loco expofuimus, 
fubtangentes radiorum quorumlibet Spiralis erunt tanto mi- 
nores , quàm forent fubtangentes refpondentium zqualium 
ordinatarum evolutz , quanto propiora centro funt pun &a 
extrema dictorum radiorum ,quàm punctum extremum maxi- 
mi radii, quo vides nedum Helicis Archimedez ; por 
li. 
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diver(orum graduum, per convolutiones, trianguli, parabo- 
]zque, quadratice, cubice, &c. genitarum,tangentes determi- 
nari coharéter ad dicta numero fuperiori, fed infinitarum pro- 
pé ad m Spiralium , que ex quavis figura fic convoluta oriri 
offunt.. 
à r1 Non raro autem juvabit duorum in eodem rádio pun- 
&orum motum invicem comparare, quorum alter cogaitus 
fit, alter certam adillum proportionem obtineat : exemplo 
res clarior fiet. Efto Nicomedea Conchois A a B, polo P, re- 
gula F H defcripta, intervallo AF, cui equalis fupponatur 


P 


G P radiuscirculi Gg M, & queratur tangens puncti B; jun- - 


&o ramo P B fecante prédi&um circulum in M, regulam in D, 
confidero curvam A a B genitam ex circulari motu linee P A 
circa P, & ex progreffivo pun&i A per ipfam P A ita afcen- 
dentis, ut non obítante ejus inclinatione ad regulam F H , ip- 
füm pun&um eamdem femper à regula di(lantiam obfervet, 
fit nempe F A femper qualis DB; progreífus isitur puncti 


A venientis in B, nempeexceffus P B fupra P A idem erit, . 


acexcetfus PD fupra PF; eadem igitur velocitas eric hujus 
progreffivi motus, atque illa quam haberet pun&um F , fiin 
circulatione linee. P F ita peripfam aícenderet , ut femper re- 
perireturin regula F H1, eamque re ipía deferiberet. Veloci- 
tas autem circularis in defcriptione Conchoidis erit ad pun- 
&um B tantó major, quàm circularis velocitas in defcriptio- 
ne recte F H ad punctum D, quantó major ef] D P, quàm P D. 
Du&a igitur tàngente circuli 5M O, atqae huic parallclisDI, 


L/ 


——H——————ÉÓ 
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BC , junclaque P LC , ducatur ramo P B parallela 1 K, oc- 
currens regulz in K, ctq; eidem parallela C Q, equalis ipti | K. 
Jancta Q: B erit tangens quielita ;; motus fiquidem per DK 
componitur ex motu per DI parallelam tangenti MS, que 
circularis motus directionem exhibet , & ex motu per LK pa- 
rallelam. P D, in qua cft motus progreffivus; fed & motus per 
Aa B componitur ex eodem progre(fivo , qualem exhibet li- 
nea CQ zqualis,& parallela ipfi 1 K,& ex circulari in eadem 
directione, fed cantó majJori,quantó longior eft B P,quàm D P, 
adeóque optimé exprimendum per B C, quz ad D.1 in eadem 
ratione refpondet ; igitur juncta Q B dabit dicectionem mo- 
tus ex utroque compofiti ; ideft cangentem ad punctum B. Si- 
mili modo etiam Subconchoidis ( fic voco: curvam , ad.quam 
funt puncta abfcindentia ex ramis PE, P' D infra regulam - 
qualia intervalla) aliarumque fpecierum in infinitum. curva- 
rum Coenchilium , & Subconchilium, cüm fcilicet abíci(fa ex 
r&mis, velfupra, vel infra regulam intervalla, non quidem 
radiis P M: quadrantis circularis equalia funt , fed. fubrenfis, 
Ífeuramis P M,P g alterius.cujuslibet figure G.M g ( quomo- 
do (i hzc fit femicirculus circa diammetrum P FP, habebitur ia- 
fra regulam Ciífois Dioclea in infinitum continuata, quam 
proptereà ad genus Subconchilium revoco ) tangentes expe- 
dité dabuntur, quasetiam geometricis demonfítracioaibus có- 
firmare, & generali quadam conftru&tione exprimere in prom- 
pru effec, nifi verendum foret , nelongiüs ab in(tituto digrc- 
derer; itaque folam primarie Conchoidis geometricam de- 
monfítrationem, ex qua Lector, fiacuto pollet ingenio,facilà 
fibi ceteras cóparabit;in mediumatferam,que quid eft hujuf- 
modi. : us | 

12 Supponatur B C concurrere cum regula in C ( potcft 
enim tum BC , tum DI cujuslibet longitudinis effe, dummo- 
do intraramum P B, & junctam PC contineantur ) duo zu- 
tem quovis alio ramo Pa; fecanteregulam in f, ponatur f E 
zqualis)non quidem radio Pg, fed P m fecanti anguli M Pg, 
&.lic ubique fa , ut habeaturcarva E BE , quam manifeftum 
eft tangere Conchoidem in B,, quia, cüm P m femper major fit 


radio P g; etiam f E. major erit intervallo Conchoidis f a, 
pun- 
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puncta igitur E femper funt fupra puncta a Conchoidis ; ut 
igitur obfervat verus Geomcetra in Recreatione Geommctrica, 
quz linea recta tanget curvam E B E, eadem tanget Conchoi- 
dem a Ba, propter angulum contingentiz lemper indivifibi- 
lcm, minoremque [ ut dici folct ] quovis angulo rectilinco ; 


jam vero oftendemus curvam EE effe hyperbolam intra 
afymptotos H N O , ejufque tangentem efle ipfam B Q. con- 
venientem cum regula in H ; quiaducta P S regule parallela , 
occurrente tangenti M S in S , ob triangula fimilia DBC, 
PMS, quorum latera BD, P M funt 2qualia, quales etiam 
erunt bafes DC, P5, undejuncta SC zquidiftabit ipti D M; 
quare C N ad NS erit, ut DN ad NM,feu ut PS ad$ M, 
vel CB, adeóque rectangulum N C B zquale erit ipfi NS P; 
eodem modo du&ta E R ipfi BC parallela ottcendetur junctá 
SR zquidiflare ipfi mf , adeóque NR E zquale effe cidem 
NSP; equalia igitur cüm fiat rectangula N C B, NR E cur- 
va EBE erit hyperbola intra angulum H N O ; cümque (it 
NCad CD, ut MB, feu P D illi equalis ad BD, idelt. 
(extenfa IK ad BC inL) ut BLad LC, feulK ad KL, 
nempe CQ [aqualisex conflru&ione ipfi IK ] ad exceíTum 
DB fupra CO , aut denique ut CH adeamdem CD, eric 
NC ipfi CH equalis; ergo H OQ B hyperbolam in B tangit, 
& conlequenter Conchoidem : quod nobis propotitum erat 
demonftrare. 
.0103 Jamtandem, ut promiffam Theorematis IV. Hugenia- 

ni demonflrationem ex ea , quam propofuimus , methode 
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abfolvamus; fi in Logiftica fiat, ut velocitas puncti A illam 
defcribentis, juxtagenefim cap. t. ium. 5. indicatam,ad equa- 
bilem velocitatem lines A B per axem delate, ita A B ad B O, 
conftatex dictis sum. 5. atque hactenus abundé illuftratis,jun- 
&am A O effe tangentem ; fimiliter fi fiatut eadem zquabilis : 
velocitas ad velocitatem pun&i fluentis in V, ita Q.C ad C V, 


Bo 


juncta V Q tanget; habebit igitur velocitas in A ad velocita- 
tem in V rationem compofitam ex A B ad BO, & ex CQ, 
ad C V ,fiveerit, ut A B in CO ad BO in CV; fedeedem 
velocitates ex dictis tum cap. 1. 242. 3. tum indicatis hic s. 6. 
funtetiam ut B A ad CV , omnesquippe ordinatarum equo 
intervallo diftantium differentiz funt ipiis totis ordinatis pro- 
portionales, igitur A B in CQ ad D O in C V eftut A Bad 
C V ,quarefubtangentes B O, C Q. funt equales. Quoderat 
demonftrandum . PIANMNIA i itr 
r4 Hinc obiter colligere poffumus , quód íi parabola, . 
cujus parameter dupla fuerit parametri Logi(tice , circa 
eumdem axem confítituta fuerit, Hm juxta ipfum axem flue- 
[ - 
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ie concipiatur, in quovis fitu alceramaltera ad re&osangu.- 
los fecabit , putà parabola V F , cujus parameter dupla tit fub- 
tangentis Logiftice G Q. , & ad communem cum ipfa axem 
confüituta , aut juxta ipfum fluens, utraque fe interíecante in 


pun&o F, aut f, angulus curvarum VF A , aut uf A fem- 
pererit rectus; Cümenim intercepta G Q' inter ordinatam, 
& QEF perpendicularem parabole , fit dimidia fuz parametri, 
demüftrante id Vero Geometra in Clariff. de Max.& Min. Op. 
erit in hoc cafu equalis fubtadgenti Logiftice ; ergo. Q F tan- 
gens Logiftice, ideft ipfamet curva A F'erit perpendicularis 
parabole V F, & écontra tangens E F. parabolz, feu ipfa cur- 
va parabolica V F erit perpendicularis tangenti Loziftice 
^5 OX FE, feu cutvg AF inpun&oquovis fibi occurrant. 


CA- 
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ECACPELSS V 


HE Los Po; $114 Ex. 20 : 
Quintum Theorema proponitur , quod ut demoullrezur , 
| offenditur , byperbolica fpatia parallelis afymptoto 
. proportionalibus definita equalia.e[fe y. fpatia queli- 
bet eamintev fe vatiouem babere , quam extremavum 
 ordinatarumvationes .. Axi Logiflice pavallele inter 
. ffe fuut , ut. Hyperbolica fpatia iis vefpondemtia. [n 
Geometrica Spiraliarcus , é& felores circulares ejus 
ramis interjechi,proportionantur fpatiis, & fedori- 
bus byperbolicis refpoudentibus. Subtaugens Logifli-. 
ce ad quamvis axi parallelam efl , ut parallelogram- 
mum byperbole infcriptum ad fpatium byperbolicum. 
Demonfirandi modus à ferupulis vindicatur .. Propo- 
fítio univer[alior redditur .. Quid ftit facere Univer- 
fale. Prima Geemetrice Spiralis fubtangeus efl ad 
arcus. circulares , ut byperbole parallelogrammum 
ad byperbolica fpatia . Spatia byperbolica , aut feclo- 
— res byperbolici 1n ea funt vatione ad circulares fedlores 
 eorrefpoudentes , in qua minima ordinatarum byper- 
bolg ad femiffem fubtaugentis Logiflice .. Parallefo- 
grammum byperbole infcriptum ad [patium ordinatis 
duple proportionis inzerjectum efl proxime ut vo.ad. 
Quinti Tbeorematis Hugenii demon[lratio . 


AT | 
98€ 


1 T]: Pogs in precedenti capite progrce(fi fuimus , quàm ab 

initio fperabamus: habena 1deó contrahendz in pre- 
feni, in quo Quintum Hugenii Theorema nobis demonítraa- 
dum proponimus. Haec /ougitudo, inguis de fubtangente, per 


1 ap- 
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approximationem reperitur , eftlque ad partem afyimptoti interje- 
am ordinatis proportiouis duple , ut .434294481903251804 ad 
301039995663981195 , feuproximé , ut 13 ad 9. Quia tamen 
infiniti penélaboris, ac tedii effet longiffimos hos Hagenii 
numeros perfequi, neque ad. manum "Tabule Logarithmice 
ad tam multiplices notas extenfz occurrunt, quibus verifimi- 
le eft ufum Eugenium ad ejufmodi calculum expediendum, 
idcó-cumdem lapidem alia methodo movere aggrediar , majo- 
rique tum.compendio, cum emolumento, vel ad hanc ipfam, 
veladaliam huic propinquam dictarum. linearum proportio- 
nem intelligendam Lectorum mentes difponam . 

2 Premittendum igitur, quód Hyperbole, & Afymptoto 
interjecta fpatia , alteri afymptoto parallelis proportionalibus 
terminata; invicem equaliafunt; 1d: quidem Gregorius à S. 
Vincentio.Magnus fuperioris feculi Geometra, fuzque Socie- 
tatis Lumen Ampli(fimum , primus, quod fciam, oftendit,quia 
tamen nec milii, nec pleritque fortaffe Le&orum meorum,ejus: 
Codex ad manus eft, placet demonftrationem.hanc cócinnare. 
Efto, fíg.1. feg. Scbem. afymptotis A B Q: interJecta hyperbola 
D E R,affignenturq;fpatia D C. N.F,K L Q.R definita extremis 
lineis DC , FN, & KL, QR alteri afymptoto parallelis ,. 
invicenr veró proportionalibus. Dico ejufmodi fpatia invi- 
cem-zqüualia effe; ex natura fiquidem hyperbole erunt etiam 
B.C, BN, BL, BQ: proportionales, utpoté iifdem paral- 
Ielis reciprocé refpondentes ;. earumque ditferentie C N, L Q.. 
homologisterminis BC, BL,aut L K, CD itidem propor- 
tionales. Ordinetur ergo ad CN ipía C G equalis LK, &- 
ipfa NT equalis QR , atque inter duas CB, BN , fumpta 
media: proportionali B M, ordinetur M E ; (imiliter inter duas 
BL, BQ. sumpta média B O, ordinetur OP, cui equalispo- 
natur M HH ; atque ita porró fumptis aliis intermediis inter 
BC, EM, ac BL, BO; inter BM, BN,acinter BO, BQ. 
ordinate ad extrema talium mediarum in fpatio KL QR trà- 
Sfcrantur , & applicentur extremis dictarum mediarum in li- 
nez C.N exiftentium , quoadufque fiat fpatium C G HIN, 
cujus ordinate fant equales ordinatis fpatii K LL. QR , fed ap- 
plicatz ad partes altitudinis CIN proportionales partibus al- 

" s tl. 
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titudinis LQ ; nec énim dubiuin, quin-N'M ad. M C. fit; üt 
Q.O ad OL, utpoté diffcrentiz trium continüé ptoportiona- 
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fium ejufdé utrobiq;rationis; (exiftente fcilicet N B ad B M,ut 
B M ad BC, dividendo eft N M ad MB , ut MC ad CB, 
& alternando N M ad MC, ut MB ad C B, aut OB ad L B, 
ideft , eadem ratione, ut QOO ad OL) idemq; de aliis interme- 
diis dicendum. Jam fic; (patrium DC NF ad KI,QR ratio- 
nem habet compofitaex DCN F ad CGIN, &ex C GIN 
adK EL QR. Sed primaratio eadenreft,que D.C. ad C G, vel 
K L (ceterz enim erdinate EM, & MH; fceuPO; FN, & 
NI, feu OR, alieque intermedix eamdem perperuó ratione 
obfervant) fecunda autem ratio cadé eft, que altitudinis C.N 
. ad LQ. (per demonttrata prop; r. append. noftre Probl. Vi- 
vian. ) hoc eft, ex fupra dictis, eadé, que eju(dem L, Kad CD; 
igirur rauo fpatii DCN FF ad KL OR componitur ex DC 
ad LK, & L K ad ipfam DC, fcilicet eft ratio equalitatis. 
Quod erat demonfirandümn; ^. ^"^ — Viptissipsis 
3 Hinc facillime deducitur, fpatia quevis hyperbole', & 
afymptoto intérjecta', lineifque alteri afymptoto- parallelis 
concluía eff? ad invicem ; ut funt rátiones extremarum ordi 
natarum , quibus concluduntur ; fpatia WT TIAM 
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OPQR , fg.2.ità compararafint, ut rario C Dad N.F equa- 
lis non ti rauioni. O.P ad Q R,, fed inalia quavis proporcios 
nc, putà altéra alterius tripiicata , aut duplicata , vel íeiquial- 
terat, &c. erit pariter alterum fpatium alterius triplum, du- 
plum, aut feíquialterum j lumpto enim rationis CD ad FN 


c mE 


in'istiüiütgrtege S0 0f á DE QS 8.90: ] 
quovis multiplici , putà ratione G I ad N.F triplicata ipfius 
CD ad N F ( ideítiptis F B, D B, fumptisalus duabus con- 
tinu& proportionalibus K B, FI B, erectiique ordinatis K L, 
H G ) conflat fpatium GN F H zqué muluplex fore fpatii 
CDE N ( ob fingula (patia GK , L D ipti CF zqualia ex 
nuin. preced. quippe lineisproportionalibus terminata.) Simi- 
liter rationis O P ad QR. fumpta quavis multiplici , patà du- 
plicata, E M, ad QR  (, ide(t ipfis QD, P B (fumpta tertia. 
proportionali D M, átq; erecta M E) patet fpatium E R QM 
eque multiplex , fcilicet duplum fore fpatii O PQR , quan- 


: 


ratio G H. ad. N EF. equalis foret rationi E.M ad QR, fpa- 

tium quoque G HE N equacctur fpatio, E M QE , 6 illa ma- 

jot, & hoc majus, firatio minor, & fpatium minus ( ut pa- 

tet , aut aperté deducitur ex precedeutz ) itaque, ex nota pro- 
* TC OBOE- 
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ortionalium definitione Euclidea;erit ratio linearum C D, & 
NF adrationem lineaturi O P, & QR , ut fpatium prioribus 
cóclufum C D N F ad fpatiü pofterioribusinterjeàü O P.Q R. 
Quod efat demonftrandum. |... MA 

4 Unde aperté colligitur, quód, fi ordinate Logiítice ad- 
hzreat premiffa figura hyperbolicalinea N OR , atque afym- 
ptotis BQ,, B A interjecta, quarum illa ordinata, hzc axis 


Logifticz fuerit, producanturque ipfe N F,O P adLogi(ti- 
cam inS, R , erit fpatium hyperbolicum NR QF ad fpatiü 
OROQOP, utaxi Logi(tice parallele, FS, & PR ; cüm enim 
dicta fpatia fint ad invicem , ut rationes inter FN, Q.R, & 
inter OP, Q R intercedentes, ut uum. preced. oftentum eft, 
five ut rationes inter Q.. B & BF, vel V S, & inter Q B, 
ac BP, fcu T R intercedentes, que quidem rationes ex di- . 
&is cap. 1. uum. 3- fant, ut portionesaxis iifdem ordinatis in- 
tercepie, V B, T B, feu SF, R P', etiam dicta fpatia Hy- 
perbolica NE QR, OPQR erunt,ut lines SF, P R. Quod 
erat demonítrandum. gis 

ó Supple in Diagrammate lineam. Q R ipfi NF paralie- 

— am, claudeutem fpatium byperbolieum . * 
; Si- 
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».$ Similequidpiam accidit Spirali geometric: A aa , in qua 
arcus, aut feCtores per radios fpiralisabfciffi , veluti A F , À f, 
aut AC F, A Cf funt, fig.5. b. Scbem.ut hyperbolica fpatia A 1 

MK, AimK comprchenfa portionibus AI , & Ai afym- 


ptoti A C, quibus differentie extremorum ramorum aF , af 
fint equales [ funt enim 1A, ia accusconcentrici ipfi A Ff] 
& alteriafymptoto CG parallelis, curvaque hyperbolica iis 
intercepta; etenim arcusilli A F, Af; & coüfequenter & fe- 
&otés ACF, ACf ilsrefpondentes, ex dicliscap. 1. 4. 10. 
funt;ut rationes radiorum Spiralis A C, aC, feuA C, & CI, 
AC,'& Ci,inqua pariter funt dicta fpatia hyperbolica;cüm-. 
que du&is ex centro C rectis CK, C M, C m (debent enim 
he liüez in centrum convergere , utüt in Schemate; vitio 
Sculptoris,exorbitent) fe&tor M CK ipfi fpatio KAIM, & 
fe&or m CK fpatio mi AK (it equalis (ab equalibus quip- 
petriangulis KC A , MCI ablato communi CLI , addito. 
que utrique re(iduo M LK res eft perfpicua ) habebimus fe- 
&ores hyperbolicos in eadem ratione fectoribus circuli ordi- 
natim refpondentes , erit enim MC K ad m CK , vel ad 
m CM, ut ACF, ad ACf, vel FCf. £y 


6 Col. 
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-. 6 Colligi intereà ex fupra dictis poteit, quàd fübtangens, 
feu parameter Logiftice eft ad quamvis axi parallelam , ut pa- 
rallelogrammum hyperbolz inicriptum ad congruum fpatium 
hyperbolicum , fcilicet ad pun&um R. Logittice ducia tan- 


gente R G, erit GT ad R P, ut parallelogrammum K OP B 
ad fpatium OPQR ; fumatur enim tangentis portio R S in. 
finité parva, ita ut ducta parallela ordinate $ V , parallela axi 
SH N occurrente hyperbole in N, tum ipfatangens R S fe- 
té coincidat cum curva R S ; necnon 16 , ut terminata ad 
curvam feré equalis fit cidem , ut terminate ad tangentem ; 
ideft habeat ad ipfam rationem propiorem aqualitati, quàm 
quzlibet.data majoris inzequalitatis ratio quantumlibet parva, 
tum etiam hyperbolicum fpatium N F PO feré cum cectan- 
gulo OPF coincidat, feuillud excedat. minori exce(fu quo- 
libet dato: conftat ex s4.4. & dividendo,fore fpatium N.F P O 
ad OP.OR, ut HS ad PR, & fumptisantecedentium gqué 
proportionalibus, parallelogzammo K P , & linea T G ( eft 
enim K P ad O.PF ferécum fpatio PN coincidens; uc BP 
ad BF, fcu TR ad RH, vel 25 ad HS, prout termina- 


tam 
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tài ad tatizentem, qus féré coincidit cum terminata ad &ur- 
vii in S) erit patallelogrammum K P zd fpatium OP Q.R,. 
üt TG sd PR. Quoderacdemontttandum, — 
7 Si €üi videatur audacior precedentis demon(trationis 
procetfus , fimulque infirmior, quàm ut affenfum extorqueart, 
1s demonítratione apagogica utatur , per me licet, imó ut huic 
& (imilibus applicare difcat , fpecimen hic dabo. Fingat fibi 
quis minorem elfe, (i fieri poffit , altetutram dictarum ratio- 
num, verbigratia ratio G T ad PR minoreftoratione K P 
ad fpatium OP QR, itaut illi adjieienda foret ratio alia ma- 
joris inzqualitatis, Quz fit inter c , & d, ad hocut huic alte- 
ri rationi zqualisevadat: Güm itaque ratio PR ad H S (ut 


eetivinatain ad:cürvam ) fit poftea eadem , que OPQR ad 
fpát$uta 'N P , erit truríus tatio T G ad eamdem H S minor 
&uàmrdtio K P ad fpatium N P, eodé defeCtu rationis vad 4; — 
poteft autem FH Sterminata ad curvam effe ad HS, ut termi- 
Hitamadtanpenrem in ratione minori, quàm quzlibet data 
fatio c ad d ; fi ieiturrationi TG ad HS priorem addatur - 
ritio HS priorisad' HS pofteriorem, fievratio 3G ad HS 
"E P po- ; 
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pofteriorem, boceít T R ad R H, vel KP ad reCangulum 
OPF, adhuc minor, quàm fit ratio ejufdem K P ad fpatium 
N P; quod eft impoffibile, foret enim rectangulum O P F ma- 

jusfpatio N FPO, cui infcribitur .. Si vero dicatur é contra 
fatio K P ad fpatium O Q. minor altera ratione TG adPR, 
fiet eadem demonftratio,incipiendo ex parte fpatiorum , unde 
concluderetur, quód HS terminata ad tangenrem major fo- 
ret, quàm H S terminata ad curvam, feu quod tangens curva 
fecarer. Nullus igitur effe poteft in ratiocinie noflro fcrupu- 
Jet; nec de fallacia infimulari deber, fcd de compendio lau- 
ri. | 
8 Intereà notandum velim,premi(ffam demon(lrationem nó 
pendere ab ulla five Hyperbolg, five Logiftice proprietate, 
fed hinc dumtaxat , quód fparia hyperbolica proportionalia 
fint parallelis axi Logittice ; quz affectio infinitis curvis invj- 
€em comparatis communis effe poteft ; uc fi F.O IN. fic triag: 
gulum apicem habens in Q; & FQ S trilineum parabolicum; 
utique axi parallele erent , ut interceptarum FQ , PQ qua- 
-drata,, (ive ut fimilia fpatia triangularia bisjafiffentia ; (i fupe- 
tior figura fit trilinenm parabolicum quadraricü , inferior erjt 
parabolicum cubicum, & fic de aliis , tum parabolarum fpe- 
ciebus, tum curvarum generibus ; quocirca eamdem demon- 
ftrationem iis applicarepotes , aut univerfaliüs iplum Lemma 
concipere fic. In qualibet curya QR 5, cojusordinatz P R, 
F S (fumpto FQ. pro axe) fintin eadem rarione cum fpatiis 
POROQ., FNRQO. per eaídeni ordinatas abícilDs ex figura 
NRQ F eidemaxiapplicata, erit fubtangens G T ad PR, 
ut rectangulum , feu parallelogrammum OPB ad fpatium 
OPQR ; & converfim, fi otillud parallelogrammum ad hoc 
fpatium, ita fuerit PR , feu BT ad T G , juncta G R erit 
tangens ; necrefert cava ne,an convexa fint fpatia , que com- 
paranda funt , eadem quipperatio femper militat, aut parüm 
certé immutata. Hincaliam habestangentium ducendi me- 
thodum , aliafque, & alias veritates per te prudens Lector ex- 
tundere poteris , fed ( quod mgjori in pretio habendum eft ) 
hinc difces Veterum ,; & Recentiorum Geometrarum propo- 
,fitiongs VoiscHaliores redde re , attendendo , pum proprietg- 
7 2 tes, 
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4 


tes, quas fpecialiter dé quadam figura denionflrant ex pecu- 


latum unguem profecitle , aut aliquam faltem inde utilitatem 
in Philofophicis, aut Fheologicistebus indefibi , aliifve ex- 
culpfitfe, plus nimio expertus agnovi ) T'e innumerabiles, at- 
que utillimas veritates geometricas invétürum per illud, quod 
1uperiüs defcripfi, Geometricum Univerfale, ejufdemq; appli- 
cationem ad multiplices figurarum fpecies, quas aut Geome- 
trià.miniftrat , aut fibi facilé unufquifque fingere poterit. 

—. 9. Necintereà omittendum , quód Spirali Geometrice rur- 
fas quid fimile contingit, quod ipti Logiftice,fubtangens enim. 


C B priorisradii A C cft ad quemvis arcum AF, aut. A f, 
uar. "f t. SNP CET S or 3: nt 
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ut parallelosrammum hyperbolz infcriptum K A C ad fpatiü 


correfpondens MI AK , aut miAK;quod, tum eadem me- 
.thodo probari poteft , tum & de fe patet, quum ex didis cap. 
| preced. num. 1o. prima fubtangens C B. fit eadem, quz crat fab- 
tangens Logifticz , cx cujus convolutione, juxta dicla cap. t. 
"yt. 12. Geometrica Spiralis gignitur , ordinatis in radios 
commeantibus, & axis portionibus, ejuífve parallelis in arcus 
curvatis, ac proptereà eadem erit ip(ius C B ad arcum A P 
ratio, que priüs crat fübtangentis ad parem axis portionem, 
ejufve parallelam, adeoque eadem, que parallelogrammi pra- 
dicti ad affignatum hyperbolicum fpatium. 

ro Exindeautem habetur, quód fpatia illa hyperbolica,aut 
fectores iiscquales , de quibus za. 5. inea femper ratione c- 
runt ad correfpondentes circulares fectores,, in qua minima 
ordinatarum. fpatii hyperbolici A K ad femiffem fubrangen- 
tis CB; etenim fiA K fupponatuc equalis dicte fübtangenti 
CB , erit ut rectangulum K A C ad fpatium hyperbolicum 
K ALIM [quodfami poterit latitudinis A1 infinitéparvz, ut 
feré coincidat cum infcripto re&angulo K A ] ideft: ut C. A 
ad AT, itaipfa K A, velipía CB ad arcum: AF, ex nume- 
ro fuperiori ; rectangulum igitur K AL, feu fpatium ipfum 
hyperbolicum MEA K erit zquale rectangulo radii C A in. 
arcum A F, hoceftduplum fectoris.A C F ; cünique ex dictis. 
"um. 5. & alii fe&tores aliis [patiisin:eadem finr ratione, (i ngu. 
lafpatia KAEM, K Aim, aut hyperbolici fe&ores K C M, 
K Cm , dupli erunc refpondentium fe&torum circularium 
ACF, ACf; &f(i AK equalis fuerit femiifi C B, erunt di- 
&ta fpatia, & fectores hyperbolici ad circulares Ícctores in ra- 
tione qualitatis; (1 quis autem obrepferit Í[crapulus circa.hanc 
demonítrationem, remedio numeri feptimi rité applicato a- 
moliendus erit . | 


* Nota , demonflrationem borum uumerorum 9: Q?* ro, 


appellare figuram 3. Diagraumatis. appofiti. pro- 
Ano ntu. 9. in adver[a pagina m 


Sr 
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i1 Jam ofteadendüm eft, quód parallelogrammum A fym- 
ptotis, & Hyperbole infcriptum eft ad fpatium hyperboli- 
;cum, cujusextremz ordinate duplam proportionem fervent, 
proximà ut 10 ad 7. Eíto ALBE quadratum hyperbolico . 


fpatio, quod hyperbola AG, aíymptotis LBF continetur, — 
infcriptum ; & fumpta F E :quali ipfi EB, ordinetur FG: — 
erunt ordinate À E, FG inratione dupla. Dico quadratum 
EL ad fpatium AH GF E ( adeoque & quodvis parallelo- - 
grammum hyperbolez infcriptum ad (patium ordinatis ratio- 
- mis duplee interjectum ) effe proximé, nt 1o ad 7. ducta «pim. 
diametro BA, & jun&ta AF ( que tangens crit , quoniam - 
extenfa ad alteram afymptoton bifariam fecaretur in A, prout. 
-B Y bifariam fecaretur in E ) ducdtlaqne.GD, & HICNN K 
.afymptoto DB F parallelis ; quoniam re&languJa A L B, H K.B 
equalia funt , & communi ablato BEC «qualia remanent - 
ECH,KCA, erit HCad C A,vel Cl ( obangulum EAF 
fcmirc&um ) nt K C, feu EA ad E.C, & dividendo, H 1 ad 
Cl, vel CA, ut CA ad CE; cüm igiturfint EC, CA, LEE 
continué proportionales , erit tertia iH equalis quadrato fe- 
cunde C À divifo per.primam C E ; itaque 1 EA. dicatur 
squalis a, & quzlibet portio A C dicatur c, erit E11 «qua- 
* lis. ; intelligatur ergo AE in 100. equales particulas di-- 
i vi- 
6$ Supple in Diagrammate lineam FG ipfi A E paralle- 
lam , clatdentem fpatium byperboltctm . 
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vidi, quarum AD erit 5o, & ft ab A fumantur pe: ordinem 
3,2, 3, &c. cjuímodi particularum , & calculo expriman- 
tat linee in triliaeo A MG refípondentes, prout I1] coite- 
fpondet ipli A C, inveniecur hec feries 5*. , 79. , 99., &c, 


300-1 100-2 100-3 


ufque ad 595? ; haec enim eft expofitio univerfalis expreffio- 
160-40 i 
nis fuprapofitz *« pro diverfo valore ipfiuse; ideft rectz ille, 
4-c 


velat 1H , in trilineo A MG parallele , & ad centefimas 
quaslibet ipfius A E pattes applicate , erunt pet ordinem 
x'43tz ufque ad ims » quod aequatur ipti MG 5o 
ejufmodi particularum . Summa igitur harum omnium fra- 
&ionum de(ignabit proximum valorem , feu quantitatem tri- 
linei AM G, refpectu quadrati A E B; quod eft in hac fup- 
pofitione 10000 ; porró ille fractiones ad minimos termi- 
nos redadz, & fimul additz dant circiter 7oo ( ut experiri 
unu(quifque poterit , fi fatisotii , & patienciz habuerit ad cal- 
culi laborem ferendum ) triangulum vero AD M: «quatur di- 
midio quadrati AD, ícilicet so du&to in 25, quod eít 1250 
& parallelosrammum G DEF, quadrati A E. fübduplum, eit 
$000 , igitur fumma ex trilineo, triangulo , & parallelogram- 
mo, nempe fpatium hyperbolicum AG F E eft 6950, ut ex 
hac formula patet . TL s | 


Trilineom AMG goo 
Triangulum ADM 1250 
Parallelogrammum GD EF  $ooo | 


Summa, ípatium GAEF 6950 


Proportio it fpatii AGFE ad quadratum AEBL eft 
cadem , Vorngondi a ad 1000, íeu, dividendo utrobique 
pet 50, Ut 139 ad 200 , qux eft circitet 140 ad 200 , 
aut fubdividendo per 20, ut 7 ad 10: & hoc fuerat de- 
tmonfirandum. 
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. 12 Jam V. Theorem. Hugenii demonítrationé fic expedio. 
Sit AD duplaDK, feu F B ordinate ad Logiítica A B h ; erit. 
FD intercepta axis inter ordinatas duple proportionis; ofté- 
dendum ett FO fubtangentem , fcu parametrum Logiftice 


.effead FD, vel BK proximé , ut 13 ad 9. Jam ex di&is ^. 
num. 6. ett FO ad BK, vel DE, utparallelogrammum in-- 
fcriptum hyperbole ad'congruum fpatium hyperbolicum , 
quod in hoc cafu ( fi invelligatur fuper A D defcriptum , & 
ordinatis ex A, & K definitum ) terminabitur ordinatis du- 
ple proportionis , propter A D duplam DK ; fed illud pa- 
rallelogramium ad tale fpatium hyperbolicum exgrecedenti 
numero eft proxime, ut 10 ad 7 , ergo & OF ad DF , vel. 
B K erit proximé in eadem rátione: 10 ad 7, aut utrobique 
per i3 multiplicando, ut 130 ad 91, quod proximum eft ra- 
tioni 130 4d 9o, hoceft i5 ad o. Ratio igitur fubtangentisad 
axis portionem interceptam ordinaris duplz rationis proxime 
eft, ut 15 ad 9, uti Hugeniusin hoc Theoremate propofuerat. 


CA- 
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QU PUTY VI 


Sextum "Tbeorema. proponitur , d» univerfalius demon- 
fivatur .. Spatia Logiflica iu data vatione dividere ; 
Cavum trilineum convexo equale; reGaugula fpatiis 
Logiflicis equalia . Item fpatiis byperbolicis. Ovdi- 
gate in trilineo Logiflice,axi parallele, convexis , d 
cavis byperbole fegmentis proportionales. Eadem aliis 

figuris applicare .. Hyperbolam ducere , que datam 
Logiflicam , vel iu dato puuclo contingat. Maximum 
farallelogrammum Logiflice iufcribere , & duo utrin- 
que equalia determinare. Data cujufvis figure tan- 
geute maximum illi pavallelogrammum iufcribere, c 
contra. ldem circa alia maxima pre[lare per alias 
byperbolas . Infinitavum byperbolarum tangentes. Spi- 
alis geometric fbatia iuter fe , & cum fuis partibus 

 eomparautur . Cujufvis comvolute figure, ejufve par« 
gium ad eircumfeviptum feflorem , & equs zonas pro- 
portio eadem, que Conoidis ab evoluta figura , equfoe 
partium ad cireumfiviptum cylindrum, & tubos cylin- 
dricos. Evolute ad cowvolitam ratio , quibus compo- 
ftta . Exempla in Spiralibus. Geometrice Spirali do- 
rina applicatur. 


I pero: in Sexto Theoremate Hugenius, quód , f fue- 

rint tres ordinate , velut in bac figura faut w/ 4D, HG, 
P F, c expuudoturve ad minimam pertiuente ducatur afym- 
poto parallela fecans duas alias ordinatas iu'R , e K, actan- 
gens B Q eafdem [ecaus iu N, i Q; ga HTNEPE.. " ? K, 
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HBR funt iuter fe, ut partes ordinatarum inter curvam, d» 
tangentem , idefl , ut «4 Q , HN. Quod quidem feré cum 
fecundo Theoremate coniacidit, poteítque ex caf. 4. tum. 4. 
dictis demonttrari , ut patebit , applicando demonítrationem 


linee gh minufculis litteris exprefsz,fecanti tangentem in n, 
axi parallelam per B ductam in r ; patebit enim interceptas 
tangenti , & Logiftice curvz , ordinatis parallelas , five infra, 
five fupra punctum contactus effe, ut fpatia comprehenfa iif- 
dem ordinatis, Logifticz curva, & axi parallela per contactum 
ducta, adeóque fecundum, & fextum T heoremain unum con- 
venire. 

3 Sic igitur argui poterit. Cüm fit OF ad FB , uc BK 
adKQ,, erit O F in K Q. zquale F BK rectangulo; fed FO: 
in BM, feu intotam K À zquatur toti fpatio DA BF per 
£ap. 4. tiui. 3. igitur F O. in refiduam. Q. A equatur refiduo 
fpatio K A B:eodem modo oftendetur OF in R N, feur n 
zqualerectangulo FBR, F Br; adeoque cüm fic H GF B, 
hg F B, zquale FO in BS , feu H R, vel hr , erit fpatium 
RBEH, rBh, zquale FO in NH , nh ; adeoque trilineum 
AKB.ad HR B, feu hrB,erit, ut AQ. ad NH , feunh , 
quz funt bafes re&angulorum fub communi altitudine fub- 

tan- 
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tangentis F O illis fpatiis equalium. Et hoc fuerat demon- 
ftrandum . | 
3 Hinc facile erit quzvis Logiítice fpatia , five concava, fi- 
ve convexa per ordinatas in data ratione dividere; fpecialiter 
autem hincinferre juvat , quód fi ex quovis pun&o H Logifti- 
c& ducatur tangenti O N parallela occurrens curvz ultra có- 
ta&dum inh (finge ductam, licet in Schemate deficiat ) erit 
portio Logifticz concava H R B equalis convexe hrB, pro- 
pter equales H N , h n, iis parallelis interceptas; imó addito 
utrinque fpatio D FS, cum rectangulo S Br , inferes rectan- 
ulum H R r zquale effe fpatio Logiftice, curva H h , ipfaque. 
irs ad hr extenfa, intercepto; indeque rectangulum GRr 
«quale refiduo fpatio G H Bhg, «quale proinde & re&angu- 
lo ex OF fubtangente in R H cum rh, feu in sS , adeóq; 
OF ad Gg fchabere, ut GR, feu BF ad sS; fed nimiüm 
minutisdetineor. — D 
4. Expendere potius juvabit , quibus fpatiis proportionales 
fintlinez intrilinco N BET, aut nBh, parallele, non quidem 


ordinatis, fed ipimet axi. Inter afymptotos AD, DF duca- 

tur peripfum punctum B Logiftice hyperbola r Brr R ; ante 

omnia oftendendum eft, tangente Logi(tice OB surigate 
i Ka u- 
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fupremz ordinatarum, feu afymptoto hyperbolz in P, rectan- 
gulum B k P equari fpatio hyperbolico k BrR A; e(t enim 
rectangulum B kP ad k BF rectangulum hyperbole infcri- 
ptum, ut illius bafis P k ad bafim hujus k D , feu BF, hoc 
eft,ob fimilitudinem triangulorum , ut k B ad fübtangentem 
Logiftice F O, indeque ex cap. preced. uum. 6. ut hyperboli- 
cum fpatium A Rr Bk ad idem parallelogrammum F Bk; 


zqualia igitut funt rectangulum Bk P, & fpatium hyperbo!i? 
cum ARr Bk: quod fuerat demon(trandum ; fed & alibi ge- 
neraliüs idem oftendemus , fcilicet cap. 13.pm.2. 

5 Cüm veróex cap preced. uutn. 4. (patium hyperbolicum 
k B R A ad quodvis aliud axi Logiítice parallelis refectum 
krR A (it, ut kB ad k h, & dividendo lpatium hyperboli- 
cum kBrk adrRAk,utshad hk; manifeftum eft , fum- 
pta communi altitudine k P di&arum linearum in k P du- 
carum rectangula proportionari fpatiis hyperbolicis corret- 
pondentibus, adeóque rectangulum P k in kh zquari fpatio 
krR A , & rectangulum cjufdem Pk in sh zquari fpatio 
kBrk, &c. 

6 Parallel igitur axi Logiítice,trilineis N B H ,n Bhcon- 
clufz,proportionales erunt refpe&tivis trilineis desi cm 

rDs, 
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t Bs, r Bs convexis, aut concavis, proutcitra, vel ultra B 
parallele ducuntur; etenim demonflratione zgz» 3. iterum 
applicata ; cüm fit kP ad Bk, uc BM ad MQ; vel BSad 
SN, & Bsad sn. Eritrectangulum kBM , vel k BS, aut 
k Bs zquale re&tangulo ex Pk in MQ., SN, velsn; fed 
euam fpatium BkAR , aut Bkk r «quatur ex sum preced. 
rectangulo ejufdem Pk in MA , aut SH , vel sh ; igitur 
rectangulum ex Pk in refiduam AQ. , vel HN, aut hn 
zquale erit trilineo hyperbolico R B M,aut r BS, &c. & ideo 
linee AQ, NH, nh axi Logiflicz parallele , ejufque cur- 
va, & tangente conclufe, erunt ut refpectiva hyperbolica fpa- 
tia fupra definita. Quod erat demonítrandum. 

7 Aliis figuris fimilem comparationem fufcipientibus , ut 
ordinate unius proportionales fint fpatiis abíci(fis alterius,ap- 
plicari res eadem poteft, quemadmodüm , tum hic , tum alibi 
locum habere poffunt obfervationes, & corollaria fimilia his, 
quz 55127. 3. indicavimus; fpecialia veró problemata duo ex 
fola figure premitfz infpe&tione facilliméà folves. Alterum : 
Interaiymptotos F D, D A, quarum illa fit axis , hec ordina- 
ta Logiftice A Bh, hyperbolam ducere, que Logiíticam in 
aliquo puncto B tangat; vel datoin Logiftica puncto B, hy- 
perbolam nihilominus reperire, que idem praítet : ponatur 
D F zqualis fubtangenti F O: ordinata F B, & D A, fiat per 
B hyperbola inter afymptotos FD A; haecproculdubio Lo. 
giíticam tanget; fiquidem eadem O B , tum Logiftice , tum 
Hyperbolz tangens communis erit ; unde confequitur, quód, 
fi agatur per aliud punctum B. du&ta hyperbola, occurret in 
alio puncto eidem Logifticz, fupra B quidem, à F D' major 
fuerit (übtangente , infra veró (i minor. Alterum eft. Logi- 
ftice maximum parallelogrammum infcribere: ponatur D F 
fubtangenti zqualis, & ordinetur F B : patet DF B. maxi- 
mum fore omnium, quz dato Logiftice fpatio in(cribi potfint, 
parallelogrammorum ; alia fiquidem parallelogramma eidem 
Logifticz fpatio infcripta minora erunt, eó quod , ut illud 
primum adzquent , extendenda fint ufque ad perimetrum hy. 
perbole per B. defcriptze , que tota ultra Logilticam cadit, ut- 
poté ipfam tangens ex nuper dictis : unde patet, cuivis altezi 

psr 
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parallelogrammo aliud equale eidem Logiftice infcriptum 
exhiberi poffe, ducta fcilicet per punctum , ubi Logiíticz oc- 
currit, Hyperbola, que in alio puncto Logiíticam fecans da- 
bit punctum , ad quod infcribatur parallelogrammum: equale 
priori, eo quód utraque fpatio afymptotis , & hyperbole in- 
terje&o infcribantur. 

8 Leviufcula quidem hzc, fi per fefe confiderentur, at ra- 
tione methodi, quam generalem e(fe Le&orum follertia per- 
cipiet, fuo pretio non fraudabuntur: hinc enim habebimus, 
data ratione , quam habere debet fubtangens ME figure 


ABHZG adabíciffam A E, dari & maximum parallelogram- 
mum E BL, ip(i infcriptibile, fi nimirum in eadem data ratio- 
ne fiat GE ad E A, ut GE, E M fintzqualia, tangens quip- 
pe M BI erit & tangens hyperbole. C B C per B inter afym- 
ptotos A G, G H du&z, atque adeó quodvis aliud paralle- 
logrammum G F D K date figurz infcriptum. minus erit pa- 
rallelogrammo G F C, atqueadeó minus GEB, quod pro- 
inde maximum effe convincetur; & é contra dato maximo. 
parallelogrammo G E BL figure A B H G infcripto,dabitur 
cjus tangens, pofita E G equali EM, quia quodvis NR 
ral. 
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rallelogrammum G F D cüm fit minus ipfo G E B, erit & mi- 
nus G F C (du&la per B inter eafdem afymptotos hyperbola 
CBC) &ideo FD minorerit,quàm F C, & hyperbola C BC 
curvam D BD tanget; fed hyperbolam tangit recta MB , er- 
go & curvam D BD propofitsm. Etquod de parallelogram- 
mis maximis dictum eft, a(fampta hyperbola lineari , poteít ad 
maximos cylindros, aliave maxima facta ex gradibus coordi- 
natarum E B, BL transferri , ufurpatis alterius geuscis hy- 
perbolis, quadratica, cubica, &c. in quibus facta ex homo- 
nymis coordinatarum gradibus funt equalia , e quód quadra- 
ta , aut cubi ordinatarum reciprocentur diflantiis à centro,feu 
angulo afymptotali. [. DET 

9 Quod fi earumdem infinitarum hyperbolarum, in quibus 
videlicet non fimpliceslinee BL, C N, fed ipfarum quadra- 
ta, aut cubi, aliique majores gradus fint in reciproca ratione 
diftantiarum GN , GL, earumve, graduum quoranicumque, 
tangentes ignorare ce dicas: ne defpondeanimo, paucis, ad- 
verte, docebo, & quidem ex hac ipfa, quam pre manibus ha- 
bemus, methodo demonftrationem eruendo : exponens gra- 
duum, quos confideramus in ordinatis BL, C N efto x, gra- 
duum veró, qui confiderantur in diftantiis N G, GK efto y; 
ducta ex quolibet hyperboli puncto B E afymptoto parallela, 
fiat G E ad E M , ut x ad y, juncta M B tanget ; quia enim 
ut * ad y , ita GE ad EM, factumex gradu G E, cujus ex- 
ponens x, ingradum E M, cujus exponens y, maximum erit 
omnium fimilium factorum ex partibus linez G M utcumq; 
divi(e, utiex maximorum , minimorumque methodo facile 
conílat ; quate & factum ex fimilibus gradibus GE B. maxi- 
mum erit omnium fimilium factorum ex lateribus parallelo- 
grammi triangulo M IG adaliud, quàm B. punctum infcriptis 
quz igitur linea tangit figuram triangularem M IG 1a D ( ip- 
fum nempe latus M I) tanget in eodem puncto hyperbolam 
CBC ex iifdem gradibus coordinatarum conflitutam. — 

10 Jam ad inflitutum noftrum , unde paululum divertimus, 
propiüsaccedentes , quemadmodum in. Logiflica Hiugenius 
propof. 1. 2- & hac, quam prz manibus habemus, fexta, varia 
cjus (egmenta invicem comparavit; ita, ut in Logiitica con- 

vo- 
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voluta, nempeSpirali Geometrica , idem nos pre(temus , ar- 
gumenti fimilitudo fuadet. Primüm igitur , ficut Logifticz 
Ípatia poft quamlibet ordinatam in infinitum protenfa funt, ut 
ipíz ordinate ex diclis cap. 3. nuts. 7. ita Spiralis geometric 
fpatia poft quemlibet ejus radium in iafinitum circa centrum 
per innumeras , fibique fuperimpofitas circulationes conti- 
nuata funt inter fe, ut quadrata corumdem radiorum ; intelle- 
&oenim fpatio Spiralis Aaa C in triangula innumera , ut 
£Ap. V fruti. Li. factum eft ,«diflrributo, que ex ibi dictis (imilia 
erunt, A Ca, aCa, &c. erünt fingula incer fe , ut homologorü 


radiorum quadrata, qux continué proportionalia funt, juxta 
curve hujus naturam ; itaque ut unum A C a adunum a Ca, 
ita omnia fpatio A a C inclufa ad omnia inclufa fpatio aa C 
( funt quippetotidem hic, atq; ibi, utpote multitudinis utro- 
bique intinitz ) nempe, ut quadratum A C ad quadratum a C, 
ita fpatium, quod poít A C intra di&tam Spiralem convolvi- 
tur, ad fpatium , quod poít a C eadem Spirali concluditur. 
i1 Hinc dividendo habetur, fpatium A Ca effe ad infinité 
contortum poft minorem radium C a, ut differentia quadrato- 
rum AC, aC, feu CI ad minoris aC, vel Cl quadratum, 
hoc eít, ducto arcu al, ut armille portio F A Ta ad arem 
laC, 
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1a C, ficuti cap. 3. nu. 8. & in Tertio Theoremate Hugenii 
demonflrando cap. 4. titi. 5. Oftendimus, in Logiítica fpatium 
duabus ordinatis interjectum effe ad infinité longum pott mi- 
norem ipfarum protenfum , uti eft differentia ipfarum ordina- 
tarum ad minorem ex ipfis ; & veluti in primo Hugenii Theo- 
remate caf. 5. demon(trato, fpatia Logiítice ordinatis con- 
clufa erant,ut extremarum ordinatarum differentie, ita in Spi- 
rali geometrica fpatia quelibet A ca, aca erunt interfe, ut 
diffcrentie quadratorum ab extremis radiis dicta fpatia coin- 
prehendentibus, five ut circulares armille F AL, fai illisad- 
Ícripte. | 

12 Trilineis vero al A , fivead invicem, five cum refiduis 
aAF,autcumzonis FAIa comparandisinferviet generale 
hoc Theorema. Siquzvis figura L H C, axe AL in punctum 


G 


A contracto, iliique parallela K C in arcum C G equabili- 
. ter curvata, tranfeat in Spiralem CE A , ordinatis HM,hm 
in totidem ejus ramos, feuradios AE , Ae abeuntibus , & 
per angulum E A e divaricatis, cujus menfura fit arcus Dd 
:qualis intervallo ordinatarum , nempe ipfi Mm, vel Nn. 
DicoSpirale fpatium CE A fore ad circumfcriptum fectore 
C GA , uti eff conoides cx figura LH C circa axem L A ad 
circumícriptum cylindrum ex parallelográmo A K circa eum- 
dem axem revoluto. Du&o pariter quovisarcu E B , aliifque 
lineis coordinatis, utin figura, ndum BCE fore adcir- 
" cum- 
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cumfcriptam zonam B C DE, uti eft annulus ex H C B circa 
axem revoluto ad tubum cylindricum ex circumfcripto paral- 
lelogrammo H N C B circa eumdem axem, ac dividendo,tri- 
lineum BEC ad CED effe, ut funt annuli ex ipfis H B.C, 
H C N circaaxem revolatis ; quodlibet etiam trilineü B E C 
adaliud be C, aut CED adaliud Ced effe, ut füntannuli 
cxiptis BHO, bh C,autex HCN,hOC n circa ipfum axem; 


portiones quoque BEeb, fiveadaliam becb, five adtrili- 
neum quodvis B CE effe,ut refpectivé interfe funt annuli ex 
HBbh,hbbh,aut H BC circa ipfummet axem L A. Lon- 
gioreft propofitio, quàm demonftratio. Arcusenim B E ad 
B F eft , ut CD ad CG, fcilicet ex conítructione, ut CN 
ad CK, vel BH ad BI , nempe ut cylindrica fuperficies, 
que in conoide ex linea B H, ad cylindricam fuperficiem, quz 
in cylindro perlineam BI circa axem revoluta producitur ; 
& hoc femper, five lineas majufculislitteris, five minufculis 
notatas inter fe compares; funt autem tum arcus BF, in fe- 
&ore concentrici, tum cylindrice omnes fuperficies ex BI, 
concentrice in cylindro, proportionales , quippe in eadem 
ratione diflantiarum a centro A , vel axe AL; ergo ex Lein- 
mate 29. Totricellii de dimenfione parabole , omnes arcus 
concen:rici in fe&ore ad omnes concentricos in fpatio Spirali 
erunt,ut funt omnes füperficies cylindrice in cylindro ad om- 
nes cylindricas faperficies in conoide; unde & dividendo, & 
pro- 
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proportionales partes comparando, habebitur veritas T'heo- 
rematis propofiti. 

13 Quandoquidem ob equalitatem arcus C G cum axe fi- 
gure L A , ducta fubten(a L C, erit triangulum L A C. &qua- 
lefectori CG A, atque adeó erit ad Spirale fpatium in eadem 
ratione, in qua cylindrus conoidi circumfcriptus ad ipfam 
conoidem , hinc figura quelibet evoluta ad convoluram ra- 
tionem habebit compofitam ex ratione fui ad triagulum zqué 
altum in eadem bafi, & ex ratione circumfcripti cylindri ad 
conoidem ex ejus revolutione circa axemn genitam . Cüm Spi- 
ralis Archimedea, ob zquabilitatem motuum , quibus com- 
ponitur, habeatradios ptoportionales ordinatis 1n triangulo 
bati parallelis, indeque fiat convolutione trianguli axem ha- 
bentis parem arcui (ectoris circumícripti, fic inde, fpacium fpi- 
rale trientem efle circumícripti fectoris, quemadmodum co- 
nus ex triangulo triens eft circumícripa cylindri ; & cüm fe- 
cunda Spiralis quadratica fiat convolutione parabole , cujus 
ad infcriptum triangülum ratio ett fefquitertia, cylindri vero 
éircumfcribentis conoidemr ab ipía genitam ratio eft dupla, 
ideó fpirale fpatium quadraticum erit femilfis circumícripti 
fe&toris, habebit veró parabola, ex qua giguitur, ad fe ipfam 
in tale [patium convolutam,rationem compofitam ex fefqui- 
tertia, & dupla, ideft quam 8 ad 3. & fic deinceps applicatio- 
nem profequéremi Lector. | 

14 Ego ad Spiralem Geometricam revertor, in qua, utpo- 
te ex convolutione Logiftice genita, jam fcies Trilinea,initio 
"um. 12. recenfica,eam inter fe rationem habitura, quam annu- 
l1 ex correfpondentibus Logiftice portionibus trilinearibus 
circa axem revolutis, five interfe, five cum tubis cylindricis 
illos ciccumfcubentibus comparatis, ubigeometrice 5piralis 
trilinea cum zonis circulacibus illa includentibusconferautur; 
quomodo aütem illi annuli ex Logiftice portionibus geniti 
notam habent quantitatem , nonnifi perfpecta folidorum, que 

€x Logittica circa axem revoluta producuntur , meníura , 
oftendi poteft ; de qua re. in nono Theoremàte cum FHa- 
genio, agendunierit , idcóque ex dicendis cap. 9. num. 10. 
defectus fupplendus eft. 
o I L z CA- 
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Septimi Teorema pridem oflenfum , ut nova demon- 
firatione fulciatur , offenditur , [patio à qualibet cur- 
va contento quà ad totum , & quà ad partes equale 
fpatium ex f[ubtangentibus ad curve pundla applica- 
Hs , vel ad vefpectiva puudla bafis : item dua per 
quodvis punlum tangentibus parallelayoceurrente or- 
dinatis , pun&a intev[eclionum effe incurva , que cum 
priori. comprebendet fpatium prime figure duplum, 
adeüque cum ejus baft [ mifi banc nova curva fecet , ac 
congruo loco pus&um acceptum fit | fpatium primo 
equale. Eadem opera due ejufmodi curve de[cribun- 
tur. Eadem doilrina comverfim accepta imveutioni 
2zaugentium defervire poterit. Dimentio figure per 
aormam , é& perpeudiculum defcripte ; Spatii Cy- 
eloidis , obiter equs tangente determinata , dimenfto , 
varitorumque fegmentorum proportio . Segmenta ejuf- 
dem quadrabilia .. Ciffoiaalis f[batii , ejufque fegmen- 
vorum meufura. Spatium à Tracforia , & ejus axe 
interceptum aequale quadranti radio [ue tangentis de-. 
feripto .— Infiuitarum parabolarum , byperbolarum 
quoque infinitarum fbecierum , fpiralium item cujuf- 
vis generis , etiam Geometrice dimenfo expeditur . 
Septimi T beorematis Hugeniaui demon[lratio ex bac 
dotirina eruitur .. Oflavum quoque Theorema pridem 
offeufum biuc novam demon[Irationem affumit . 


1 Ad 
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1 A D feptimum Theorema gradum facimus. lllud Huge- 
^| £ X nius hisverbis proponit: Spatium infimitum inter or- 
dinatam , Logiflicam, D afymptoton , qua parte be ad invicem 
accedunt , duplum efl trianguli comprebenfi ordinata, tangente ad 
idem ordinate punctum, c fubtangente .. Sic in eadem figura fpa- 
uum infinitum poft ordmatam DB F duplum efl trianguli B FO. 
Quod quidem ex dictiscap. 4. uum. 6. cvidenter deducitur , re- 
&angulum enim fubtangentis , feu parametri F O in ordina- 
tam B F, quod loco citato oíteníum eft fpatio infinito poft 
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BF exporrecto equale , utique duplum eft trianguli BFO 
ejufdem bafis , &altitudinis; fed aliam nihilominus demon- 
flrationem adjiciemus ad pleniorem fcientiam, & methodi va- 
rietatem , aliis detegendis veritatibus infervientem, uti ex his, 
que fpeciminum loco fübjungemus , prudens Lector agno- 
Ícet; Vix certé figura ulla note hactenus defcriptionis eft, 
cujus dimenfio ex fonte jam aperiendo non cleganti(fimé 
promanet: imó & infinitorum folidorum meníura hinc cli- 
€i poteft, ut patebit capize fequenti uu. 7. & dittantia centri 
gravitatis variarum figurarum , ut caf. 11. s/n. 6. Ges. 
2 olt 
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2, Sitcurva quevis A DC circa axem BN, & ex quibufvis 
. curve punctis À , a ductis tangenübus. & B; àb, que cum 


axe conveniant in punctis B, b, necnonordinatis AN, an, 
compleantur parallclogramma AN BG , an bg circa ipfas 
tangentes, velut diametros confi(lentia ; ficque femper fiat, 
ut per omnium parallelogrammorum aneulos exreriores, 1dcft 
per puncta G, g, tanfeat curva G g:comprehendet hec cum 
priori curva Aa C , & latere exo parallelogrimami A G, Ípa- 
tium Ca À Gg equale figure priüspoiite Ca AN; fumpta 
enim quantümlibet parva tangent part cula AD, ad,ac per 
D, d ductis axi, & bafi parallelis MDET, EDF, mdh,edf 
erunt rectangula GD, DN, gd, dr; utpoté complementa 
paralielogrammorum circa diametrum , invicem zqualia (po- 
tes & utrinque addere AD, ad, ut compares equalia paralle- 
logramma A H, N F, aut ah, nf; potes infuper directum 
parallelogrammum A FI, ah in dextera'figura commutare in 
obliquius intra eafdem parallelas eidem nihilominus tangenti 
impoficum, fpatio autem C A/ Gg mehüsadjacens ad eviden- 
tiorem circumícciptionem ) & hoc femper in quolibet puncto 
eveniet, ergo cüm 1n utroque fpatio hxc iudefinité parve la- 
titudinis parallelogramma potfint ab iis deficere, fi infcripta 
fumantur , aut eadem fpatia excedere, fi circumícripta compa- 
rentur, minori defectu, aut excetlu quolibet dato ; conttac 
ipfamet ípatia Ca AG g, Ca AAN integre, ui and uci da 
ideft, 
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ideft tüm tota, tum eorum correfpondentes partes invicem 
cóparando, prorfus :qualia effe. Imó inde inferre potes,quód, 
cum totum parallelogrammium 'N G trianguli N BA fit du- 
plum, & complexum ex utraque figura g GAaC, & Ca AN 
duplum folius Ca A N, reliqua figura BGg C dupla erit tri- 
linei CAB, curvaC A , tangente A B , & axis portione, 
quam tangens intercipit,comprehenfi ; id quod expedite mul- 
tarum figurarum dimenfioni conducere poteft. | 

3 Hinc fiin qualibet figura C A N, du&is ubilibet axi pa- 
rallelis, primàm A G equali fubtangenti N B extimi punti A, 
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tum aro, aro , refectis ultra ordinatam A N ipfis ro, ro 
refpe&tivé equantibus longitudinem fubtangentis n b, n b ad 
fuum pun&um a pertinentibus, quoufque compleatur figura 
oo0GAN; veletiam (quod in idemrecidic) (i per N pun- 
&um regula quedam N G converti concipiatur , fecans axi 
figure parallelas ar, ar produclas in punctis oo, itaut eadé 
regula N G, five N o femper paralleia exi(tat tangenti A B, 
aut ab , fintque BAGN , baoN parallelogramma ( quo- 
modo rurfus r o zqualiserit refpective nb , auferendo fci- 


ücetexequalibus ao , bN , zqualesar , n IN) Exutraque 
in. 
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inquam hac defcriptione colligitur, figuram o o G A N equa. 
lem fore priüs date figure C AN, quemadmodum & partes 
correfpondentes r AGo, naAN iemper equales eífe ; quid 
enim hoc aliud eft, quàm ipfaslineas A G, ag, num. preced. 
confideratas,dire&té deprimere in A G , ro , ut jam non ad 


curvam, fed ad refpectiva ba(is A N puncta terminentur?Spa- 
tium igitur Ca A Gg , fervata fingularum fuarum linearum. 
equalitate, protrufum in N o0 G A, erit, ut priüs, equale 
ipti CA N , ni(i malis & hic fumere infinité parvam tangentis 
portionem, feré cam curva A a coincidentem, & ex propor- 
tionalitate BN , feu GÀ ad ra, cum N A ad Ar, inferre 
zqualitatem rectangulorum G A r, & A Nn, ac fimiliterin 
reliquis, ut fupra. 

4 Vel etiam fumpta infiaité parva tangentis , aut curvis 
portione A a, junctifque ad IN radiis AN, aN, aN,oflen. 
detur femper parallelogrammü G A a duplum trianguli N A a, 
utpoté eidem bafi A a , inter eafdem parallelas A a, NG. 
(aut aa, N o ) inli(tentis , quare tota fisura Ca A GooN 
totius C AN dupla erit, & dividendo fpatium o0 GAN 
ipfi C A.N equale erit; eo modo quo & in hisbilineis curva, 

. &re- 
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&rectacomprehenfis, velut aa A, aut Na A, accepto pun- 
&o N, (vein extremo bafis, fivealibi, autetiam intra figu- 
ram , & per IN cranfeunte recta N o, que tangentibus a d 


perpetuo parallela exiítens, fecet ipfas ar, ad bafim N A ordi. 
natas, in punctis o, erit NooAaN duplatrilinei, feu bili- 
nei ( prout integra fumitur, aut ejus pars ramis Na interce- 
pta) Na À , propter parallelogrammum daoh ubique du- 
plumtrianguli da N ; unde mirüm quot figure dimen(ionem 
accipiant. | 

5 Imo eadem opera poffent due figure eidem datz equales 
conftitui, fi nempe regula mobilis per punctum N utrinque 
extendatur , ut occurrat ambis d cds ex codem pond 

i C1- 


9e Guidonis Grandi. —— 
fcilicet non tantüm ipfi ar axi parallele, fed & an »arallele 
ba in punCis o0.; habebitur enim eadem ratione figura 
CNOo, ..mprieri CA N, tum ^:dem collaterali GO? À 


G 


o NILUM 
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integré, & particulatim (ideft quó ad totum, & quoad par- 
tes proportionales ) prorfus equalis; ficut vicevería, ubi figu- 
ra CNO, veletiam G O N A alteri adjacenti C A N inte- 
gré, & particulatim modo przícripto equalis fuerit , ducta 
ab ramo N O parallela tanget curvam A ac in a; fi enim ita 
non fit , alia igitur, quàm. N O, parallela erit tangenti ab, un- 
de alia figura, quàm C N O o, fiet particulatim , & integró —- 
zqualis ipfi Aa CN , adeóque & ipfi prine CN OO, vel GO 
N A; quod inferret equalitatem totius cum parte ; multarum 
igitur curvarum tangentes hác methodo determinabis; cave 
tamen partium ordinem hactenus indicatum adamuffim ob- 
ferves, in lubrico enim, fi quidquam immutaveris, te fore 
przvideo. Placet autem compendii caufa figuras hactenus 
defcriptas z9vicem Correlatas appellare. 

- 6 Quoniam veró tangentium alias methodos dedimus, in 
negotio dumtaxat dimenfionis figurarum paullo diutiüs im- 

mo- 
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morabimus, cujus ex hac methodo fpecimina bené multa ob- 
viafunt. Proponatuz primo figura "gen , cujus olim hanc 
genefim excogitaveram ad circuli quadraturam promovendi. 
Norma ex regulis CN., N A ad angulum rectum CN A 
compofitis in plano verticali circa punctum N ita converta- 
tur , ut brachium IN C determinate longitudinis cxiftens , 


extremo fuo C peripheriam quadrantis circularis Caa A 
defcribat, brachium veró indefinité extenfum IN A infra ori- 
zontem versusS inclinetur, feceturque in o à filo ao, pon- 
dere T perpendiculariter defcendente extenfo, atque extre- 
mo regule NC, live N a alligato ; itaque angulus a N o 
femper rectus erit ; fed & ducta circuli tangente ab rectus eft 
Nab; &quidi(tat igitur N o tangenti ab ; eftque Noo fi- 
gura quadranti Correlata ; & ideo fpatium curva Noo, radio 
IN A, &afymptoto AS interje&um equale crit circulari qua- 
dranti C A N, ejufque partes Nor, femifegmentis arcu C a, 
ejufque finu recto, & verfo comprcehenfis equales erunt , & 
zons Oorro zonis arcu aa , ordinatifque ad axem N C in- 
terjectis equabuntur, & i diatur te: OoorAS , fpatiis 
; 2 ar- 
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arcu A a, radio AN, & finu arcus a C determinatis ; pre- 
tereà fectores convexi N C a, cavis fectoribus INao equales 
erunt, & portiones, curva N o, cjufque fubtenfa N o com- 
preheníz, trilineis arcu ac , ejufque tangente , & intercepca 


bx 


axis portione definitis equabuntur , &arcus Ca ad ejus fi- 
num, five-ad Nr,erit perpetuo, ut fpatium N oa C ad re- 
&angalum C Nr, aut ANr , &c.. Tangentem pofcis ad 
quodlibet punétam o ? divide bifariam N o; ex puncto di- 
vifionis ad punctum a junge rectam , quz fecabit NN r in ali- 
quo puncto; hinc jun&a ad o tanget . Unde habetur, tan- 
gentem ab quadrantis NC A , productam ufque ad radium 
NA, fimul cum finu ar , feu linea or ordinata Correlatz 
Noo, & ramo No, actaugenre , quam fupra determinavi- 
. musad punctum Correlate o, ipfum radium IN. A , ufque ad 
' .occurfum tangentis ba protenfum, fecare in harmonica pro- 
portione; feu abíciffam N r ad fubtangentem , quz correipo- 
det puncto o, & ordinate or , effe , ut oa cum ar ad ip- 
fam ar. Eamdem lineamabaliis poftmodum defcriptam in- 
veni pofita 'N o zqualiabfciffz A S, fine relatione ad aie 
4 9pa 
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7 Spatii Cycloidalis dimenfio hinc ctiam profluit ; eflo 
enim Cyclois Aa O, cum circumfcripto parallelogrammo 


AE 
yt 
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D N, ac perpun&tum N perpetuo feratur re&a N O, paral- 
lela exiftens tangentibus Cycloidis ab ,' & occurrens ordi- 
natis trilinei Cycloidalis ,, nempe ipfis an productis in O. 
Contlat figuram Correlatam, inde provenientem, N.oo fore 
ipfummet femicirculum genitorem. Cycloidis , quippe cujus 
chordis N o parallele fint dicte tangentes Cycloidis , ut du- 
dum Gcom:tris innotuit, ac T'orricellius indicavit , poteítq; 
ex generali noftra de tangentibus ex motuum compofitione 
determinandis doctrina cap. 5. tradita fic paucis deduci. Gi- 
gnitur Cyclois ex duplici motu, utroque equab,li , € equé ve- 


loci, altero per baííim O D, cujus dire&tio in pun&bo a eff'a d, 
altero per arcum femicirculi ,. cujus directio eft PUBRUS d B5 
ac 
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Lacigitur pofita zequali linee da, feu ipfi atrcui d A , juncta 
Ba erit tangens, utpote diaineter Rhombi !5cerum &qualium 


ad, d B, adeoque in qua eft directio motus ex duobus «qué 
velocibus per latera ad, dB compof(iti; verüm quia taman- 
gulus Cd A fimul cum AdB , quàm angulus CAd , fimul 
cum A dr rectum conftituunt, eftque Cd A equalis C A d, 
etiam Bd A ipii A dr equabitur; éuplus e(L igicur B dr ipfius 
A d B; fed & duplus uniusex equalibus internis d Ba; itaque 
anguli dBa, D d A funt equales , fed & alterni ; «quidiltat 
igitur tangens a B chorde circuli genitoris Ad. Quoniam 
igitur preícripta figura N oo eft femicirculus genitor , atque 


exea, quam nunc illuftramus, doctrina , equalis eit integre, & 

particulatim trilineo Oa A N, hoc fublato ex parailelogram- 

mo NADO, quodejuídem femicirculi,ex Archimedeis do- 
" ern. 
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Grinis five uti & nosin Vivianeis oftendimusad Pr.36.Cor. 1. 
eft quadruplum , refiduum fpatium femicycloidis O a AD tri- 
plum erit Íemici.culi genitoris. Sed & partium cavz cycloi- 
dis, duabus tangentibus, & curva comprehenfarum dimenfio 
innotefcet ; putà fpatium A ba femper zquale erit portioni 
circulari, arcu A d, ejufque chorda comprehen(i , eo quàd fpa- 
tium A dr fpatio, videfíg.1. Aai, & triangulum A dr triaa- 
gulo iba tit quale. ; 

8 Sed & fpatia trilinearia , 7edi ad frg.2. a d A a, arcu circuli 
dA, curva Aa, &ordinara da comprehenía, dupla femper 
effe convincentur fegmentorum cycloidis, curva Aa, & fub- 
tenfa A a comprehenforum; fiquidem tota parallelogram na 
dA ba dupla funt integrorum triangulorum a A b ; fed feg- 
menta cava cycloidis a A b; fimul cum fegmentis circalaribus 
A d duplum efficiunt folius cavi cycloidalis feg uenti a A b; 
igitur reliqua trilinea a d A. dupla erunt re(iduorum fegmen- 
torumconvexorumcycloidis Aa; unde & zonz a d da duple 
erunt fectorum cycloidalium a A a, duabus fubtenf(is, & curva 
aa comprehenforum. Hinc (íiordinata ad etfet ad femiffem 
. altitudinis cycloidis , five per centram C circuli genitoris 
tranfiret , quoniam tunc trilineum A d a quadrabile foret , ut- 
pote zquale ungulze, feu figure (inuum quadrantis, ad cujus 
arcum applicaretur , ideft equale quadrato radii Cd ; tuac 
inquam fegmentum convexum cycloidis a A quadrabile pa- 
riter foret ( Leibnitio etiam id demonílrante ) nempe equale 
femiffi quadrati radii ; quód (1 ordinata adr (it ad qaartam al- 
titudinis partem, itaut A r fit equalis femitfi radii A C, quia 
fector circularis d A C dupluserit trianguli ad A (quippein 
 &qualibus bafibus d A, d a adaltitudinem C A duplam ip(ius 
Ar) &trilineum cycloidale d Aa, ex nuperdiclis, duplum 
eft legmenti convexicycloidis A a, erit tota figura aA Cda 
dupla fegmenti a A d, chorda Ad , curva Aa , & ordinat 
portione a d contenti; igitur dividendo, triangulum zquila- 
terum d A c zquale erit huic ipfi fegmento ; quod proinde 
quadrabile erit; unde & quadrabile, quod additione trianguli 
d A r conficitur, femifegmentum a Ar, ejufque duplum in 
integra cycloide, «quale nimirum equilatero triangulo, quod 

pe 
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genitori circulo infcribitur, uti HTugenio jam pridem innotuit; 
fed & cycloidalia fegmenta , quorum fubteníe puncta conjun- 
gunt, alterum à cangente verticis, alterum ab ordinata per cen- 
trum circuli, equé diftantia facilem quadraturam admittunt , 
five ad eafdem, fivead diverfas partes puncta jungantur , & zo- 
ne binis ejufmodi fubren(is interjecte pariter quadrabiles in- 
veniuntur, & fegmenta, cum cycloidis, tum femicirculi ge- 
nitoris , abíciffa chordis , quarum extrema à verticistangente, 
& à bafi equé diffita fint ad eafdem partes, equalia oítendun- 
tur, ubi veró ad partes contrarias , equalia femic/rculo , (imul 
cum rectangulo diametri in finum arcus refpondeniis, &c. in 

quibus immorari non vacat , quippe ad alia perseodum. . 

9 Quod etiam demonftravit olim Hugenius, fpotivin Cif- 
foide Dioclea ultra quadrantem continuata , ejufque afympro- 
to, & circuli genitoris diametro interceptum, triplum etie fe: 


'micirculi genitoris, facillimé ex noftra hac methodo deduci- 


tur, illud, ejufq;(ingulas partes, cum cycloide,& ejus portioni- 


bus comparando. Sitenim femicyclois A C N, cujus femi- 


circulusgenitor A dN, ex quo etiam genita intelligatur Cif- 
fois Noo. Juncta fubtenía qualibet N o, atque ordinatis,ut 
in figura, patecjunctam N d effe ipfi IN o perpendicularem, 
propter dr, rN , ro continué proportionales ; &quidiftat 
igitur ipfa N o chorde A d, atque adeó & tangenti cycloi- 
dis ab; quod cüm femper cveniat, fequitur totum fpatium 
in- 
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infinité longum o N A O toti, femicycloidi, & ejus fingulas 
pattes NN or ipfis portionibus Can, & orro ipíi naanper- 
petuó adequari ; juncto autem ciffoidifemicirculo A d N,to- - 
tum fpatium oo N dd A O femicirculi effe quadruplum, & 
partes o N d quadruplas fegmenti N d, arcu (cilicet, ac chor- 
da his litteris defignata comprehenfi , aut fectores diametro 
AN, curve portione No, jun&tifq; ex A ad o chordisA o 
 interjectos , eorumdem fegmentorum circularium N d effe | 
triplos, &c. ! 
Si curva A a c fuerit Tra&oria , qualem ca. 5. fub finem 
sitit. 2. defcripfimus, cujus nimirum tangens ab eiufdem ubi- 
- que eft longitudinis, utique ei Correlata figura o o G erit 


- circuli quadrans, centto N, radio N A , quippe N O tangen- 
ti parallela, erit ubique equalis , unde infinitum fpatium à 
'Tra&toria, ejufque Afymptoto conclufum, quadranti circu- 
lari, radio tangentis defcripto equale demonttrabitur, & par- 
tes proportionales fegmentis congruis refpondebunt. 

10 Quid de parabolarum infinitis fpeciebus addam ? 
Sané, refumpta figura numeri 2. Spa Capiiis , conftat , ípa- 
tium 
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tium Aa CgG efle duplicatum trilineü parabolicum À C 6, 
pofito quód ipfa C A N fit parabola quadratica, in qua fub. 
tangentes N B, five iis equales A G, duplz funt abfciffarum 
N C; feu A: ; itaque parabola A C N , utpoté zqualis fpa- 


tio AaCgG, erit duplatrilinei A C à , fuinimirum com- 
plementi ad parallelogtammum circumícriptum , adeoque 
zqualis erit 5 ejufdem circumícripti parallelogrammi ; ubi 


autem fübtangens. N B abfciffe N C tripla fuerit ( uti acci- 
dit in parabola cubica, feu in curva , cujus ordinatarum N A, 
na cubi fuerint, ut partesaxis NC, n C à vertice abíci(T» ) 
erit, cadem ratione, figura Aa C G, adeóque & ipfa parabola 
CAN,uiplatrilinei C. A &, & confequenter equalis i cir- 


cumfcripti parallelogrammi ;; ac generaliter habebit cujufvis 
fpeciei parabola ad trilincum , feu complementum parallelo- 
srammi ipfunr circumfcribentis, eamdem femper rationem , 
quam exponens poteflatis fuarum ordinatarum ad exponen- 
tem poteftatum axis ; ideft in quadratica , ut 2 ad 1. in cubi- . 
ca; ut 3 ad 1. inquadratoquaádratica, ut 4 ad 1. &c. In ea, 
in qua cobi ordinatarum fuerint, uc quadrata abíciífarum , ut 
3 ad 2. &inquaquadratoquadrata ordinatarum fint, ut cubi 
partium axis, ut 4 ad. 5, &c. quippein hac ipfaratione erunt 
femper fubtágentes conflantes figuram A C G, parabole equa- 
lem;ad abíciífas conflantes. dictum trilineum , ut dudum Geo- 
me- 
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metris innotuit , poteítque déduci ex generali tangentium 
conftruclione cáp. 5- prefertim n27.4. & fequentibus ad pa- 
rabolas applicata. — p ie : 

11. Eodem plané modo in&nitas hyperbolas ad menfuram 
vocabis: Acprimó fpatiam Apolloniana hyperbola , ejufque 
afymptoto.conclufum-/infinitum effe , fic patebit : efto talis 
hyperbola A a C, cujus afymptoti 6 D, DB ; manifeftum 
eft, fubtangentes B N zquales effe diflantiis à centro ND; 


unde facta, juxta prefcriptum gag. 2. isura g G A a C , erit 
perpetuó-G.A equalis A 9, ga equalis af, &c.. & fpatium 
gG Aa C zquale fpatio. C. à. À. & D b ; fed; & idem equale 
CaAN b; ipatia igitur. C a A.6 Dib, & CaXAN.b funt 
equala;; fed primum excedit fccundum  parallelogrammo 
N A 9 D; crgooportet utraque infinitaefle; ex fiaius.enim, 
quod alterum füperat fpatio finito ,,non.eft illi equale, fed tan- 
tum ininfinitishoclocum.habet;. poftea curva; Aa C. fuppo- 
natur effe hyperbola fecundi gradus, in qua.videlicet ordina- 
tatum; A 6, af quadrata reciprocé funt interífe , ut partes 
alymptou £D , D. à ; manifeftum e(t ex dictis cap. precedent. 
"num, 9. diftantias à centro;D IN, , duplasfore fübtangentium. 
IN B; itaque cüm femper. in hoc cafu à. A: fit dupla. A G. , fa 
yi Na du- 
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dupla ag;tota figura bD e AaC duplaerit ipfius gGAaC; 
adeóque düpla fpatii huic 2qualis Ca AN b; & dividendo, 
fpatium infinitum Ca A N b zquale parallelogrammo hyper- 
- boleinícripto N A & D. In hyperbola tertii , aut quarti gra- 
dus, propter diftantiasà centro triplas , & quadruplas fubtan- 
gentium , colligetur, fpatium Ca AN b effe femiffem , aut 


trientem , &c. parallelogrammi D A ; & generaliter effe il- 
lud fpatium ad hoc parallelogrammorum , ut exponens di- 
ftantiarum à centro $ D ad exponentem ordinatarum à A 
diminutum exponente earumdem diftantiarum ; feu (i expo- 
nens diftantiarum fit y , ordinatárum x , ut y ad x- y , íci- 
licet in prima hyperbola, ut 1 ad o. in fecunda , ut 1 ad r. 
intertia, ut 1 ad 2. &c. inea, in qua diítantiarum quadrata 
effenc, ut cabi ordinatarum , ut » ad 1r. &c.. 

12 Spirales veró, aut quz harum inftar generari concipiun - 
tur figure, numquid ab hujus methodi , & doctrinz legibus 
excludentur? imó & ipfe illius influxum in fe derivare pore- 
runt, fed fuz nature contemperatum ; figura enim ex fubtan- 
gentibus ad refpectiva puncta radii appltcatis, non quidem 
equalis, fed dupla femper erit Spiralis figare fibi correfpon- 
dentis, eb quód harum figurarum elementa non fint LU 
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& parallelograminis analoga, fed convergentia, & triangulis 
parallelogrammorum fubduplis refpondentia. Exempli gra- 
tia in Spirali Archimedea ad quemvis radium A C , vél aC 
ducta ex centro perpendiculari C B , aut C b equali periphe- 
riz radii C A, aut refpectivé arcui al, qualem radius affum- 
pto puncto A, vel a in fui converfione có ufque defcripfit, 


patet ex Archimede, imb & ex diis cap. 5. tiit. 9. junCtam 
B A, fcu ba tangentem effe ( debesautem mi Le&or conci- 
pere, utut Schemma defecerit, lineam bd directé teüderc 
in a , ibidemque Spiralem tangere, & lineam A D concurre- 
re cum C B in B, unde ducta quedam radio parallela occur. 
xat parallelis fubtangentis C B ductis ab extremo radi? A, & 
àquovis tangencis punctoD, ipfis fcilicec A F, D M,in pun- 
&is G, H , utiin minufculis litteris ipfa gb occurrit homo- 
nymis, & homologis lineis in g , h , atque demüm per D, 
feu d punétum radio parallelam actum effe , uti vides, F DE, 
fde) puncto igitur D, feu d affumpto, quod contactui quàm 
proximum fit , completifque parallelogrammis DG , DC, 
Ííeu dg, dc «qualibus , utpoté complementis parallelogram- 
mo. 


102 Guidonis Graudi. 
morum circa diametrum , patet junctis DC, dc , triangula 
CDA, C da eflc (emitlem equé altorum, & eamdem balim 
obtirientiam parallelegrammorum C A F E , Cafe ; quare 
& femiffis erunt &qualium illis parallelográmorum M A G H, 
magh; càmque hzctriangula excedere: potfint Spirále fpa- 
tium C A aC minori exceffu quolibet dato; conítat ip(am 


iotegrum Spirale fpatiam omnium ejufmodi. parallelogram- 
morum MG, m g ad minimam latitudinem redactorum;, & 
in unam figuram conflgentiuni ( quod fit, ipfis lineis. A G, ag 
ad re(pectiva puncta ejufdem radit. C A. in cadem, à centro di- 
flantia applicatis, fcilicet. A Gt in A K, ag iu LL, exiften- 
te CI equali ipfi Ca , & tic ubique, quou(que compleatur 
figura CL K A, quz in hoc cafu ecit triliueum parabolicum, 
có quód fubtangentes , quemadmodum & arcus , quibus equa- 
tur, in duplicata radiorum ratione procedunc, ut monuimus 
eodem cap. s. uum. 9. ) fubduplum effe ; atque adeo. cüm tale 
trilineum C K A, duplum fpiralis fpatii,conítet,ex dimentione 
parabole,effe duos trientes trianguli fub radio C A, ut altitu- 
dine, &. AK ut bafi, ideft duos trientes circuli radio C;A, 
aut 
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. aut correfpondentis feGoris radio a C , vel CI defcripti , & 
ipfum Spirale fpatium circumfcribentis , habetur, fpiralia fpa- 
tia trientemeffe circulatium fectorum eadem cireumfcriben- 
tium . Similiter aliaram fpecierum fpiralia fpatia per corre- 
fpondentia trilinea parabolica eap. 5. citat. indicata metiri 
poteris, & cum fe&ctoribus circumícriptis comparare ; fed & 
Spiralem Geometricam , feu Logarithmicam A aa invenies 


comprehendere,poft infinitos fibi fuperimpofitos cincinnos, 
cum radio C A fpatium fübduplum circumfcripti trianguli 
ABC; figuraenim CL K A ex fubtangentibus ad congrua 
radii punéta applicatis hic intriangulum.degenerat, quia ob 
 €qualem femper inclinationis angulum C A B , Ca b, trian- 
gula rectangula C A B, Cab fimiliaevadunt , & fubtangen- 
tes CB, Cb, feu his equales AK , LL in eadem radiorum 
A C, Ca; vel CI ratione; Unde habes confirmationem eo- 
rum , que cap. preced. uum. vo. d» v1. circa. hujus fpatit com- 
parationem attulimus. 
13 Hanc igitur tot exemplis illu(irem doctrinam ad pro- 
pofitum applicantes,feptimum Hugenii Theorema fic sen] 
ra- 


e 
Y 
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ftrabimus. Subtangentes Logiftice Aaa C fint NB , nb, 
nb, qus ad refpectiva puncta A, r,r applicate AN referan-.- 
tur in AG , ro, ro; eít igitur figura N AGoO aquilis 
fpatio poft ordinatam A N, afymptoto , & curve interjecto,- 
juxta hanc doctrinam ; verüm & idem fpatium N A G con- 
vincitur elfe rectangulum fubtangentis N B in ordinatam 


N A, eo quód ex dictis cap. 5. fubtangentis longitudo N B, . 
nb, (ive jam. AG, ro, ít femper eadem ; itaque fpatium 
infinitum , quod poft quamvis Logiftice ordinatam exporri- 
gitur, equaleeft rectangulo fub eadem ordinata , & fubtangen- 
te, atque adeó cit duplum trianguli ejufdem bafis , & alti- 
tudinis, quod ordinata, tangente , & fubtangente compre- 
henditur, uti Clariffimus Au&or in hoc Theoremate nobis 
demonftrandum propofuit . : | 

14 Sed & fequens Theorema o&tavum , videlicet , quód 
fpatium duabus ordiuatis interjeclum equale eft reclangulofab- 
taugentis in differentiam earumdem ordtuatarum,utz in [fequenti 
figura [patium «4 D F B equatur vectaugulo fübtangentts: FO 
i5 K, A , quod quidem cap. 4. sti. 4. latis. oftenfum ett, 

at- 
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atque ex iis , que aliàs diximus, facilé oftendi poteit, ex 
bac ipía doctrina iterum.ex abundanti demonflrari poteft, 
quippe in figura. paragraphi antecedentis, nedum totum fpa- 
tium infinitum C A N B toti rectangulo NA GO pro- 
batur &qualc , fed & ejus pars quelibet N A a n. parti 


^ ginti dicte 


cotrefpondenti Aro G,, ex fuübtangentibus curve Aa ad 
ipfam. Ar. applicatis genite, que eft rectangulum fubtan- 
gentis in differentiam ordinatarum ; nec ju- 
- vat ampliüs hic immorari. 
Ad folida tran- 
feamus. 
AG : 
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QI PIETMTE 


Prima Noni Tbeorematis demon[flratio.. Hiuc folida om- 
nia ex infinitis Logiflice fpatiis effe ofleuduntur , ut 
quadrata radiorum bafis , & portiones , ut differentie 
quadratorum à radiis extremis .. Alia Logiflica in du- 
plicata ordinatarum prioris ratione f[batium compre- 
bendit prioris fubduplum , item fubtangentem [ubdu- 
plam babet: geueraliter quecumque fuerit Logiflica, 
ejus fpatium ,. d fubtangens tam. fubmultiplex evite 
prioris , quam fubmultiplicata otdinatarum vatio . 
Idem nouum Theorema fecundo demonflratur . [n Cor- 
relatis figuris folidum ab exteriorz duplum femper e[t 
folidi , quod ab iuteriori circa axem vevoluta defcri- 

. bitur , dr partes partium refpondentium.. Hinc ter- 
tia egu[dem I beorematis demon[lratio.. Dimenfto fo- 
lidi ex figura quadranti correlata , ejufve partibus 
tUm concavis , tum convexis , item folidorum ex tri- 
lineo cycloidis , ipfave femicycloide circa taugentem 
verticis revoluta , equfque partium. Solidorum quo- 
que ex fpatio Ctf[oidis concavo, aut comvexo , tum cir- 
ca afymptotou , tuum circa ei parallelam ex vertice . 
Conoidum ex infinitis parabolis ad circum[criptos cy- 
Iiudros, velconos , item folidorum ab infinitis byper- 
bolis ratio ad iufcriptos cylindros nota . 


13 D hoc nono Theoreriate ita pronunciat Hugenius: $o/j- 
(OA dum,inquit, productum ab infinito patio pof aliquam or- 
dinatam in couverfrone circa afymptoton eff fefquialterum Coni , 
6- 
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ctijus altitudo equetur fübtangenti , C bafrs femidiameter equalis 
fitordiuate : ita folidum productum ab iufiuito patio BF O Il in 
conver fione circa FO , fe[quialterum eft Coni geniti ex triangulo 
2 FO circa eamdetn EO revoluto. Hujus prima demonftratio 
ficinftitui poteft. Intelligantur huic folido cireumícripti in- 
numeri cylindri F M, Q R, PS, &c. equalis ubique altitu- 
dinis F à. QP,PT, &c. indefinité exiguz, itaut horum 


Au 


cylindrerum congeries pro ipfo rotundo folido fumi queat, 
& tangentis O B portiuncula primocylindro F M intercepta 
feré cum ipfacurva B N coincidat, feuad ipfam obtineat ra- 
tionem minoretm qualibet inzqualitatis majoris ratione affi- 
gnabili (hoc enim ex vulgatis methodis fieri potefl) de(igne- 
tür etiam O H equalisfubtangenti OF. 

2 Jamíic: Hecferies cyliadrorum , qui inter fe funt, ut 
batum F B, QN, PV continué proportionalium quadrata, 
eft quedam Geometrica progre(fio folidorum proportionaliü 
in infinitum continuata ; igitur ex demon(trationibus, five Ca- 
vallerii , five Torricellii , (ive Gregorii à S. Vincentio, omniü 
terminorum aggregatum ( ideft rotundum folidum, de quo 
loquimur ) erit ad primü terminü (sau, ad cvlindrum M F) 

Qa ut 
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utipfeprimus terminusád primam differentiam , hoc eft, ut 
quadratum. F B ad ejufdem differentiam à quadrato. Q.. N, vel 
utquadratum: FO ad rectangulum H OQ FE, quo differt ipfum 
quadratum. F O ab O Q, ex vi conftructíonis, & hypothefis 
premiffe. Cüm ergoratio folidi rotundi ad infcriptum co- 
num,ex triangulo B O F genitum,componatur ex ratione talis 
folidi ad primum cylindrum .F M. , & ex ratione ejufdem 


SE | 
cylindri F M ad conum F B O, quarum prima, ex di&is, eft 
eadem , que O F quadrati ad re&angulum H^ Q. F ,: fecunda 
vero. eadem eft, que Q F ad trientem altitudinis O. F pro 
politiconi, aut rectanguli H Q F ad H Q. in trientem OF, 
ideo erit folidum rotundum Logiftice ad predictum conum 
ut quadratum O F adre&angulum H Q. in trienté O F, nem- 
pe ircompofitaratione ex OF ad QH ( que eft ratio fubdu- 
pla, proptereà quód H. Q. differat ab H F differentia Q. F 
indefnité parva, & read minimos cylindros redacta , penitus 
cvanefcente ) & OF ad trientem fui, quz eít ratio tripla ; ex 
his autem compofita ratio eft fefquialtera, ut patet in his nu- 
$i6riS 3, 6,2, itaque folidum ex Logiftica circa axem FO 
zevoluta fefquialterum eft Coni ex infcripto , & per tan- 
' * , Sen- 
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sentem determinato triangulo FBO . Quod erat demon- : 
Ílrahdum;oidu iinimin sbasissi 291 igo. iL erEOUTO dd . 
.3 Hinc nullo negotió deducitur, rotundum folidum à fpa- 
tio poft A B infinito, ad folidum rotundum à fpatio item 1n-- 
finito poft aliam ordinatam C V ad invicem effe , ut quadrata 


BA, CV, quippe & horum folidorum fubfefquialterze ma- 
gnitudines, nempe infcripti coni,ob eamdem altitudiné fub- 
tangentis,funt ad invicem,ut quadrata radiorum bafis ; necnon 
Iolidaex portionibus A VC B, BADQ, effead invicem, ut 
differentias quadratorum A B, CV, & AB , QD, five, ut 
armillas circulares ab V E, & D K circa BQ. revolutis def- 
criptas, vel hec folida ad invicem effe, ut reípondentia fpa- 
tia gcometricz fpiralis, per hujus Logiftice convolutionem, 
axe B.C in punctum contracto, provenientia ; que omnia etiá 
argumentis (4p. 3. addué&tis in demonftratione primi Theo- 
. rematis,confirmari potuiffent, intellectis nimirum.loco paral- 
lelogrammorum Bz, xz, &c. totidem cylindris , eademque 
proríus demonflratione applicata. 

4 Nobisaliam hujus veritatis demonflrationem meditanti- 
bus illud oltendendum occurrit , quód fi intra Logiíticam 
BCA deícribatur ad eamdem afymptoron ,.eamdemque 

eB Or- 
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- ordinatam F B alia Logiftica BN M, cujus ordinate fint, ut 
quadrata prioris Logiftice , faciendo nimirum ubique, ut FB. 


adDC, ia DCad DN, &ut FBad EA , ita EA ad 
E M, &c. Spatium à Logiftica F BN M comprehenfum fub- 
duplum erit fpatii à Logiftica F B C A compreheníi; fumpta 
enim quavis ordinata D N C, ac pofita E F dupla F D, ordi- 
netur EM A ; eft igitur in priori Logiftica F B ad DC, ut 
DC ad EA; fed etiam ex conítructione ita D C ad D N or- 
dinatam poflerioris Logiítice; equales funt igitur DN , & 
EA;&hocfemper;ordinanturautem E A infpatio F BCA 
adaltitudinem E F femper duplam altitudinis F D :nterce- 
pte ab equali ordinata D'N in fpatio FBN M ; igitur ex 
Propofit: r. noftre Appendicis ad Demonftr. Vivian. Probl. 
erit fpatium F BC A duplum ipfius F BIN M. Q. c. d. 

5 Colliges fpatium F BN M zquale efTe triangulo F B O 
per tangentem prioris Logiftice B O determinato , fiquidem. 
& hujus duplum eft,ex Theoremate feptimo Hugeniano, idem 
fpatium F BC A ; necnon evidensett , fubtangentem Logi- 
ftice pofterioris F B N M fore femiífem ip(ius O F , quippe 
cjus rectangulum in F B zquale foret fpatio FBN M , uti & 
predicto triangulo ; imó generaliter , quàm fubmultiplicata 
fuerit ratio iplarum D N, DC, rationis D N, F B, tam fub. 
multiplex fore fpatium à Logiftica BN M comprchentum 

fpa- 


Tbeorem.Hugen. Cap. LX. III 
fpatii cemprehenfi ab ipa BC A , & tam fubmultiplices. 
pariter fore fubrangentes hujus , fübtangentium illius. 

6 Ut altera igitur propofiti Theorematis demonflratio 
compleatur, triangulo O F B ad verticem O infcriptum efto 
trilineum parabolicum OR P BF, cujus ad verticem tan- 
gens OF; mauifeftum eft, Conum ex OBF circa FO pro- 
portionaliter analogum effe trilineo O P BF , quippe, utcir- 
. culi, vel quadrata radiorum BF, ND, italinee BF, DP; 
quemadmodum & fpatium F B N M fupra defcriptum pro- 
' portionaliter analogü eft folido rotundo ex Logiftica F BC A 
circa FO, có quódcirculi, vel quadrata radiorum F B, DC 
fintutlinee FB, DN; itaeritigiturfolidumex FBC A ad 
Conum ex F B O, quemadmodum fpatium F BN M , ideft 
ex preced. num. triangulum F BO , ad trilineum FBPO; 
nempe inratione fefquialtera. Q. e. d. 

7 Duasalias adhuc diverfas ejufdem Theorematis demon- 
ftrationes afferre poffem , fed ne longior fim, & alteri longé 
utiliori locum aperiam , hac dumtaxat contentusero , quam 
tertioloco fübjungam, atque ut Lectores patienter attendant 
enixiüs rogabo. Semen fcecunditfimum eft, unde illa pullulat, 
quippe illi, quod prec. cap. ti4.2. fcvimus , atq; unde tot fructus 


abundé collegimus, agnatum penitus, atque congeneum effe 

reperies. Bint igitur eedem Correlatz figure, quas loco cita- 

to dcicripfimus, g GAaC, & NAaC; utraque autem cir- 
ca 
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caaxem IN'B convertatur; ajo folidum à fpatio primo, & ex- 
teriori productum. duplum effe folidi à fecundo , & interiori 
Ípatiogeniti; facta enim eadem , ut priüs, conílructione, cüm 
parallelogrammum NN F «quale. fit ipfi. M.G ; utroque circa 
AN B revoluto, cylindrus ex primo erit ad tubum cylindricum 
genitum ex fecundo, ut dumidia N A. ( quz eft diftantia centri 


gravitatis ipfius N F ab axe motus ) ad mediam arithmeti- 
cam inter MN, & AN (que e(t diflantia centri gravitatis 
M G ab eodem axe) hecautem media arichaetica in paralle- 
logrammis infinite exiguz latitudinis, atque adcó in ipfi(met 
folidis, inque tandem definunt cubi illi cylindrici, punctis 
M, A, coincidentibus, & omnilatitudine MA penituseva- 
ncícente , eft ipfiffimalinea N A ; itaque, cüm idem ratioci- 
nium valeat in omnibus aliiscylindris ex. f, & tubis cylin- 
dricis ex mg in tali converíione fpatiorum genitis, erit fem- 
per unufquifque cylindrus folidi ex interiori figara ad quemli- 
bet tubum folidi ex figura exteriori, ut dimidia N A adto- 
.tam NA , ut dimidia na ad totam na, fémper nimirumin 
ratione fubdupla; folidum igitur ex interiori figora Ca AN 
eft femiffis folidi ex figura exteriori. g G Ara C.» Quod eràt. 


demonílrandum. | 
[ ne 


8 Di- 
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. 8 DireGé autem depreffis, aut evectis lineis fingulis A G, 
ag, ut jam non ad ipfam curvam A aC, fed adbafim N'A 
ipfarum extrema pertingant , quemadmodum cap. precedenti 
Wum.3. monuimus non variari figure quantitatem, fed eam- 
dem effe figuram NooGA hinc provenientem , aC que 


priüs erat gG AaC , ira pariter conflat, idem folidum ex 
ipfa oo G A N circa N B revoluta proventurum, quod priüs 
CX £ G AaC , propter fervatam eamdem linearum. AG, & 
O r tum longitudinem, tum diftantiam ab axe motus, adeó- 
que eafdem cylindricas fuperficies hic folida componentes ; 
duplum eft igitur folidum ex figara o0oGAN, folidi ex 
Ca AN ( facta circa N B utriufg; rotatione ) defcripii ; 
imó & partes partium refpondentium, videlicet folidum, 
quod ex portione Nro, duplam folidi ex Can ( acce- 
püs or, & na homologis , fcilicet in idem a punctum 
convenientibus ) & quod ex or AG, duplum ejus, quod 
ab ÁanN , ob camdem rationem. 


p 9 Ter- 
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. 9 Tertiaigitur propofiti Theorematis$ Hugeniani demon- 

ftratio fic expedietur. Efto Logiftica A a C. Conftat ex di- 

&is cap. preced. num. 13. ei Correlatam figuram efe parallelo- 
grammum N A G O , quod fi circa axem Logiítice rotetur 


- 


cylindrum producet triplum coni ab infcripto triágulo N A B 
ejufdem bafis, & parisaltitudinis; cüm igitur ex ea, quam hic 
adduximus, doctrina folidum ex Logi(tica circa axem fit fub- 
duplum przfati cylindri ex parallelogrammo N A G, erit fo- 
lidum Logiftice ad conum illum infcriptum in ratione com- 
polita ex fubdupla, inter ipfum, & cylindrum intercedente, 
& ex tripla inter cylindrum , ac dictum conum reperta; Ratio 
autem ex his compofita ( ut ad finem zz. 2. indicavimus ) eft 
fefquialtera; quare, &c. | 

1o Sed & hinc pariter conftat dimenf?o portionum ejufdem 
folidi, putà ejus, quz à parte na A N circa n N rotata gene- 
ratur , quippe quz demoní(lretur femiffis tubi cylindrici ex 
correfpondente parallelogrammo A ro circa eumdem axem 
converfo geniti , ideft zqualis cylindro, bafi differentia cir- 
culorum A N, Nr, altitudine vero femiffe fubtangentis; in- 
deque fubtra&to cylindro ab infcripto parallelogrammo nar, 
refiduü «quale erit annulo ex fpatio trilineari ar A circa axem 

Ic- 
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revolüto, quod proinde notam rationem habebit, five ad aliü 
annulum ar A , five ad tubum cylindricum ex parallelogram- 
mo ; quod fibi circumfcriberetur; & hoc eap. 7. nui. 14. defi- 
. derabatur ad fpatia quedam trilinearia Spiralis Geometric, - 
tum ad invicem , tumad circumícriptasarmillarum circulariü 
portiones comparanda , ut ex ibi dictis conftat. Calculum 
incat qui volet. Nobis colligendi funt fru&us ex do&irina 
num. 7. & 8. indicata uberrimé manantes , imó veriüs Le&o. 
ribus indicandi, ne voluptatem illos per fe decerpendi eifdem 
invidiffe videamur. DIN S UE 

11 [n primis igitur in figura quadranti Correlata , cap. prec. 
nuin. 6. defcripta, patet, nedum integrum fpatium S AN oO 
circa N C revolutum, producere folidum equale fpherz ra- 
dio N A defcripte, quippe duplum hemifpherii ex conver- 
fione quadrantis CA N ; fed & quarum fpherz portionum 


duplz (int portiones ejufdem folidi à partibus concavis N Of 
decripte , ac confequenter cui folido equales conoidesà con- 
vexis etiam portionibus, curva N o, & axe C N producto 
interceptis, ordinataque ex o ipfi rN parallela terminatis , 
& circa cumdem axem converfis, & tam facile erit , five ali- 
pi quod 
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quod ex hujufmodi conoidibus, five ex folidisà fpatio cócave 
' defcriptisin data ratione dividere,quà facile eft in fphere por- 
tionibus,& refiduis cylidrorü illas circüfcribentiü 1d& praftare. 
. 12 Cycloide Oa À N circa tangentem verticis A N revo- 
luta, patet folidum inde proveniens etfc fabduplum annuli ex 


fcmicirculo N o O circa eamdem tangentem converfo: unde 
& retiduum cylindri illi folido circumícripti, ideft folidum, 
quod cx femicycloide convexa O a A D circa tangentem ver- 
ticis converfa deícribitur, note dimenfioniserit, 1mó & ejus 
partium menfura innotefcet: quzjam pridem inter Geome- 
cras magna follicitudine quefita fuiffe video. ldem in Cif- 
foide preftandum, cujus quidem ex nota proprietate linearum 


Ar, td, rN, ro proportionalium, obvia eft dimenfio foli- 
di 


- 
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. di ejüs converfione circa afy »ptoron A O defcripti, quippé 
utirectangula A ro, dr N «qualia inde o(tenduntur , adcó- 
. que & cylindcice fuperficies ab tis deferipue, ita incegrum il- 
lud Citloidale folidum , integro annulo ex femicirculo geni- 
tore circa tangentem in N revoluto, & partes partibus corre- 
Ípondentibus equari manifeflum eft; ex noflra vero doctrina 
manifefta etiam evadit dimenfio folidi ex eodem cavo ciffoi- 
dali fpatio oo N AO circa Nn revoluto , ejufque partium, 
per comparationem ad fufum Cycloidale ex C AN, cjufque 
partes; imó & innotefcet dimeniio Conoidum ex fpatiis con- 
veXis, catvaN oo, & axe n N producto , ac ordinata ex o 
ipfi t'N parallela terminatis, quippe refidua cylindrorum ex 
rectangulis Nro productorum. Solidum ex Tractoria fabdu- 
plü pariter invenies hemifpherii ex quadráte fibi correlato,&c. 
r3 Ín parabolis cujufvis generis Ca A, Conoides ex figu- 

rà CAN circa axem CN habebit femper ad circumfcri- 
ptum cylindrum ex C à N A rationem notam ; nota 
quippe eft ratio axis N C ad fubtangentem N B , unde 


& ratio cylindri ex C 6 N A ad cylindrum ex B. G A N, 
que cadem eít ; cylindrus autem B G A N componitur 
ex folido ex CgGAN ( quod femper eft triplum Conoi- 
dis ex CA N , quippe folidum ex Ca A Gg hujus femper 
eft duplum ) & ex conoide ex Cg G B , cojus ratio d ip- 
um 
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fun CAN eadem femperefl, que C B ad CN, cb ad cn, 
juxta Propofit. t. Append. noftre Vivian. Probl. adeoque 
eft ad illum in quadratica , ut 1 ad r. in cubica , ut 2 ad 1. 
in quadratoquadratica , ut 3 ad 1, &c. in ea., in qua cubi. 
ordinatarum funt , ut quadrata ex fagittis , ut 1 ad 2 , & 
univerfaliter fi ordinatarum exponens fit x» ; partium vero 
axié y , ut x minus y ad y ; itaque femper cylindrus ex 
BGA N erit ad conoidem ex parabola C A.N circa axem 
revoluta , ut 5 y —-« -- y ad y ; fcilicet in quadratica , ut 4 
ad 1. in cubica, ut 5 ad r. in fequenti , ut 6 ad r, &c. in 
ea, in qua cubi ordinatarum refpondent. quadratis fagitta- 
. FUIR , ut 7 ad 2. in qua veró quadratoquadrata refpondent 
cübis, ut 1o ad 5, &c. Vel fic etiam calculus inflitui poteft ; 


quoniam cylindrus ex BG AN triplus eft coni ex trianga- 
lo BAN ; folidum item ex CgGAN triplum Conoidis 
CAN ; rcliqua etiam conois ex Cg GB tripla crit folidi 
ex trilineo C A B ; eft vero, ex dictis, Conois C A N ad Co- 
noidem Cg G B convertendo, ut y ad x —- y; ergoex quo 


Conois C A N ad folidum ex trilineo C A B cft, ut y ad ez: 


fivc, ut 3 ad x-- y; & componendo, ac per converlionem 

rationis , conus B A N ad conoidem ex infcripta parabola, 

üt 2y — x ad 3; nempe in quadratica , ut.4 ad 5, 1n cu- 
bi- 
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bica, ut 5 ad 5, in quadratoquadratica, ut 6 ad 5 , in ea, - 
in qua cubi comparaütur quadratis, ut 7 ad 6, &c. : 
.. 34 Nondifficilior infinitarum hyperbolarum tractatio erit. 
Sit quzvis hyperbola Ca A inter afymptotos BD ; & huic 
correleta figura g G, cujus ordinate A G, ag «quales fub- 
tangentibus N B, nb. Quoniam ex diis cap. 7. num. 9. eft 


DN ad NB, feu à A ad AG perpetuo , ut exponens or- 
dinatarum À 9 ad exponentem dittantiarum à D , videli- 
cet , ut X ad y ; etiam folidum ex fpatio Ca A 2D circa 
D B. ad folidum ex g G AaC circa eumdem axem , ( quip- 
pe quorum cylindricz fuperficies à lineis 6 A, AG, & fa, 
ag camdem perpetuo rationem obfervant ) ut x ad y; unde 
idem antecedens folidum, ad folidum ex Ca A N , quod e(t 
juxta rioftram doctrinam, folidi confequentis fubduplum,erit 


ut x ad ?. y; vel ut 2 x ad y; & dividendo, cylindrus exin 


fcripto parallelogrammo & A N D ad folidum ex fpatio in- 

finité longo Ca A N erit, ut 2 x-- y ad y; fcilicet in prima 

hyperbola , ut 1 ad : ( uti jam Teorricellius oftendit ) 

in fecunda , feu quadratica , ut 3 ad 1, in tertia, feu cu- 

bica , ut 5 ad 1, in quarta , fcu quadratoquadratica, E 7 
| à 
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ad 1; & fie femper , fumpto antecedente. juxta. imparium 
numerorum progre(ífionem ; quod fi.cubi ordinatarum ad 
diftantiarum quadrata comparentur , ratio invenietür, üt 4 
ad 2 , feu: 2:ad 1 ; fi quadratoquadrata illarum: ad iftasum 
cubos, ut 5 ad 3, &c. Alia exempla, alizque fpeculationes 
non deerunt, (i Lectoris induíliia hifce vettigis infiflens in 
feracitfimos Geometrie campos fe conferet. 
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Decimum '"Theorema proponitur , ac prima demouliva- 
tione (l'abilitur .. Infinita feries terminorum propor- 
zionalium equazur maximo dudo iu expouentem va- 
tiosis , ac divifo per ewndem exponentem unitate 
minuium. Ex boc demouclrandi modo , zwum fite , 
zum infinite feries equales offenduutur. [umma , vel 
differentie duarum poteflatum, per. fummam , vel 
differentiam radicum droife , dc. Solidum votun- 

dum, de quo in boc "T heoremate, per iufinite | feviei - 

. calculum ad meufuram vedigitur. Subraugeutes .Lo- 

- gifice in ordinata accepte funt. , ut reclangula. Lo- 
gigice infevipta. Solidumex quovis Logi[lice [batio 
eirca ordinatam vevoluto ad infcriptum cylindvum 

eff , uz congruum triliueum ad infcriptum triauga- 
dum. Hec vario nota effe ofleuditur .. Anmuhs quo- 

| que latis per bec fpatia progenitis demonflratio ap- 
plicatilis effe indicatur . E 


De. 
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1 Ecimum Auctoris noftri Theorema inventu, fateor, 

D difficillimum mihi fuit, duastamen, afpirante Geo- 
metri Przfide , ejus demonftrationes , eo, quod fequitur , 
medio tandem extundere potui: S$oZidum , inquit, productum 
ab eodem infinito [patio in conver fjoue circa ordivatam BF. , poft 
quam exporrigitur , fextuplum eff Coui geniti ex triaugulo B FQ 
tu cou verfione circa B F. Fiat enim angulus E F H. (emirectus, 


& ordinate ND, ME in Logiítica excendantur ad lineam 
FH in G, H. Concipiatur modó folidum ex triangulo 
H FE, ( adpartes H E indefinité protenfo fimul cum Logi- 
íftica ) in fpatium Logiftice FBME , quod conflabitur ex 
totidem rectangulis GDN, H EM, &c. Autetiam, ut in 
Vivianeis indicavimus ad Schol. propof. 6. pag. 5 t. Spatium 
Logifticum F B N M ita erectum, ut perpendiculare fiat pla- 
no HF E, perquod motu fibi femper parallelo fluere intelli. 
gatur, ut partes ipfius Logiftice lineam F H pretergredien- 
tes deinceps evanefcant, itaut, cüm Logiftica attigerit pun- 
&tum G, ejousportio F D N B defecerit, folaque remanferic 
refidua poft D N versàüs E M in infinitum protenía, ubi ve- 
IO attigerit punctum I, defzcerit pars E F B M, p^ rez 

- N P I: 
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fidua fuerit que poft E M in infinitum extenditur, &c. Jam 
conftat ex primá genefi, hoc folidum fore ad rotundum ex Lo-— 
giftica circa ordinatam B F revoluta, ut radius cujufpiam cir- 
culi ad ejus circumferentiam ; queenimlinee DN , EM in 
folido fupra defcripto ducerentur in GD , H E, equalesip- 
fis DF, E F , inrotundo folido circa F B ducerentur in pe- 
ripherias ab eifdemradiis DF, EF, deícriptas in rotatione 
earumdem ordinatarum DN, EM. Ruríus ex fecunda ge- 
 nefi ejufdem priüs defcripti folidi , patet illud fore equale 


prifmati altitudine fubtangentis O F, bafi veró integro Lo- 
giftice fpatio F B N M, ideft, per dicta cap. 8. in demonftra- 
tione Theorematis feptimi , bafi ipfo rectangulo O F B. Ra- 
tio cít, quia folidum illud , juxta fecundam genetim confide- 
ratum,habet pro bafi fpatium F BM, & ad punctum G, five 
ad altitudinem G D habet fectionem bafi parallelam fpatium 
infinitum poft D 'N extenfum , ficut & ad altitudinem E FI 
fpatium infinitum extenfum poft EM , &c. quemadmodum - 
& prifma,bafi fpatio F B N M, altitudine OF, fecari poflet in 
rectangulum , OF B zquale ipfi FB M, &addi(tantiam FD 
( 2qualem D G ) fecaretur in rectangulum ex OF in DN 
zquale fpatio infinito poft D N, necnon & addiftantiam E F 
| ( zqua- 
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(«qualem E H ) in re&angulum ex OF in EM equale fpa- 
tio poft E M infinité protenfo, &c. | 

2 Ratio igitur folidi rotundi ex fpatio FBME circa F B 
rotati ad conum ex triangulo O B P , utpote compofita ex ra- 
tione dicti folidi rotundi ad prifma altitudine OF , bafi fpa- 
tio FBM; velrectangulo OF B , & ex ratione hujus iptius 
prifmatis ad ditum conum , componetur ex ratione circum- 
ferentie radii O F ad radium O F, (vel, atfumpta communi 
altitudine O C , dicas ex ratione cylindricz fuperficiei defcri- 
pte ab O C adreciangulum F OC) & ex ratione dii prif- 
matis ad defignatum conum ( fcilicet ex compofita rurfus ex 
rationetectanguli F O C ad triangulum F OB, &ex O Fal- 
titudine prifmatis ad circumferentiam ex triente OF, que 
eft diftantia centri gravitatis trianguli ejufdem ab axe motus, 
juxta celeberrimam regulam Guldinianam, feu dicas ex ra- 
tione trianguli ejufdem O F B ad triangulum ex triente cir- 
cumferentiz ab OFF defcripte in ipfam O F, vel OC ) he 
autem rationes componunt rationem fextuplam ; cylindrica 
fiquidem fuperficiesab O C in converfione circa F B defcri- 
pta ( quz eft primusterminus) cüm tripla fic cylindricz fu- 
perficiei ejufdem altitudin:s in trientem dumtaxat peripherie 
ex OF, fivein peripheriam trientis O F, fextupla erit rrian- 
guli ex tali triente circumferentiz 1n OC, v«l F B ( quodett 
ultimus terminus ) utpote fubdupli cylindrice fuperficiei ejuf- 
dem altitudinis, & bafis. Solidum igitur rotundum ex Logi- 
flice fpatio F B M circa F B revoluco, fextuplum eft Coni ex 
O F B triangulo infcripto circa eamdem ordinatam rotato. 
Quod erat demonftrandum. 

3 Alia ejufdem Theorematis demonftratio atfumptum 
hoc , jam inter Gcometras pervulgatum, prefupponit , quód 
fcilicet qualibet infinita feries terminorum continué pro- 
portionalium equalis eft. maximo termino dudo in cx- 
ponentem rationis , & divifo per eumdem exponentem 
unitate minutum ; fit verbigratia communis ratio infint- 
torum terminorum illa , quam habet 4 ad !: ; fitque ma- 
ximus terminus 47; erunt Burr ifli per ordinem 

D, m, 


H,— 5 -—^ —-— , c. in infinitum: dico omnes fimul 
a od 6 €* 


eco fU PORUSLE jiddzo NOBIUNU Hi cum 
equari ——— ; muliplicentur enim finguli ex propofitis ter- 


minis per a — 1 : fiet id — 1, —- 0 — m, -- 1f mn, - 
. e e— Lon] 


War 4d a a  d4 
3). d) , &c. ubi conflat, omnes terminos poft z fe mu- 
ada a? 


tuà.elidere , qui enim priüs negantur , iidem immediaté 
poft affirmantur ; atque adeó omnes equantur íoli priori 
producto za ; igitur é contra dividendo per a. 1, fient 
V o—kOH, RH RU o-om,&c. dn infinitum &quales sa 
' a4. de d a* 4-1 
quod enim multiplicatio conficit , hoc ipfum divifio rete- 
xit. Vel fic: In propofitis terminis proportionalibus , ut 
una differentia ad unum terminum ( putà ut a — t ada ) ita 
omnes fimul differentie ( ideft ipfe maximus terminus zz , 
in quo differentie omnes includuntur) ad omnes terminos, 
qui proptereà equales effe debent z;2. Q. e. d. 
J 4.1 

4 Priorem demonftrandi modum, qui clarior eft, atq; me 
judice, omnium facillimus , indicavi jam in Vivianeis ad finé 
pag. 5o. atque expeditiffimum innumeris veritatibus demon- 
itrandis Lector inveniet , fi in illo femet tantifper exercere 
non dedignetur. Exempli caufa in feriebus finitis , deprehen- 
d«t diffetentiam quarumlibet homogencarum poteftatum, di- 
vifam per differentiam radicum carumdem, equari aggregato 
tot terminorü continué proportionaliü,uno grada depreffiorü, 
quot fuerint unitates in earum poteftatum exponente ; putà 


Lom n ZzaG-b 


———L A o4 --ab 0b 


— -— 4) ..040 abb [3 


— 


&c , aul. 


00 Theorem. Hugen.. Cap. X. 125 
multiplicando enim per a — £ terminos prim: xquationis, fit 
44 — 4b —- ab — bb c aa. — bb, obreliquos terminos fe mu- 
tuo elidentes ; item multiplicando terminos zquationis fe-- 
cundz, habetur a? — aa —- baa — alb --abb 15 — a b 
ob eamdem rationem ; fimiliter in aliis idem eveniet. Dif- 
ferentiam autem quarülibet homogenearum poteftatum gra- 
dus à numero pari denominati, vel fummam gradus denomi- 
nati ab impari numero, divifam per fummam radicum, zqua- 
lem deprehendes aggregato fimilium terminorum, ut fupra, 
fed alternatis affirmationis, & negationis fignis: verbi gratia 


gq—b 
— —a—í 
8 -—b 
05 -- [5 , 
—. — 46 — ab -- bb 
a 2b 
4*5 — [5 
— ^— $$ — qab — abb. D 
4 -—b 
did : $e 
—— mad 05 0 --aabb e ab? a. D^ 
a8 -—b 
&c. 


Nam multiplicando terminos per denominatorem 2 5. fit 
in prima zquatione 44 2-04 — ba — bb — a* — b^ jin fecun- 
da zquatione fit 2$ aa aab — abb -- ba. D x a5 B 
c&teris fe elidentibus ; in tertia., & quarta, aliifque infinitis 
idem proveniet. 


,5 In feriebus autem infinitis: proponatur fumma quarum- 
vis poteftatum divifa per differentiam radicum ;. dico.equa- 
T! tot terminis uno gradu depreffioribus , & continué pro- 
portionalibus , quotus eft poteflatum gradus, cum dupla 
Íerie infinitarum fradionum fimiliter proportionalium , 

| pu- 
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putà ea -- 5 , ibb -- 2b 2b &c. 
——nm-)5- 7 pee. 
aisi ac a dad a 
Hos quippe multiplicando per a — £5, habes 
aa — ba -- ba — bà -e 2b — 205 ce ibi n 2b oe b^ &c. 
r, a dà dà 


ubi, retractis iis, qui fe elidunt , remanet a4 -- [b Similiter 
8 ob 
2i — aa -- ab e bb e ii e oA -p205 &c. 


Ll] 


a — 
t a aa a5 
hos enim multiplicando per 2 — £ fiet | 
a3 baa a baa — abb —- abb — D —e 28 2l -e 205 &c. 
" a 


ubi, remotis contradi&orié oppofitis, habetur à? --/* &c. 
Idem feré contingit , ubi poteítatum paris gradus fumma, 
vel imparis gradus differentia dividitur per fummam radi- : 
cum ; nifi quod figna tunc funt alternanda; ut 


2bb 20 205 &c. 1n infinitum. 


aa —- bb 
Muta EE 
à -- b a a d 
a —D 2b3 2 205 2 205 &c. 
——— 20 b--0b1]-— m. 
PN E 4 44 «* 
—— — 4) dab -- abb b* -- apt y 
a -- 0 4&4 dà 
Sic etiam | 
aa | Lb b5 j^ 
——-4nb-— uy o — 2 — &c 
42b a aa P 
a ES UP i^ bs 
Er aa ck ab -e bb zz — —ALo— ox o— &c. 
REA a aa LP e 
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Non diffimili ratiocinio demonflrare foleo extractionem 
radicis Neutoniano modo per feries infinitas. Putà & z4—. xx 
( quz eít expreffio generalis ordinatarum ad rectum hyperbo- 
]z latus, exiflente 2 femitranfverfo, & x diflancia à centro ) 
vel & aa — xx (que exprimit ordinatam quadrantis circuli, 
cujus radius a , diftantia ordinate à centro x ) (ic enim feries 
ordinari folet: 

LXX X*i o4 o o35x* dk 1054" &c. 


— 00 à 
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ubi fignum — valet — in hyperbola, — in circulo, numeri 
autem , qui poft tertium terminum afficiunt numeratores, funt 
perordinem 5. 3x5. 3X 5x7. &c. qui veró afficiunt de- 
nominatores, incipiendo à fecundotermino, funt 2. 2 x 4. 
2X4X6. 2X4X6Xx8. &c. ortiícilicet, illi quidem ex mu- 
tua multiplicatione omnium imparium , hi vero ex multi- 
plicatione mutua omnium parium numerorum per ordinem 
difpofitorum. : | 
Demonftratur, inquam, id ita effe, quia fi illa feries du- 
catur in fe ipfam , fingulis ejus terminis in fingulos multipli- 
catis, orietur nil aliud , quàm aa zc xx , adeoque cft legitima 
radix ejufdem: nam ducatur illa feries | 
in 4 fiet 04 hxx—x5vckixÜ Ec. 


cuu—— ——n€—À 0 m 


2 844 48a* 


in cxx fiet -—EXX .L4* cy x? c. 
28 2 444 164* 

in x* fiet -4* mox &c. 
84? 840g  16a* 

ih :-P5a* "fiet | -3x6 &c. 
48 a5 48 a* 

&c. n—————————— XU dre 
1 Summa erit 4a TkXX oO o &c. 


128 Guidonis Grandt 
6 Adpropofitum noftrum redeuntes, do&trinam ru. 5. ad- 
ductam , alteri Theorematis decimi demonftrationi fic appli- 
cabimus: efto Logiítica B V I, tangensad B ipfa BO, fub- 
tangens OF , cujus particula infinité parva F Q. accepta , 


SNP as CITTUIDAAI caa, gis 
505, 


S 


circumfcribantur equalis latitudinis parallelogramma F M, 
QR, P8, &c. Spatium Logiftice ita (lringentia , ut folidum 
ab ipfacirca F D rotata productum feré coincidat cum aggre- 
gato folidorum à talibus parallelogrammis in eadem rotatio- 
ne defcriptorum , quorum primus cylindrus ex F M, fecun- 
dus, tertius, & alii deinceps totidem cylindrici tubi ex pa- 
rallelogrammis QR, PS, &c. à quibus certé deficere poteft 
illud rotundum Logiftice folidum minori defectu quolibet 
dato, & ratio, quam de illorumaggregato ad conum ex FOB 
comparato concludemus, eadem de ipfomet Logittice folido 
. demonftrata e(Te intelligetur. Subtangens igitur FO voce- 
tur 2, & FQ infinitéparva 4; OQ autem prounitate r de- 
fignetur, ipfa F B per denominata; càm ficigitur ( ob ia- 
definitam ipfius F Q. parvitatem, & pun&um N curve cum 
tangente O B coincidens) F O ad OQ, , fcilicet e UE ut 
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BF feu 5 ad QN, hec exprimenda crit per ? ; & reliqux 
: s : 


linee PV, TI, &c. in quibus eadem proportio (ex curve 
natura ) continuatur , có quód paribus intervallis fint diffitz , 


erunt ordinem --' —-' —" &c. in infinitum ; altitudi. 
per zd gnus ; altitudi 


nes igitur predictorum folidorum conflabunt hanc geome- 
tricam feriem 2 [LI LA. &c. bafes aütem eoru 

'a qa d a^ "s nu 
dem in ratione quadrati primi radii F Q. , & mox differen. 
tie quadrati FP ab FQ, & quadrati F T ab F P,&c. nem- 
pe» ut 2, 3 2d, 5 dd, 7 dd , có quód differentie quadrato- 
rum à lateribus arithmeticé proportionalibus (int , utimpa- 
res numeri; hac igitur ferie per illam multiplicata prodibit 
feries ipforü per ordinem folidorum 245, € : s: ica 
quam quidem refolvere potes in has numero infinitas, prefi» 
xis majufculis litteris fubnotatas, 
A ddb .,. ddb .,. ddb. .. ddb. .,. ddb , &c. 


4 ea — d a* 
B. 2 ddb .. 2 ddb 2 ddb 4. 2 dib, &c., 
C - 2 ddb -.3 ddb .,. 2 db, &c. 
peto ed dicm 
D | 2 ddb .,.2 ddb, &c- 
| VoRRMP SN 
E dis 2 dd, c. 
heit: - 


quarü fumma dd), 3 ddb .,. sddh .. 7ddb .,. ddl, &c. cadé,ut 
Conflatque pris. "$42 5 49 cc qi 
7 Sunt 
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2 Sunt vero prefcripte feries terminorum proportionz- 
lium , quorum exponens commune 4; (i igitur maximi earü 
termini ducantur ing, & productü dividatur pera — 1 (quod 
hic juxta conftructionem eft quantitas 7 infinité parva) ha- 
bebuntur termini iis infinitis feriebus equales : putà feries A 
sequatur d/z; Ícries B aequatur 2 4 ; feries C «quatur 2 db 
a 
fcries D equatur 2 db , & fic deinceps ; feries igitur illorum 
aa à 


folidorum equabitur prcgreffionibus duabus 
dia -. db ., db ., db LL db, &c. 


a aa a5 ! 
db db 2 db LV db, &c. 
d dà di 


Cuippe harum fum- PIMEARS 
ma terminis nuper djs |odb ,adb 24b 2 db, &C. 
collectis equatur roms etant 

prima autem harum ferierum ( fa&a eadem multiplicatione) 
equalis eft /a2; fecunda vero equalis a ( (ive, utque mulie 
utrobique appareant dimenfiones, addita hinc unitate, di- 
cas ja1 ) eft vero unitas QOO, frg. i.feq. , feré z OF, ideft a, 
quippe à qua deficit differenua F Q. infinité parva , igitur 
pro Jat accipi poterit iterum £24 ; atque adeó ferics ditto- 
rum folidorum, feu ipfum rotundum folidum Logiftice, de 
quo loquimur in hoc Theoremate , optime exprimetur per 
2 baa ; Conus autem ex triangulo B O F, utpoté zqualis trien- 
ti cylindri circumfcripti [ pro circulo accepto radii quadra- 
to, ut in folidorum ferie factum eft, quodin idem recidit, ob 
proportionalitatem fcrvatam ] exprimendus erit per 2028; 


folidum igitur Logifticz ad infcriptum Conum erit, ut 2 /24 
ad. 42, fivc ut 2 ad - , vel ut ó ad 1. Q. e. d. 


3 | 
8 Nifi hic demonftrandi modus plené fatisfecerit, prima 
oftlenfione contentus , fecundz faltem conatum lauda , ac 
mecum progredere ad dimetiendas ejufdem folidi portiones , 
à partibus videlicet per binas ordinatas refectis , & circa 
ma- 
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majorem ipfarum revolutis progenitas ; idque divería rur- 
fus à precedentibus methodo: efto, 7.2. , Logiftica BN M, 
cujus ad pun&a.N , M tangentes N C, MG occutizant afym- 
proto quidem F G in punctis C , G , ordinate vero B F in 


coU AN NAM tas 
YT 


2a 


pun&is K, I, & eoordinentur ND, N A, ME, MH ; di-- 
- co AK ad HI ( fubtangentes fcilicet in ordinata , non in 
afymptoto acceptas) effe ad invic£ , ut funt rectangula A N D, 
ME; ratioenim A K ad HI componitur. ex A KadA N 
[feu D N ad fabtangentem D C, vel EG] ANad MH,& 
MH ad AL ( ideft fubtangentis E G ad EM) ergo & com- 
ponitur ex D N.ad E M, & A N ad M H ; ex hisautem con- 
flatur ratio re&anguli- A N D'ad. H ME ; itaque con(lat pro- 
pofitum. Breviüs fic: ob proportionaleslineas GE , EM, 
MH,HLI, eftrectangalum ex GE, afymptoti fubtangente, 
in HL, fubtangentem ordinate , equale infcripto rectangulo 
EMH ; fimiliter CD 3» A K equabitar D'N A ; ergo , ut 
rectangula (ubtágentium afym proti in fübtangentes ordinatz 
( hoccft ipie fübtangentes in ordinata, cüm quz in afymptoto 
fint equales ) ita erunt rane Pt ie infcripta "i | 
2 on- 
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9 Concipiamus jam Logiíticam effe Aa C, cujus ordina- 
ta AN, afymptotos Nb, tangens ad quodvis punctum a - 
ipfa a B, conveniens cum ordinata in B; ac motaregula N o 
per punctum NN , ita ut perpetuo parallela exiftat tangenti, 


occurrat vero ordinat: producte an ad puncta o O, perficia- 
tur figura N o O ad communem axem N b pofita , que ex 
di&is cap. 8. tium. 4. & 5. erit ipfi Logiftice Correlata , ejuf- 
que fpaua o N n refpectivé femper equalia fpatiis a A r : (in- 
gule autem linee on equales erunt fubcangentibus r B, ia 
ordinata acceptis; fed hx proportionantur rectangulis nar, 
infcriptis Logi(licz fpatio , veletiam fuperficiebus cylindricis 
per illorum converíionem circa N A. defcriptis; erunr igitur 
. linee ordinate infigura O Nn, ipfi'on parallele , ut con- 
centricz fuperficies cylindrice in folido rotundo ex na A IN, 
circa AN revoluto, product à (ingulis ordinatis na per ea- 
dem punétan tranfeuntibus; igitur omnes linez figure on N 
ad totidem zquales extreme. o n [ fiveipía figura o n N , aut 
trilineum a Á r illiequalead rectangulum; N no , vel ar B ] 
erunt , ut omnes cylindricz fuperficies in dicto folido, ex por- 
tione na N revoluta genito; ad totidem equales cxiremz à li- 
| : nca 
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feana generate ( ideft ut ipfummet folidum rotundum ad. 
folidum , quod gineretur ab hyperbola per a afymptotis 
nN A infcripta, & circa N A revoluta, quippe in illo om- 
nes cylindrice füperficies concentrice equales forent ei, que 
ab na defcribitur, propter fingula infcripta parallelogramina 
ipfi nar equalia ) & tumendo confequentium femitles, erit 
trilineum ar A ad infcriptum triangulum arD , ut folidum. 
rotundum ex naA N circa A N, ad infcriptum cylindrum 
ex parallelogrammo nar N revoluto productum. 

10 Nota autem eft ratio trilinei ad infcriptum triangu- 
Ium , quippe affümpta figura c4. 7. sum. 2. adhibita, con- 
ftat, trilineum BK A zquari rectangulo fubtangentis OF in 
Q.A, triangulum vero BK Q, equatur rectangulo ex B Kin 


femiffem K Q. ; proptereà ratio trilinei ad triangulum com- 
ponetur cx OF ad BK ( vel DK ad KQ. ) & ex Q^ ad 
Íemiffem K Q. ( vel dupla QA ad K Q. ideft erit, ut du. 
plum rectangulum ex DK ia QA ad quadratum K Q; no- 
ta igitur fimiliter erit ratio folidi rotundi ex fpatio Logifti- 


cz duabus ordinatis intercepto, & circa majorem revoluto 
ad 
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ad cylindrum infcriptum, ab infcripto fcilicet parallelogram. 
mo in eadem converfíione progenitum , cadem femper , quz 
prafati rectanguli ad di&um quadratum. Tubos vero , feu 
annulos ex ejufmodi fpatiis circa ordinatam à majori remo: 


tiorem revolutis, putà ex GH BF circa A D rótato , pro- 
genitos, eadem aflumpta fuperioris numeri figura, eodem- 
que argumento facilé ad menfuram vocabis, 
fimilia veftigia premen- 
do. 


SCA- 
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CAPUT. XL. 


Propofitio , d demon[fratio Undecimi Theorematis civ- 
«a dillautiam centri gravitatis Logiflice ab ordina- 
24. Solida infinitorum Logt[Hce fpatium circa or- 
diuatas funt , ut eedem ordinate . Ceutrum gravi- 
2atis quomodo diflet ab alterutra ordinatarum in 
fpatiis determinatis Logiflice . Solida ex bis [patiis 
circa quamvis ordinatam revolutis. Datum folidum 
in data ratione dividere , dc. Propofrtio , ac prima 
demonsiratio Theorematis XII. civca diflautiam cen- 
tri gravitatis Logiflice ab axe .. In Correlatis figuris 
diflantia centri gravitatis interioris fubdupla efl fr- 
milis diflantie exierioris. Talis diflantia iu figura 
Correlata quadrantis circuli efl fefquitertia bafis qua- 
draticis. Centrum gravitatis trilinei Cycloidis di- 
flat à verticis taugente per femiffemradii.. Diflaa- 
zia centri gravitatis femicycloidis , & ejus trilinei 
a bafi , & vertice 5 uecuon folida ab iis defcripta. 
Ciffoidalis [atii centrum gravitatis, in qua abafym- 
goto diflantia , ejus folida , atque binc vatio fuficy- 
eloidalis ad cylindrum .. Figure , que Logifliee. ad 
exem correlata eft , diflantia centri gravitatis ab or- 
diuata. Similis diflantia im barum , &*. generaliter 
omnium Correlatarum figurarum complexo .. Secum- 
da demonflIratio Duodecsmi Theorematis , &" extezfto 
ad inventionem centri , im quibufvis Logiflice portio- 
uibus , ad folida, ex iis circa quamvis lineam rotandis 
deierimiuauda utilem . Jam 
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Am ad centra gravitatis , cum fpatii fuperficialis Logi(ticz, 
| tum folidorum ipíius determinanda procedit Hugenius ; 
aitenim Theoremate Undecimo : Ex bac folidorum menfara 
fequitur , quàd centrum gravitatis aufinitz [patii pofl anàmordi- 
natarum diflat ab bac ordinata lougitudiue fubtangentis; quod 
fic breviter demonfítratur : rotunda folida rationem habent 
compofitam ex rationibus figurarum genitricum , & diftantia- 
rum centri gravitatis earumdem ab axe motus, ex pervulgata 
jam regula Guldini , cui nefcio an preluferit Pappus ad finem 
fuz prefationis in /ib.7, tmatbem. collect. Solidum igitur ex Lo- 
giítica B C A circa B F ad conum exinfcripco vriagulo OB F 


circa camdem revoluto eít in compofita ratione ex fpatio Lo- 
giítice F BC A ad triangulum O B F (quz per Theorema 7. 
tap. 8. demonfílratum eft ratio dupla) & ex diftantia centri 
gravitatis fpatii Logiftici ab ipfa F B ad diitantiam centri gra- 
vitatistrianguli, quz, ut notum eít, equaretur trienti ipfius 
OF ; fed hec eadem folida ex di&is cap. preced. fantad in- 
vicem in ratione fextupla, ideftin compofita ex dupla, & tri- 
pla; oportetergo diffantiam ceatri gravitatis fpatii Logiftici 
ab ipfa FB effe triplam diflantie centri gravitatis trianguli 
| ab 


x 


SN 
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ab eadem F B; ergo oportet talem diftantiam elfe ipfammet 
fubtangentem O F', cujus triens diftantiam centri gravitatis 
trianguli, ut diximus, determinat. Patet ergo propofitum. 

— 2 Hinchabetur,cujufvis infiniti fpatii Logiftice B A V Q, 
vel C V F Q.,diftantiam centri gravitatis ab extrema ordina- 
ta eamdem femper effe, quippe equalem communi fübtan- 
genti: unde efficitur, folida ex primo fpatio circa B A, & ex 


i: A 
"E 
D 
C 
& p 
nes | 
e C 
5 
! Y» 
2 


fecundo circa C V, effe ad invicem , ut ipfamet fpatia, ex qui- 
bus gignuntur , ob zequalem utrinque centri gravitatis diftan- 
tiam , feu effe ad invicem, ut ipfe ordinate B A , CV talibus 
fpatiis proportionales, ex di£tis eap. 3. uti. 7. id quod vel exin- 
de patet, quód talium folidorum fubfexcupla, nempe coni ab 
infcriptistriangulis A O B, C V Q,, ob circulos zqualium ra- 
diorum BO, C Q. funt, uc altitudines BA, C V ,circa quas 
convertuntur. 

3 Hinc etiam patet, determinato quovis fpatio B A VC 
duabus ordinatis inrerjecto, affignari poífe diftantiam cjus 
centri gravitatis ab alterutra ordinatarum .. Ducatur enim 
tangens A O, itaque in O eft esprrap zquilibrii totius fpa- 

tii 
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tii 8B A VQ. compofiti ex propofito BA VC, & ex reliquo 
CVEQ ; fed reliqui C V F Q. hàbetur centruim gravitatis, 
ducta tangente Q V, in ordinata ex pun&to Q. , diftans vi- 
delicet ab zquilibrii centro O per Q.O «qualem altitudini 


C B propofiti fpatii ( ut patet, equalibus fubtangentibus C Q* 
B O,communem fubtrahendo, vel addendo quantitatem C O) 
fi igitur fiat , ut fpatium B A V C ad reliquum C V FQ. nem- 
peex Fheoremate Tertio, quod cap. 4 sm. 5. & cap. 3. nu.8. 
demonítravimus , ut differentia ordinatarum A B, C V ad ip- 
fam CV , ita QO, vel BC, ad OE , erit in ED centrum 
gravitatis propotiti fpatii C V A B, di(tans ab A B per EB, 
& à CV per EC; conflat ergo propofitum. 

4 Dabuntur itaque folida ex quavis Logiflice portione 
A V CB, nedum convería circa majorem ordinatarum B A, 
fed & circa minorem C V , quippe ad invicem inratione E B 
ad EC; &annuliex variisfpatiis ED V C, & CV F G,cir- 
ca eamdem, vel diverfas ordinatas revolutis, notam dimentio- 
nem, & proportionem habebunt, quippe in compofita eo- 
rumdem fpatiorum, diftantiarumg; ab axe fui inotus | 

ül- 
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Quibus facilé erit, dato folido ex dato fpatio circa axem datü 
revolato, aliud ex alio item fpatio dato circa aliam quamdam 
ordinatam majorem, minoremve revolvendo producendum 
reperire, priorifolido, velequale, vel in data ad ipfum ra- 
tione ; item quodvis ex talibus folidis per concentricas fuper- . 
ficiesindatatationediVidefe, WC |. s 
s Jamad Duodecimum Theorema Hugenii gradum facia- 
mus, in quo afferit : Idem centrum gravitatis diflare ab afym- 
ptotoper quadrautem ordinate , Similiter enim ratio folidi ex 
BCA Logifticacirca axem F O,ad conum ex triangulo O D F 
circa eumdem axem, cüm fit ex l'heoremate , & cap. 9. ratio 


yl 


fefquialtera , componetür utique ex dupla, & fubfefquitertia, 
ut patet in numeris 6, 354; componiturautem & exratione 
fpatii F BC A ad triangulum F B O (que eft ratio dupla) unà 
cum ratione diftantig centri gravitatis fpatii FBCA ad di- 
flantiam fimilis centri trianguli F B O ab eode axe motus FO; 
oportet igitur, quod diftantia centri gravitatis fpatii Logifti. 
cx ab axe fit fubfefquitertia diftantis centri gravitatis triangu. 
li, nempé fubfefquitertia trientis ipfius F B, adeoque quód fic 
equalis quadrant ipfius F B , ut in hoc Theorem. proponitur, 
fic enim erit ad diftantiam centri gravitatis trianguli , ut iad i 

' E 


ideft prorfus, ut 5 ad 4. Q. e. d. 
52 6 Ea- 
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6 Eadem veritas, ut fecundó demonflretur, imó &ad di- 
flantiam centri gravitatis partium Logiftice extendatur, uber- 
rimum illum fontem Correlatarum figurarum, unde bis jam 
haufimus, in cap. Ícilicet 8. & 9. tertio iterum repetam , ne- 
que enim venam idcirco exhauriendam putes, Mi Lector. 


Audi igitur. In Correlatis quibufcumq; figuris CAN, & 
€ GAaC, aut CAN, Goo N, difítantia gravitatis centri 
primz figure interioris C A N ab axe N B, femper fubdupla 
cit diftantie fimilis centri alterius figure gG Aa i crar 


Theorem. Hugen.. Cap. XI. 14L 

A GooN ab eodemaxe; cüm enim zquales fint hz figurz , 
uti cap. 8. demonfílratum eft, folidum tamen, quod ex prima 
fit ex cap. 9. fubduplum folidi ex fecunda circaaxem N B re- 
voluta, patet, hec folida eíTe ad invicem , ut funt diítantix 
centrorum gravitatis ab axe motus, adeóq; diftantiam primz 
elTe (ubduplam diítantiz alterius ; & data diftantia centri gra- 
vitatis alterutrius ex Correlatis figuris, diftantia relique non 
jgnorabitur. — "cel 

7 Colliges jam, diftantiam centri gravitatis figure AN oo, 
quadranti circulari Correlatz, ab axe C N, effe fefquitertiam 


bafis Quadratricis,eidem quadranti per Cadícripte;cüm enim 
debeat dupla effe diftrantie centri gravitatis quadrantis C A N, 


que equatur 5 bafeos di&tz Quadratricis, có quód ratio cüpo- 


fita ex diftrantia centri gravitatis quadrantis ad femiffem radii 
( diftantiam centri gravitatis quadrantis circumícripti ) & ex 
Íemiffe radii ad batim Quadratricis, five ex femiffe arcus C A 
ad radium, aut ipfius quadrantis C A N ad radii quadratum, 
debet effe ratio fefquialtera, eadem nempe, que hemifpherii 
ex quadrante ad cylindrum ex radii quadrato (juxta Archime- 
dis doctrinas breviüs à nobis demonfílratas in ilg 9e ad 
rop. 
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Prop. 37. Coroll. 6.) que, ex Centro-barica,prefcriptis rationi- 
bus componitur. Nota proinde fiet diftantia centri gravitatis 
ejufdem figure ANoo abA S, & notum folidum ex ip(a cir- 
ca AS defcriptum , uti & ex eadem circaC N. 

8 Intrilineo Cycloidis Aa ON patebit, centrum gravita- 
tis diftare à tangente verticis AN perfemiffem radii , figura 


quippe huic Correlata eff,ex cap. 8. 7.7. femicirculus N o o, 
cujus centri gravitatis diftancia eft utique radius integer : con- 
fequenter diftabit idem gravitatis centrum in trilineo C ycloi- 
disab ejusbaíi OD per 5 diametri ON; &folidum ex tali 
tri- 
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trilineo circa OD, triplum erit folidi ex ejufdem converíio- 
ne circa N À , vel equale erit folido ex aggregato femicir- 
culi, & prafati trilinei, videlicet fpatii A NoOaA ( aut 
ANO--AdD ) circa NA; cómque cylindrus ex paralie- 
logrammo O N AD, five circa OD, five circa IN A, pariter 
idem fit; refiduum , nempe factum ex DA aO ftemicycloi- 
de circa OD, «equabitur facto ex trilineo Oa AddD circa 
N A , atque, ut ipfa lemicyclois ad dictum trilineum , ita reci- 
procé etit diflantia centri gravitaus ejufdem trilinei ab N À, 
ad diflantiam centri gravitatis femicycloidisà bafi O D , vide- 
licet in ratione fefquialtera, illa autem quatur 5 diametri 


AD (ut moxoftendam) ergo hec zquatur 5 ejufdem fuz 
diametri. 


9 Quod nuper affumpfi fic oftendetur: notum eft, duas (i- 
mul lineas in vrilineo Cycloidali Oa A d D àcentro zqué re- 
motas, ad, ad, equalcsefle bafi OD, feu intercept od in- 
ter peripherias femicirculorum AaD , NoO ; ipfa igitur 
O 3, accepta in trilineo Aa OoN versüs bafim, equalis fem- 
per erit linez ad, fumpta versüs verticem A in altero trili- 
neo AaODd A; itaque ipfum trilineum Aa Oo. N haberi 
poterit pro eodem Oa A dD inversé polito, & tanta erit cen- 
tri gravitatis diftantia in hoc ab ipfa A N, quanta in illo fi- 
milis centri diflanta ab OD. Jam fic: folidum. ex. folo 
AaOQnN circa OD triplum eft ( ex fupra oítentis) folidi 
ex eodem fpatio circa N A ; &annulusex femicirculo N Oo 
circa O D (nam perinde cft, ac circa 4 N) eft ejufdem duplus; 
itaque folidum ex utriufque complexo AaO oN circa OD 
quintuplus eft folios folidi ex Oa A Nn circa N A, adéito- - 
que & hinc annulo ex femicirculo eodem circa N A, cujus 
quantitas ejufdem folidi eft dupla, habebitur, quód folidum ex 
integro fpatio Aa Oo NN circa OD;ad folidum ex codem cir- 
ca NN A eft, ut 5 ad 5, diflantia igitur centri gravitatis talis 
fpatii ab OD, ad dittantiam ejuídem ab A'N eft, ut 5 ad 5; 
idcóque prima diftantia sequatur. 5 octantibus diametri INO, 
vel A D, indcq, ( ex premiffis ) di(tantia centri gravitatis trili- 
nc OaAdDab AN eadem eritquam fupra dctermipav imus, 

10 
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ro Cüm igitur & fpatium Ciffoidale, juxta di&a cap. 8. 
num. 9. figura fit Cycloidi Correlata , erit diftantia centri 
gravitatis fpatii Ciffoidalis AN oo infinité longi, à C N, du- 
pla diftantis fimilis centri cycloidis Aa CNN ab eadem bafi 


^ 
* 


(UNI? —UN 


CN; cümque hecequalis fit É diametri, juxta dicta t15.8. 
illa equalis erit ^, feu ejufdem diametri, ac confequenter 


diflabit idem gravitatis centrum ab afymptoto A O per fex- 
tantem diametri N A ; eritque folidum ex Ciffoide AN oo 
circa A O revoluta, equale quintz parti folidi ex eodem fpa- 
tio circa CN converío , aut * folidi ex Cycloide ACN 


circa baim CN (quippe hoc folidi ex Ciffoide circa eum- 
dem axem fubduplum eít , uti jam oftendimus caf. 9. tiu.12:) 
eit verb, ut ibidem monuimus , folidum ex Ciffoide circa 


:A O, «quale annulo ftri&to ex femicirculo genitore, folidum 
. jgitur ex femicirculo genitore Cycloidis circa tangentem 


verticis , vel bafim cycloidis revoluto, equatur fui .Cy- 


cloidalis ex cycloide circa bafim rotata , qui proptereà fu- 
fas equabitur 5. octantibus circumfcripti cylindri ex paral- 
lelogrammo DON A femicirculi quadruplo, indeque pro- 
ducente cylindrum quadruplum dicti annuli. | 
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11 De infinitarum parabolarum , atque hyperbolarum , 
deque T'ra&toriz centro non eft quod addam, Tte ipfe exer- 
ce , mi Le&or; ego obiter adnoto, in figura N o O ad eum- 
dem axem N b Logiítice Correlata , ejus gravitatis centrum 


dedans 


. abNA diftare per duplum fabtangentis Logiítice , quando- 
quidem centrum Logiítici, fpatii, ex fuperiori Undecimo 
"L'heoremate, diftat ab ordinata A N per fimplicem longitu- 
dinem fubtangentis ; complexi veró ex figuris Corrclatis , 
fcilicet fpatii Ca AN o O centrum gravitatis diftat ab AN 
per fefquialteram longitudinem fubtangentis; imógenerali- 
ter femper in figuris Correlatis , quarum partium diftantia 
interioris, ( fcilicet ad quam pertinet tangens a B ) eft 2, 
earum diftantia complexi ex utroque fpatio eft 5 , diftan- 
tia vero exterioris ( fcilicet ad quam ordinantur iple o n 
equales fabtangentibus alterius ) eft 4;uti eft evidens ex di- 
menfione folidorum abijs factorum : unde expeditis de- 
monftrabis que sum. 9. dicta funt. 

Data autem opera, tum hic, tum cap. precedes. omiíimus 
demonítrationem centri BIRD in figuris ad modumSpi- 

ra- 
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ralium defcriptis , ut in ijs exercere.fe poffet Lectorum in- 
duftria, comparando videlicet triangula illa, ex quibus con- 
flant, cum parallelogrammis figurarum Correlatzrum, ut fu- 
pra fecimus cap. 8. num. 12. HE " 

12 In Logiflica igitur Aaa C , cujus Corrclata figura ad 
ordinatam iN A eft parallelogrammum A GON,, ut often- 
dimus 4. cep. 8. num. 13. cüm diftantia centri gravitatis ipfius 


OGAN dupla effe debeat diftantiz fimilis centri Logi fice 
N AaC abeodemaxe N B; fitautem diftantia illa in paral- 
lelogrammo zqualis femiffi ipfius IN A , patet , diftantiam 


ejufmodi in fpatio Logiftico fore ^ ejufdem N A , uti in hoc 


Duodecimo Theoremate ab Hugenio propofitum fuit ; fed 
& conítat methodus comparandi diffantias centri gravitatis 
variarum infuper Logiftice partium ab eodem axe; accepto 
quippe fpatio quolibet naan, ordinatifque aro, aro, pa- 
tct , rectangulum orro effe figuram Correlatam ipfi anna; 
datur autem diftantia centri gravitatis parallelogrammi ejuf- 
dem ab N O, (cilicet me dia arithmetica inter r IN, LN di- 
an- 
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ftantias laterum ab N O , itaque & ejus fubdupla dabitur , 
fcilicet diftantia centri gravitatis. figure. naan ab eodem 
axe , perpetuo «qualis femiffi medie arithmetice inter ex- 
tremas ordinatas. Id quod fuo modo obfervatur & in toto : 
Logiftice fpatio, extreme fiquidem ordinatarum funt A N, 
& punctum ; media intet haec arithmetica femiffis N A ; 


hujus dimidio, nempe - N A equalis prorfus cft diftantia 


centri gravitatis integri fpatii Logiftice. Dabitur ergo in 
quovis hujuímodi fpatio, five integro, five duabus ordina- 
tis intercepto, pun&um ipfum , quod gravitatis ejus centrum 
determinat, adeóq; jam metiri licebit folida à Logifti- 
^. e& fpatiis circa quamlibet lineam revolutis , 
ex dimentione tum ipfius Logifticeg, 
tum diftantiz ejus centri gta» 
vitatis à propofita : 
linca. — 
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CAPUT XII 


Theorema Decimumtertium demon[Iratur .. Eadem fem- 
per centri gravitatis in quibufvis iufinit? longis Lo- 

- giffice folidis diflautia 5 quomodo in eju[dem folidi 
portionibus indaganda .. Prima demonffratio Decimi- 
quarti Tocorematis 5 ad majorem vigorem quomodo 
exigenda. Solidorum ab eadem figura circa bafim, ev 
axim votata diflantie centri gravitatis funt , ut di- 
flautie ab axi, & bafi genitricis figure. Altera ejuf- 
dem Theorematis demon[lrazio. Variavum Conoideon 
centra biuc deteriinauda 5. in portionibus folidi vo- 
"undi , aut cylindricis Logiflice truncis , aut fisura 
Logislice Correlata, ceutra gravitatis dautur. Libre 
infinite,geometrice deerefcentibpus , dv eque diflanti- 
bus ponderibus gravate , aut finite quidem , fed per 
intervalla coutiuu? proportionalia avitbmeticà in in- 
finitum. cvefcentibus quantitatibus ouerate , centra 
equilibrii determinari poJuut . Secunda demonffra- 
4i0 à firupulo vindicata. Cautio in bis adbibenda ; 
aliorum lapfus uotati,ut devitentur .. Curvis füper- 
fieiebus folidorum geueralis demon[lratio applicatur . 
Logiflica curva ceutro gravitatis caret ; circa axem 
rotata fuperficiem infinité longam , finite dimenfo- 
uis producit: im qua ad determinatam byperbolam 
ratione 5 bec byperbola , cujus parabolice liuee in 
femitranfverfum du&e re&langulo equalis ; curva 
ila fuperficies , cujus circumferemie , dv periphe- 

rid 
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rie pavabolicg veilangulo equalis ; ut ejus portio- 
nes correfbondeant ejufdem parabole partibus. Tra- 
Gorie folidum finita. fuperficie gaudet , equs curva 
centro pariter caret. 


1 J3Of centra gravitatis fpatiorum Logifticz , progreditur 

P Hugenius ad gravitatis centra in ejus folidis deter- 
minanda : Repérimus , inquit Theorem. XIl. qud centrum 
gravitatis primi ex diclis folidis infinitis diflat. à fua bafr per 
Jemiffem fubtaugentis. Primum quippe illud folidum ex Lo- 
giflica F BC A circa axem F O revoluta, refolutum incir- 
eulos bafi parallelos , proportionaliter analogum eft alteri 


Logiftice BN M, ordinatarum in duplicata priorum ratione 
decreícentium , qualem fupra defcriptimus cap.9. nti.4. eadem 
igitur crit diítantia centri gravitatis prefati lolidi à circulo 
fuz baíis, quz diflantia centri gravitatis Logiftice BN M à 
fua extrema ordinata F B; fed hec diftantia equatur fubtan- 
genti ejufdem Logiftice B N M, per Undecimum Theorema 
Hugenii fuperiori capite demonftratum , & hec eadem fub- 
tangens oftenfa eft cap. 9. num. 5. equalis femiffi fubtangen- 
tis F O, pertinentis ad priorem Logifticam BCA ; pu & 
Ha 
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illius folidi rotundi centrum gravitatis diftabit ab extremo 
circulo fuz bafis per femiffem fubtangentis, feu Parametri. 
Quod erat demonftrandum. nau mit AM 

2 Eadem itaque femper erit diffantia centri gravitatis à 
fua bafi infinitorum quorumvis folidorum ab eadem Logifti- 
ca- per varias ordinatas reíecta factorum , femper fcilicet 
equalis dimidie fubtangenti ejufdem Logiftice ; Quocirca 
portionum ctiam cujuívis ex dictis folidis centra gravitatis 
affignari poterunt : proponatur enim verbigratia. quod fit eX 


portione B AV C circa BC revoluta; itaprocedemus,fimi- 
li methodo, ac fuperiori capite um. 3. efto B O femiffis fub- 
tangentis, & confequenter O centrum gravitatis totius facti 
ab infinito fpatio B A V Q. Similiter & C Q femiffis fub- 
rangentisejufdem, ut punctum Q fit centrum gravitatis fo- 
lidi, quod ex CV FQ; diftat igitur hoc centrum à puncto O, 
per QO zqualem alütudini folidi propofii: B. C, proptet 
communem additam , vel detractam CO; fiat igitur, ut fo- 
lidum ex ABCV ad infinitum ex CVFQ., nempe , ut 
colligitur ex dictis caf. 9. num. 3. d 10. ut differentia quas - 
| dra- 
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dratorum A B, & C V adquadratum C V, ita QO, vel BC 
ad aliá C E,erit E centrum gravitatis fol:di ex fpatio BAVC 
circa B C revoluto geniti; quamquàm expeditiüs forte idem 
obtinere licebit per inventionem diítantie centri gravitatis 
ab ordinatis in congruo fpatio Logiftice, in duplicata ordina- 
tarum ratione decreícentis,proportionaliter analogo ad dictü 
rotundum folidum, uti numero precedenti indicavimus. 

3 Difficilior mihi vifa fuit, reque ipfa nonnifi egré fuccef- 
fit (cur enim fateri erubefcam , qui & in magis obviis moram 
pati aliquando foleo ? ) Theorematis Decimiquarti demon- 
flratio, ubi Vir Clariffimus pronunciat , quód centrum etiam 
gravitatis alterius folidi diflat ab ejus infinita baft per oclan- 
tem [ai axis. Hioc ut demonflrem , figuram refumo , eum- 
demque calculandi modum , quo caf. 10. tu1/. 6. ufus fum: 


Aag, 
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ex parallelogrammis itaque FM , QR , PS Logiftice cir- 
cumfcriptis , intelligatur confici in converfione omnium cir- 
ca F B, feries iolidorum , quz pro minori, ac minori latitu- 
dine fingulorum , mais, magifque accedet ad rotundum Lo- 

ilice folidum , dequo in hoc Theoremate fermo eft ; itaque 


ubi FQ infinité. parva fupponatur , tunc cylindrus P 
e^ 
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defcriptus, & tubi cylindrici ex reliquis QR , PS, &c. pror- 
fus coincident cum tali Logiítice folido, quodque de iis de- 
monfítrabimus, de hoc perinde obtinebit; porro oítendimus 
loco citato ( retentis iiídem fymbolis ) cylindrum F M e(Te 


db, & cubos huic confequentes per ordiné effe 3445 , 5425, &c. 
| | r qa 


*OSPTNARARARA a. 
Mae, 


HL 


ut fupra ad finem pag. 129. feu (propter infinite exiguum ex- 
ceffum ipfius 2, feu F O (upra atfumptam unitatem Q O, 
qui exceffus penitus evanefcit , ubi folidorum feries inipfum 
Logiftice folidum deficit ) accepta loco ipíius a, unitate , 
quz ad quemlibet gradum elevata non crefcit , nec tecrminos 
dividens illos immutat, erit predicta folidorum feries equa- 
lis ddb 2.3 ddb —- 5 ddb —- 7 ddb , &c. fufpenditur autem in 
libra F B primusterminus ad punctum C, medium ipfius F B, 
& fecundus terminus ad puactum x , ubi cadit axi parallela, 
du&ta ex medio puncto À linee Q N ; & tertius terminus 
ad y pun&um , quod determinat parallela y D bifariam fc- 
cans ipfam P V ; fimiliter & quartus terminus pendet ex Z 
per lineam zE bifecantem ipfam TI; funt enim punta C, 
X, y, Z, &c. centra gravitatis per ordinem talium folidornmi; 
| per 
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per pun&a veró C, A, D, E, & alia fimiliter. bifariam fe- 
cantia fingulas Logiitice ordinatas , traufit utique linca pa- 
riter Logiftica ED A Cg. Producta igitur O F in £, ut F f£ 
equetur femiffi ipfius FQ. ( adeoque à fortiori fit infinite 
parva quantitas , ac penitus evanefcens ) ad parallelam ordi- 
natam fg producantur axi equidiflantes Ez, Dy, A x,in e, 
d, a, c; poterit fimiliter fg fumi pro libra, ex qua pendeac 
primum folidum perlineam Cc, fecundum per lineam A a, 
tertium per D d, quartum per Ee , &c. & quidem quarum 
partium P f, feu C c ponitur 1r. talium Aa eft 5. Dd ;. 
Ee 7. &c. , juxta progreffionem arithmeticam numerorum 
imparium, fecundüm quam ipía folida ex iis pendentia pro- 
cedunt ; perinde igitur onerabitur linea fg , vel F C à cali- 
bus folidis ex ea pendentibus, ac oneretur fg àlineis Logi- 
ftice gCADE ; fed ab hisordinata fg fic oneratur, ut cen- 
trum equilibrii habeat diítans ab axe FO per quadrantem 
ipfius fg , vel FC illi proximé equalis ( talis quippe ex 
'Theoremate Duodecimo eft diftantia centri gravitatis Lo- 
ciítici fpatii, quod tales linee implent) ergo & centrüm &qui- 
librii, autgravitatis omnium illorum folidorum, feu integri 
folidi ex Logiftica circa ordinatam revoluta, diftat fimiliter 
ab axe per quadrantem ipfius F C, feu octantem integre F B 
ordinate ; quod e(t propofitum. 

4 Si quis autem majorem in prefenti demonftrationé ri- 
Sorem defideraverit , is poterit apagogico circuitu fibi pe- 
nitus fatisfacere ; fumptis , loco hnearum Cc, Aa, Dd, 
Ee, parallelogranmulisCcg , Aac, Dda , Eed , &c. 
quz penitus proportionalia deprehendec di&is folidis, iqui- 
dei eorum altitudines B F, QN, PV, &c. proportionan- 
tur earumdem femiffibus , & taliam femiffium differentiis 
$C, Ca, ad , de, &c. bafes vero talium folidorum funt, - 
üt differentie quadrdtorum ex lineis FQ, FP, FT, &c.- 
arithmeticé crefcentium, fcilicet ut impares numeri , velut 
lineg Cc, Aa, Dd, Ee, &c. Unde cüm accepta fuerint tot 
folida, quz integrum Logiftice folidum impleant, & totidem 
pirallelosramma , que Logiíticum illud fpatium adzequent, 
conttabit, in codenr puncto,tum Logiftici illius fpatii centrum 

zqui- 
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equilibrij, tum folidi illius centrum gravitatis reperiri, adeó- 
que ad quartam ipfius F C, vel octavam totius FB partem 
3b axe acceptam. | Quod , &c. 

$ Sedabíit, ut hic ego fubliftam ; tamdiu mihimet ungues 
corrodam , quà ufque clariorem, ( & veró generaliffimam) 
rei hujus demonftrationem detur extundere ; mihi certé vi- 
detur univerfalius quidpiam hinc relucere , quam ut pecu- 
liaribus Logiftice proprietatibus adftringi mereatur. Jam jam 
allequor: an non hoc illud e(t, quód in qualibet figura F B V, 
cujus bafis F B, axis F Q, fig feg.quam rationem habet diítan- 
tia centri gravitatis figurz planz ab axe , ad fimilem diftantià 
 ibafi, eamdem & proportionem habent ad invicem diftantiz 
centri gravitatis ( uniufcujufque à fua bafi) folidorum ex ea- 
dem circa bafim, & circaaxim revoluta progenitorum 2 In- 
telligatur enim tota figura circa punctum F in fuo plano ver- 
ticali converti, quoufque axis F Q. horizontaliter, fituetur 
in Fq, in diredum pofitus priori bati F B, qux jam perpen- 
diculariter pendeat. in.F b. ; fumptaque axis portione F Q , 
equali ipfi Fq, ordinentur QN , qn , que erunt equales; 
imb ezdem; & in folido quidem ex figura circa F B. revo- 

lu- 
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luta; cogitetur per punctum Q tranfire cylindrica fuperticiés 
à linea QN defcripta in fui rotatione circa F B , cujus qui- 
dem rectangulum per axem dupluni erit , ut conftat, infor 
pti rectarguli F QN P ; ii folido autem ex eadem Figurá 


circa dxem F q revoluta, concipiamus per punctum q tran- 
fire circulum radio q n defcripeum , & bifecta in. A ipfa 
QN, ducatur A X ipti F Q. parallela; pendebit igitur in prio- 
ri olido cylindrica fuperficiesà lmea QN defcripta ex pun- 
&o X, quod. eft ejus centrum gravivatis ; circulus vero ra- 
dii qim pendobit ex fao.centro q ; eft autem diftantia qF'ad 
F X, ut ipfacylindrica fuperficies ex QN ad circulumex qn 
( eft enini cylindricz fuper&cies quelibet ad daeum circulü , 
utrectaggülum per axem illius, ad quadratum ex radio hu- 
jus; per propottionet quintam Torceicellis dé folid:fpher. l. t. 
ideít in propofito, üt: dupluay rcérangulum. PN Qc ad qua- 
dratum: n q., ive uv dapli PN: ; vel F Q ad ipfam QN, 
vel uc fimoléx qF ad FX ipfius QUN dimidiam) equipon- 
derant.igitur:ex F , tum ile eirculus , tum heec fuperficies; 
& hoc (emper; quare S arciufque fólidi ad libramconcinaa- 
tam: B.E q appear zeqnilibeiurii habebivar ex puncto P ; unde 
dilfanxis centri gravitatis folidr ec F bau citcà F q- à fua 
bati teanfeunté per pulactuas P, eric ad diffantiam centri gra- 
vitatis folidi ex. figura cadeay. F BEN V. circa: P B revoluta à 
fua bali per F tranfeünte, ut reciproce hoc fecundum foli- 
| y ; dum 
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dum ett ad illud primum; fed quia utrumque gignitarabea- . 
dem figura, nunc circa bafim F B, nunc circa axem F q, vel 
F Q revoluta, hzc folida funt ad invicem, ut diítantie cen- 
tri gravitatis figure genitricis à lineis, circa quas fit rotatio 


nempé ut diftantia , quam habet centrum gravitatis plane fi- 
cure. F B V àbati F B, ad diffantiam ejufdem abaxe Q P; di- 
itantiz igitur centri gravitatis folidorum abeadem figura dc- 
fcriptorum, nunc facta circaaxem , nunc circa baíim rotatio- 
ne, funt ad invicem , ut diftantiz centri gravitatis figure ge- 
nitricis à bafe ad ejufdem diftlantiam ab axe. Quod eft pro- 
potitum... | 
6. Càm igitur diftantia centri gravitatis fpatii Lociflici à 
fua baíi, ad. diflantiam ejufdem ab axe fit, per Theoremata 
Undecimum , & Duodecimum fupra demonf(trata in capite 
precedenti, ut fubtangens Logiflice ad quadrantem ordina- 
te, feu bafis , vel fumendo terminorum femitfes , ut dimi- 
dium fuübtangentis ad bafis octantem , etiam diítantie cen- 
trorum gravitatis à fua baíi in folidis à Logitlica circa axem, 
& circa ordinatam revolutis, in eadem proportione erunt ; 
quare cüm, ex Decimotertio Theoremate, centrum gravitatis 
diftet à bafi folidi ex Logiftica circa axem per dimidium fub- 
tangentis, etjam centrum gravitatis folidi ex Logiítica circa 
ordinatam, diílabit à fua bafi per octantem ordinate , ut in 
hóc Theoremate XIV. proponitur. /Q. e. d. 
| d 7 In- 
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1:5 dIntéreà binc liabés;dacá ratione ditántiarumccentri gra- 
vitátis cujufvis figure ,tunYab axe; tum à bafi; ( five ab aliis 
duabus quibufcumque lineis ) dari & rationem diftantiarum 
centri gravitatis à bafi in folidis circa eafdem lineas revolutis, 
atque una iftarum- determinata, alteram non poffe ignorari ; 
quocirca omnium fuforum parabolicorum ex parabolis circa 
bafes revolutis dabuntur centra gravitatis, quippe dantur & 
centra omnium Conoidum, ab iifdem circa axes rotatis pro- 
du&torum , nec ignoratur proportio , fecundüm quam gra- 
vitatis centrum diftat ab axe, & bati infinitarum quarumvis 
 parabolarum ; T'u per teipfum , Mi Le&tor , doctrinam hanc 
his , aliifq; figuris applicare ne graveris, mihiad finem pro- 
peranti immorari diutiüs non- vacat; innui(Ie fuffeceric. 

8 Neque difficilius erit partium utriufque ex dictis folidis 
centra eadem arterimari, quum premiffum ratiocinium non 
minüs in portionibus figurarum, quàm in ipfis integris figuris 
locum habere poffit, adeoque & ad partes folidorum ab iis de- 
Ícriptorum transferri queat ; queque de his rotundis folidis 


determinantur, in truncis pariter cylindricis , feu factis cx 

ductu fpatii Logiftice F BN M in triangula FDG , FEH 

( quippe qus illis rotundis proportionaliter analoga exiftunt ) 
. pe- 


perinde obtinere manifeftum. eft; fed & hinc fpontà profluit 
diftantia centri gravitatis ab axe Nb in figura IN o'O Logiftice 


ad axem Correlata , quippe analoga pariter eft folido ex Lo- 
giftica circa ordinatanr, cüm oftenfum (it cap. 10. uum. 9. li- 
neas O n correfpondere rectangulis Nina Logittice infcri- 
pris , live cylindricis fupezficiebus per idem pun&tum n in 
prefato folido ttanfcuntibus . ! 
/. 9 Animadvertédum etiam, ex his quatuor poflremis Theo- 
rematibus facillime deduci;quodnam-icequilibrii centrum in 
libra longitudine infinita. 1n. qua paribus. iozervallis ditlitee 
. magnitudines appenderentur in eadem ratione. geometrica 
decrefcentes, velut in hac figura fe habeat A, D, C, D, E, V ,&c. 


| [i Leno. 
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iminfinitum , & qnomodo, fi illz magnitudines: jam. decrefce- 
peut" 
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rent in duplicata priorum ratione, centrum equilibrii duplà 
propiüs accederet termino libre, unde omnium maxima pen- - 
derer; Hzc enim ex Undecimo  & Decimotertio Theorema- 
tibus conffare poffunt , fi Logiftice axem velutiinfinitam li- 
bram orizontaliter difpofitam accipiamus , unde Logiftice 
fpatia proportionaliter deficientia , equalinm tamen latitudi- 
nam, pendeant , idemque fiat in axe folidi ex Logiftica circa 
axem rotata geniti, fumptis equé craffis ejufdem folidi por- 
tionibus, &c. Habetur item , difpofitis in libra finita magni- 
tudinibus arithmeticé in; infinitum creícentibus , quales re- 
praíentant linee Vu, Dd, L1, Nn, &c. axi BG, Logi- 


fice AVDLN parallele, & ad ordinate partes proportio- 
nales A u, u d, d],1n, &c. applicate, fed intervallis geometricé 
. decre(cétibus inter fingulas relictis , itaut geometricz progref- 
fionis terminus libre extremo refpondeat , unde infinita: ma- 
gnitudo füfpenditur, affignari poffe centrum aquilibrii omniü 
1pfarum magnitudinum ; & quód fi jam dicte magnitudines ex 
iifdem punctis (ufpenfz crefcerentin duplicata priorum ratio- 
ne, feu procederent, ut numerorum arithmeticé crefcentium 
quadrata ( ut fe haben: circuli in folido ex Logiftica pra or- 
Jd. 
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dinatám rotata ) centrum equilibrii duplo propius fieret ma- 
xime; &infinitie magnitudini , ulcmuni Tibreextremuuiocz 
cupanti ; id enim ex Duodecinio , & Decímoqüarto Theore- 
mate abundé innotefcit; & fua veluti fponte profluit ; Hac 
porro ex iis Problematibus ; aut Theorematibus funt, que, 
fi nüdé ,'& extra hanc materiam proponérentur ; mirábilia 
ómnibus, nonnullis. quoque determinatu impoffibilia videri 


poffent - 50101 DH ! | 
-"ro Porro, cüm Viro illuftri demonflrationem rum, 5. al- 
latam communicaffem , fcrupulum injecit, an fatis tuta effet, 
ab.equiponderantía fingularum fuperficierum cylindricarum 
unius folidi, cum fingulis circulis alterius , ad ipforummet 
folidorum equilibrium facta deductio : monebat quippe hinc 
confequens fore , utipfarummet planarum figurarum illo mo- 
do appenfaram zquilibrium fieret ex codem puncto F , ex quo 
femper , vide fig. eg. P N ad nq effet reciproce (ob xquali- 
tatem homolosgaram linearum) ut diftantia q F ad diflaütiam 
EF P5 unde (olidacx figuris circa axem, equalia forent folidis 
ex iifdem circa bafim revolutis, quod eft abfardum : repofui 
tamen, vetuítam illam effe , ac fepiüs convulfam exceptionem 
Cavallerianz methiodo dudum oppofitami ; five proríus indi- 
vifibilia non admitteret , eo modo , quo fub geometricam 
.confiderationem cadunt ; five.faltem refpueret 1n Sraticz ne- 
gotio , pro illis reponeret folida quàm minimüm craffa, ut 
hinc tubos cylindricos, illinc cylindrulos equalis cratfitiei, 
five infcriptos , five circam(criprtos prefatis folidis , atque 
ab iis differentes minori differentia qualibet data , & tum 
demonfítrationem, ( utat minori compendio) pari evidentia 
fücceffüaram; enimvero ad libram hincinde appofitis equi- 
ponderantibus quantitatibus, atque his, aliis rurfus equipon- 
derantibus additis, modó totidem hinc, totidem inde fufpen- - 
dantür, & utrumque aggregaturi zquiponderare ', Ta allato 
ficurarum planarum exemplo conditioned non fétvari, quip- 
pe linee P N axi paralleke ihon tocidem funt ;quoctinde gn 
párallelz bafi, fiquidem ille ad balim, hi ad axem, quibus re- 
fpe&ivà applicantur, fant compatande, atque có plures ex al- 
teratra parte funt, quàai ex altera ; qaantó major e(t inea , ad 
| quam 
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quam ordinantur, & quantó majori invicem intervallo di(tant; 
ideó cautum fuiffe in demonftratione (quemadmodum & facit 
Torricellius de dimenf. parab. propol. 2o. cujus hec noflra 
imitatio eft) ut linea F q equalis fumeretur ipti Q F , utcir- 
eulus radii nq, quiadillam applicatur , comparari legitime 


RP 
Á 
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poffet cum cylindrica fuperficie ex QN rotata, & ad pun- 
&um Q., diítantiamque Q F fuo folido inferta; atque uti- 
nam id obferva(fec qui folidum hyperbolicum infinite lati- 
tudinis metiri aggreflus eft, non enim illud ( perinde ac infi- 
lité lonsum Torricellii)finito cylindro equale tam preprop e- 
ré conclutiffet, neque exemplis aliis indivifibilium ufum in 
fufpicionem adducere tentafler. Si methodi certitudo ex il- 
legitimis applicationibus fit eftimanda, nec Veterum Infcri- 
puones extra difcrimen futaras, quippeiisabuífus eft Guari- 
nus in fuo Euclide methodico, ubiSpheroidis, & Conoidum 
omnium fuperficiem ad menfuram vocat, atqué ubi generali- 
ter cajufvis Conoidis fuperüciem ad cylindricam circumfcri- 
piam fe habcre flatuit, utgenitrix figura ad rectangulum cir- 
cumícriptum : Fermatius quoque analyticie fü methodi,per- 
quàm pulcherriniz, ac (impliciffimz, applicatione ad tangen- 
tem Quadratricis determinandam infoeliciter ufus e(t, nec- 
non VVallifios compo(itione motuum ejufdem Quadratricis 
perperam confiderata, aliam quidem ,. fed equéà veritate alie- 
nam ejufdem tangentis conftru&tionem adornavit , uti aliàs 
t niuo- 
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i»onuimus. ltem Guariüus, Stürmias, Borellius, Rinaldi. 
nus circa Spiralis Archimedee longitudinem hal!ucinati (unt, 
quamquàm rem fc demonftraffe putaverint, ut in Epift. Gieo- 
ietr. ad P. Cevam ottendo.. Quamquàm Viris Clarifsimis,ac 
de Geometria optime meritis, quorum ptimus fuperítes ad- 
huc hanc fcientiam novis inventis illuftrat, nelim quidpiam 
hocloco detractum effe, quum, fi quid ipfis fraudi fuerit, hu- 
manz id vitio conditionis, cui omnes obnoxii fumus,tribuen- 
dum fit , przclarifsimis vero operibus ita fibi Nominis Im- 
mortalitatem comparaverint, ac poífteros devinxerint , ut ni- 
hil his decedere pofsit, ex quó fublimioribus meditationibus 
diítra&ti,haud fatis attenté perpendere curaverint leviora hzc, 
qué ad methodi noflre defentionem, Lectorumque, quibus | 
prodeffe cupimus cautelam adnotare coacti fuimus, qe d ma- 
gnis , ut ait ille, vomiuibus prejudicinm fieret Veritati . 

11 Opportunéautem (ut cjufdem propofitionis ufus am- 
pliüs pateat ) hic illam applicare juvat curvis faperficiebus, 
quas gignit curva quelibet B N V , tum circa batim F D, tum 


circa axim F Q. rotata ; utique enim centra gravitatis ejof- 

modi curvarum fuperficierum à circulo fue bafis diftabunt 

in iifdem rationibus, in quibus centrum gravitatis cürvz li- 

nez genitricis, tumabaxe, tum à bafi diltabat ; idque, facta 

eadem conftructione, eodemque ratiocinio manifeftum eft, 

fampto punctoN in curva circa bafim, & puncto n fimili, eo- 
| demque 
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demque ( fcu tantumdem ab homologis extremis diltante ) 
in curva Circa axim rotanda ; utique cüm fit linea PN ad 
qn, ut diffantia GF ad ditandamP P ( propter equalitatem 
homologaram linearum.) etiam petipheria radio P N in cur- 
va fuperficie defcripta per rotationem circa ba(im , ad peri- 
pheriam radio qn defcriptam in altera curva faüperficie ex 
roiàtione ejufdem curve circa axem , erit, ut diftantia hujus 
à termino F ad diítantiam illius ab codem termino ; equi- 
ponderant igitur ex F dicte peripheriz, alizque omnes per 
quavis curvz genitricis puncta 1n utraque illa converíione 
tranfeuntes , totidemque in una funt, quot ia altera termini 
equiponderantes, nam di&e peripherie eamdem curvam , & 
ad idem prorfus pun&um ftringunt, unde noa plures hinc, 
quàm illinc computantur; quare & ipfe fu perficies curvz ex 
eodem pun&o F equiponderabunt, eritq, reciprocé, ut una 
fuperficiesad alteram, live ut diftantia centri gravitatis cur- 
' ve linea, circa quam hinc, & illinc convertitur, ita diftan- 
tia centri gravitatis hujus ad diftantiam centri gravitatis il- 
lius, uniufcujufque nimirum à circulo faz bafis per F tran- 
feuntis. Unde mirüm quot Conoidum fuperficies centrum 
gravitatis fibi decerminent . Quzcumque autem de folidis 
rotundis , deque rotundis füperficiebus ex eadem figura, 
vel linea qualibet circa axem , & circa baí(im rotata dicta 
funt, perinde fimiliter obtinere in Ungulis folidis, aut fu - 
perficialibus , plano per axem, vcl baírm tranfeuute, & ad 
eumdem angulum utrinque inclinato, abfcifIs. ex cylindris 
fuper eaídem figuras erectis, claris eft, ac intece Geometras 
magis vulgatum. , quàm vt hic à nobis exponi indigeat, ob 
proportionalitatem , tum triangulorum fimilium, quibus Un- 
eule folidz fecantur, cum circulis rotundorum folidorum , 
ram. laterum Ungslarum. fuperficialium , cum ;peripheriis 
circulàribus rotundarum. fuperficierum homologarum . 
t2 Quamquàm in, noftro propofito Logifliee, utique to- 
ta curva centro gravitatis carere ceníenda eft , adeoque ad 
invenienda utriufque faperficiei curve , ambarum ejus Co- 
oideon , centra gravitatis, obfervatio noftra in hoc, &fimi- 
libus calibus inutilis manet; Ratio eft , quia fi quod habe- 
2 ret 
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ret gravitatis centrum curva Logiflica BNM , illad certà 
in axe non foret , eó quód curva fuam convexitatem illi 
Obvertat; fed neque in ulla ab axe diftantia; quantilla enim 
hzc foret, circumferentia à tali centro defcripta, in conver- 
fione curvz circa axem , determinate alicuius longitudinis 
effet, & rectangulum ex ipfa in curvam infinitam Logifticz, 
adeoque & fuperficies curva, in rotatione circa axem defcri- 
pta, immenfe magnitudinis foret ; cüm tamen finitam effe 
fic demonflretur. Ad quamlibet ordinatam D N, aut illi pa- 
rallelam F A D , applicenturipíz tangentes N C, MG ; itaut 


* inmerpouenda eflet litteris Ki, o» A Itera s 


áucus axi parallelis N AO , MHO , fecetur AO «equalis 
tangenti N C, & H O equalis tangenti M G ; atque ita fem- 
. per, quoufque compleatur fisura AOOLF. Dico(nonin 

Logiítica modo , fed in quavis curva, facta fimili conftru- 
ctione ) fpatium hujus figure effe ad curvam fuperficiem ex 
rotatione curve M N circaaxem DE, ut radiusad circum- 
terentiam alicuius circuli; id quod valet ctiam de partibus 
proportionalibus , putà fuperficie O A H O, comparata. ad 

| por- 
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portionem curvz fuperficiei à curva M N, parallelis M H O, 
NN A O intercepta, progenitam ; fumpta fiquidem quantumli- 
bet parva tangentis particula Nr, aut Mr , ac ducta paral- 
lela rs; cüm fit tota NC, idet OA, ad Nr, ut DN, vel 
F A, ad As (eodemque modo GM, feu O H ad Mr, ut 
EM , vel F H, ad H S) erit rectangulum O A s zquale re- 
&angulo ex DN in Nr, & OHSaquale rectangulo ex E M 
in Mr; atque ita femper; itaque Ungula fuperficialis ex cy- 
lindrico ipfi curve N M infi(tente, refe&a plano per axem 
tranfcunte, & per 45. gradus ad planum bafis inclinato ( in 
qua confequenter erectz forent ad fingula carvie puncta re- 
&z linez ipfis ordinatis equales ) erit equalis fpatio con- 
gruenti, àcurva OoL terminato , quippe tam bené coinci- 
dent re&angula DN r, E Mr cum portionibus talis fuperti- 
ciei, ob tangentes infinité parvas cum curva coincidentes , 
quàm coincident rectangula O As, OH S, cum fpatio ipfo 
Acurva o O terminato, ob infinité parvam fingulorum rectan- 
culorum latitudinem ; predicta vero Ungula eft ad curvam fu- 
perficiem à cura circa axem rotata genitam , ut radius ad cir- 
;umferentiam circuli, quippe in Ungula ordinantur ipfz D N, 
& M, pun&is curvz inliftentes , in fuperficie vero rotunda 
ordinantur earumdem peripheriz; itaque fpatium fic deter- 
minatum à curva O o L erit ad rotundam fuperficiem fíolidi 
ex curva circa axem rotata, ut radius alicujuscirculi ad ejus 
circumferentiam ; & quoties fpatium A OoL F finitum erit, 
etiam illa rotunda fuperficies pariter determinate magnitu- 
dinis effe convincetur ; eft autem illud fpatium finitum , quo- 
ties AO, HO, ide(tipfe tangentes NC , MG in immen- 
fum non excreícunt , utt accidit in noftro eafu , in quo fem- 
per fiunt minores, utpote equales potentia cidem quadrato 
fubtangentis, fimul cum quadrato ordinate minoris, ac mino- 
ris in infinitum ; quo conftat fpatium A OLF , cujus longi- 
tudo determinata A F, latitudinesautem ubique A O, H O, 
& catere, nedum non infinite, fed femper minores, ufque 
ad ultimam F L foli fubtangenti zqualem , infinitum cfle 
non poffe , imb effe minus rectangulo F AO illud circum: 
Ícribente . | | 
E 
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15 Manifeftum e(t porrb, curvam OoL in hoccafu effe 
hyperbolam squilateram, axe recto F A , femitranfverfo F L, 
fübtangentis longitudinem equante, defcriptam , quippe ulti- 
ma tangentium , evaneícente ordinate quadrato, erit poten- 
tia, adeoque & longitudine, equalis foli fubtangenti ; intelle- 
Ga igitur FD eidem equali,ut integer axis tranfveríus (it D L, 
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atque ordinatis O P, OP; quoniam differentia quadrati tan- 
gentium , fiveejusequalium H O, vel AO, idcit FP, FP, 
à quadrato fabtangentis FL, eft quadratum ordinate E M, aut 
DN, (iveipfarum O P ; erit femper rectangulum D P L «qua- 
le quadrató P O, adeóqae hyperbola L O o equilatera. 

14. Eftautemhyperbolicum fpatium A Oo L F equale re- — 
Gangulo ex fubtangente Logi(lice in parabolicam curvam 1- 
lam , qui Logiíticam perpendiculariter fecat, juxta determi- 
nationem caf..5 «t4m. 14. propofitam , queque eamdem , fed 
gqualem:fuífcipit ordinatam , aut eifdem axi paraliciis interii- 
eitur ;. itenim ejufmodi parabola Fc T,.cujus femiparame- 
terzqualis fubtangenti Logiftice , videlicet F L, tangent in 

pun- 
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un&o t , feu ipli curvas perpendicularis t X abfcindens ex 
axe infra ordinatam ty ipfam y X qualem femiparametro, 
feu ipfi F L (juxta ibidem dicta) itaque X t equabitur H O, 
& ducta quavis axi parallela , eric Xt. ad Xy , feu OH 
ad LF, ut quavis tangentis portio, lineis infinité proximis 
H t, Sq intercepta, ad ordinate y r portionem, iifdem li- 
neis interpofitam ; rectangulum itaque ex hac ordinate por- 
tionein HO femperequale erit rc&angulo ex conftante linea 
FL inillam tangentis portionem, omn:aque redt-la fpatio hy- 
perbolico adfícripta equabuatur rectangulo ex F L in curvá 
parabolicam F t T , ac partespartibus correfpondentibus; ita- 
que rectangulum fub circumferentia, radio FL, feu fübran- 
gentis Logiftice deícripta,in curvam parabolicam F t T',cqua- 
le erit curvz fuperficiei rotundi folidi ex Logiftica N.M cir- 
ca axem voluta progeniti , partes etiam correfpondentibus 
partibus equabuntur , & talis curva fuperficiei portiones,pla- 
nis quibufcumque DN, EM intercept, erunt ut partes pa- 
rabolice curvz t T , inter axi parallelas ab iifdem curve pun: 
&is ductas conclufz . 

15 Affine huic eft, quod in folidoex Tra&oria circa axem 
revoluta nuper detexi , nempe applicatis tangentibus ad (n- 
cula ordinate puncta, que, utpoté equales, cóflabunt fuperfi- 
ciem parallelogrammam A O P F , fubtangearis longitudine, 
& ordinata contenti, crit iafiniti illius folidi fuperficies equa- 
lis fuperficiei cylindrice ex F A OP circa axem rcvoluto, 
quippe quz pariter ad parallelogrammum O F fit, ut circum- 
ferentia ad radium ; quapropter etiam curva Tractoria gra- 
vitatis centro carere dicenda erit , ficut Logiftica , & alie 
quevis interminate linez, finitam faperficiem fui rotation 
defcribentes. | 
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Tbeorema Decimumquintum in quinque partes divifum 
aliàs demon[iratum .— Figurarum ad eumdem axem 
compofittarum , fi portiones umius propor tionentur or- 
diuatis alterius , quomodo taugeutes determinande . 
Alia demon[lratio prime, & tertie partis bujus Tbeo- 
rematis. Hyperbolicum fpatium «quale ve&tangulo 
ordinate in alteram Logi[lice fubtaugentem .. Tan» 
gens Expaufe Ungule cyliudrice determinata. Gene- 
ralis con[Irutlio taugentium pro omuibus ungulis etia 
ex cylindro nou circulari abfcifrs. Solidi ex Logifli- 
ca infini longi fuperficiem finitam effe vur(us. de- 
mon[ratur .. Hyperbola uugule Logiflice correlatas 
ut parallelogrammum Logifieo tvilineo. circum[cri- 
pium ad ipfum tvilineum , ita cylindricus Logificus 
ad fuum truncum , ita & Hyperbolicus eylindricus 

ad mvuncum fuum. Rotundum folidum ex byperbola 
ad rotundum ex Logiffiga , ut infcriptum byperbola 
garallelogrammum ad. Logiflice fubtangentis qua- 
dratum. Cetera Theorematis partes ex lougioribus 
Logaritbmorum tabulis determinande. Aucloris ver- 
ba circa byperbole quadraturam ex Iraciatu de evo- 
lutione curvarum adducdla. Hyperbole quadratura 
per Iradhriaum. —— 


I spe Hugenii Theorema quiaque partes comple- 

&itur, quas demon(traturus, X (imul referam , & futs 

afterifeis, ordinis , & claritatis fervandz gratia, diftinguam : 
ait 
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aitigitur: *r Notamjat eft , bauc Logiflicam linea teirago- 
wifino- byperbole defervire , poft demon[irationes P. Gregori? à: 
6. Vinceutio circa" byperbolica fpatia; duabus ad. alteram. afym- 
jioton ordinatis interjedia. ^2 Qubdque fi duo fuerint bujuJ- 
,wodi fpatia , in quibus ordinate unius fiut -, ut 4D ad HG 
xor'a', otiuimsaiq 23grtingul 2010 tigron22. (asrbedous visio 
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2n ultima figura , d» ordinate alterius , ut BF ad CE , bac 
fpatia eraut iuter fe , ut liuee DG, & FE. *3 Nondum an- 
tem , quod fiiam , notatum fuit, bec ipfa fpatia byperbolica effe 
ad parallelogrammum byperbole ( fic voco parallelogrammum ,. 
cujus latera-[iit due ad utramque a[ymptoton ordinate ex eo- 
dem punto fedlionis ducle') ut uaqueque linearum D G, FE 
ad fabtaugentem FO. *4 «debout, fe parallelogrammumby- 
perbole fuppouatur partium o , 4342944819 , quodlibet byper- 
bolicum fpatium duabus ad alteram afymptoton ordinatis 1mte- 
 gjecum erit ad boc parallelograwmmum , ut. Logaritbinus. pro- 
portionis earundem ordinatarum , videliet , ut. differentia Lo- 
garitbiorum numerorum, exprimentium proportionem. ordtua- 
taram,ad numerum o , 43419448195 acceptts fcilicet. Logari- 
ibinis decem notarum ulra cbaracleriflimin.- *5. Hinc porró 
facile eft veritatem ofleudere Tetragouifmni byperbole, abs me pro- 
pofi iu Traclata de Bvolutioue linearuta ctirvarum, qnem Ho- 

vologio teo o[cillatorio imferti . ! 
| L4 ; Pr- 
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..5,8 Primam, & fecundam partem jam eap. 6. mi. 2. 3- Ov 4. 
qnae Qftendimus;- tertiam quoque partem » adeóque.& re- 
liquas$ ex hisconfequentes. ,. ibidem wm. 6. .& 7. in aperto 
38 (gimus ,, ut. pihil opus fit fuperaddere ,. pleniorie tamen 
Ácientig , atqne.Le&orum ütilitatis gratia, rur[us eadem de- 
monfítrare aggrediar, Benerali hoc Lemmate preniiffo, quod 
& in precedentibus quadantenus attigimus : nimirum . Si 
duo fpatia quelibet AQ R B, SR B ad eumdem axem BR 


comparata fuerint, itaut femper unius portiones, à termino 
QR computatz, proportionales fint. ordinatis alterius, putà 
ENQRad OTRO, ut FS ad TP; manifettum eft, quód. 
conftans quzdam linea K fe habebit ut. parameter compa- 
rationis ( eo modo , quo capite 4. tium. 2. parametrum Logi- 
ftice expofuimus ) itaut, fi K in FS adequet fpatiü FN Q R, 
eain K in T P adequet fpatium TOQR ; fiat ergo, ut K 
ad EN, in RD ad F8 ( feu ponatur N.FD. rectangulum. 
zquale fpatio N FR Q.) dico junctam D$ tangere curvam . 
R PS in S. Patet id, tum ex cap. 6. sut. 8. ubi generaliter : 
monuimus, in curvis premiíTe conditionis, e(le G M ad SF,: 
ideít, ob triangula fimilia, F B ad FD, aut rectangulum al- 
teri figure adícriptum BF N ad NFD , ut idem irme 
' | : um 


 Theoreti Hagen. Cap. XIII. — v7a 
Jam: ad- fpatium: IN E-R.Q::,- quod iu diee juabicur ipfi 
N-ED recangulo, eritque; ut -K ad F- Y 5 itd T Dad FS, 
duippe cüav tam extremorüm , quàr riediorirü rectaneula 
eidem N FE Q:R fpatio fint qualia ; tümetiam conftat ex di- 
&is: capité.s. num. 6. 8 7- ubi ex motüum compofitione hanc 
ipfam tangentium conftru&ionem , data przfcripta figurarum 
conditione demonítravimus; tum denique hocargumento ; 
ordinentur hinc inde O TV, otu fecantescurvam in P, p, 
rectam veró DS in V, u; quoniam ex conftructione eft fpa- 
tium NF R Q zqualerectangulo NF D; eft verb NF t mi- 
nus fpatio NFto, & NF T majus fpatio N F T O in figu- 
ra dextra , ubi curve RS convexum axem refpicit , & é con- 
tra in figura tiniftra majus N F t,quin' NFto,minus NFT 
quàm N F T O, ubi curve R S concavum axi obverfum ett, 
erit refiduum ex N F. in T.D ,, aut aggregatum ex NF in 
cD , minus fpatio ocR Q. , majus fpatio OT RQ in pri- 
ma figura, & é contra majus fpatio oit R Q. minus O T RQ. 
- in fecunda, feu refpe&tivé minus,-& majus , majus , & mi- 
nus re&tangulo ex K in ordinatam cp , TP , quippe quod 
juxta conítru&tionem tali fpatio &quatur; habebit ergo N F 
ad K , ideft SF ad FD, aut ut ad tD, VT sd TD , mi- 
norem, & refpeCtivé majorem in prima figura, feu majorem, 
& refpectivà minorem rationem in fecunda , quàm habeat t p 
ad/eamidetm t D, feu T'P ad eamdem 'TD;i1deóque tp, & 
T P'iá prima figura majoreserunt, quàm uc, & V T , mi- 
rores autem iifdem refpe&ivà fumptis in fecünda Le&oris 
dexteram tefpiciente; & ideO pun&ta curve P, p; erunt utro- 
biqué-estta rc&tam D S; qux proptereà tangens etit. Quod 
füerat^démonítrandum. ;- ^ 5007 : "n 
^ Animadvertendum iw farura fruiffra bujus Stbematis, in quo 
dug figure AO Q"R fant decrefcentes ad partes AD , tertiam 
üfdeih litteris uotatà decrefcentem ad partes oppojfitas R. Q ( quod 
dittinél ad boc propofrtuti ) fupérfluere , ueque ad boé tiotatam ef- 
e, utibuiccouftrucliont inférviat , quuin evideus fit, nutmquam 
contiugeve poffe , tit ,'ca'vitate crve RS G'ad-axéim R B con- 
ver[a , figura fuperior Q'RB A ad partes R Q defciat , effet 
euim retlangutam N E'D,uon BIEN majus [patio NFR Q . 
2 3 
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3; Cüm igitur ex. dictis vap..6. qm. 4; linee in. Losiflica. 

Q R S axi B V. parallcle , veluti. FS,,P.R. fintadinvicem,ut: 
Ípatia hyperbolica NOR er ;,ORQP(exiftentibus A.B Q. 

afymptotis, ordinatifque FN, PO, QR alteri afymptoto- 
rum parallelis ) patet fpatium hyperbolicum O R Q.P equari 
: 4. 45 i9im4 JED., fianco IOS VJIDiiaS3052 b iti 
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re&angulo O PD, ex ordinata OP. in alteram Logi(ficze fub- 
iangentem PD ; unde conftat, quomodo Logiflica hyperbo- 
iz quadrature conducat , uti in prima hujus 'heorematis. 
parte, afferebatur;.. fecundam partem citrà petitionem princi, 
pii probare, hinc nequeo , fed fatis evidenter. preoftenfam: 
habeslococitato. Lertiz partis demonflratio, fic.erit iníti- 
tuenda.: Re&angulum O P D equale eft, ex dictis, fpatio hy- 
perbolico O R Q P; habebit ergo parallelogrammum hyper- 
bolz infcriptum K OP B. ad fpatium, O P Q.R. eamdem ra- 
tionem , quam idem habet ad rectangulü O PD; ideft quam 
bafis BP, feu T R. ad P D; aut, obtriangulorum fimilitudi-. 
nem , quam fubtangens Logiftice G T. ad axi parallelam RP. 


Quoderat demonftrandum. 5. dn 
"Supple iu figura lineam Q R ipfe N P parallelam, utpag.63. 
i 4 Obi- 
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4. Obiter notare potes in demonflratione sum. 2. allata; 
quot curvarum tangentes geometricé determinari: queant, 
preícriptam nimirüm conditionem fufcipientes. In Expan- 
fa sphzrica fuperficie, five Ungula quavis cylindrica in pla-: 
num extenfa ( qualem in Demonftrationibus Vivianeorum 
Problematum confideravimus ) fpecimen hic dumtaxat daz 
turi fumus . Efto cjufmodi fuperficies Ungularis Expahía 
BQSC; cui inversé ad eumdem axem altera fimilis, & 


zqualis , five. eademmet replicata, A N B Q: applicata effe in- 
telligatur.. Conftat ex Propofitione quinta Demonftrat. Vi- 
viah. Probl; foretotà faperficiem B AQ. ad partem AN FQ. 
refectam quavis ordinata N E, fecante alteramcurvam in S, 
ut.ordinata B C ad FS; quia ordinata FN tantumdem di. 
ftat à bafi AQ in figara. ABQ;, quantüm FS à vertice Q:- 
figure Q B C ; itaque, fi fiat rectangulum N FD &quale fpa. 
tio ANFOQ. , jun&a D S.erit tangens ; juxta ea; que z4- 
Aer. 2. generaliter demonfltavimus.; Etfi fopponatur QB.C.— 
effe Ungula plano femiquadrantaliter inclinato abíciffa , eu 
eadem,.ac figurá (inuum infcripti quadrantis B C1 ,/quém axi 
' parallela S L. fecet in G , tangat vero in codem puncto G K, 
erit tum F D aqualis K G; demiffoenim finu GE; ac M 
| " "to 
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&o.tadio. GB, quemadmodum SF «quatur finui: G E;, erit 
 FN:equalis (inui G.L, feu EB; eftautem. fuperficies A N F 

equalis radio: B.C, vel B.G. in ipfam E G, vel. B L. (uticom- 
flat ex eadem: Propofitione quinta, velexdecimaquinta par- 
ticulatim acceptis ). itaque.re&angulum: N: E. D aequatur ipft 
B.G E; porro hoc equaleeft E Bin K.G, propter G Bad E B,. 
ut KG ad GE; itaq; NFD quatur. E.B.in: K G, funtque- 


A 


itt 


EE TN 


* Deficit in Diagrammate linea B G radius quadrantis, 
Uo poo dle quo Am prefeuti Demonflratione .- eilpupe 
SZ 383i TI " L x4 * ^ SIDIESUISJ 
NE,EB zquales; ergo & FD equalis erit aangenti G Ks 
- eidemque quantitati equalis erit (idet femper erit D F. ad: 
FQ. ur tangens: ad arcum linez.Q-F' congruentem ante-' 
quàm in-planum evolveretur., uti.eft hic arcus G I ):etiam. 
fi Ungula; femiquadrantalis non fic, curvarum enim cumdem 
axem ; & ordinatas proportionales habentium eadem-eft , re^ 
. fpe&u. ejufdem à vertice altitudinis , conftans: fubtangens:- 
ED. TUE GERENS nier oasidq eni-si9 
55 Quinimo & fr Ungula non.ex circulari cylindro '; fed 
ex: párabolico , hyperbolico , aut alterjus generis curvz in- 
fit ente: refeéta foret, eadem polterior con(lructio locum ob-: 
a ti- 


| Theoréin, Hugen. Gap..Xlll. — x75 
tinefet, quippe & in illis hoc-femper evenit , üt ( fi fuerint 
Íemiquadrancales; ideft inclinatione femireCta abíciffe ). in- 
Áeripta figura genitrice ( que cylindti bafis erat ) BCGI., 
, ductaque axi parallela qualibet S GL , eric SL. equalis ar- 
cui curve G C; nam & tota B Q zquilis eft curve IGC, 
circa quam in cylindre convolvebatur; & portio Q F equa- 
lis portioni 1G , utpote füfcipiens ordinatam F S «qualem 
finui GE , cui equalis erigebatur in fuperficie cylindrica 
ad punctum.G nondum expanía , adeóque & reliqua F B, 
feu SL zqualis rclique portioni GC; Hisitaque cxiftenti- 
bus, ductaque ad pun&tum G tangente genitricis curve G.K, 
atque huic pofita equali F D, oportet, junctam DS tange- 
re curvam Ungule dc expanfze, etenim hinc inde ductis pi- 
rallelis V P Em R T axipropiori, hupmrt remotior, fe- 
cantibus lineas, ut in figura videreeft ; cüm fic D F ad H V, 
vel hu, ut FSad SH, feu Sh, vel K G ad tangentem G m, 
pofita jam DF equali K G, erit predicta G m equalis H V, 
feu hu; verüm propter SL, feu H T, vel ht zqualem cur- 
ve£ GC, & P T, vel pt zqualem RC, feu rC , eric HP, 
vel hp equalis curve GR , vel Gr : eftque RG minor , 
ficut é contra r G major tangente m G ; itaque F1 V ma- 
jor eft quàm H P, minor veró hu, quàm hp ; & utrobig; 
pun&da V , u recte DS ultrà curvam QPSpC : tangit er- 
20, uti propofitum fuerat ; eademque F D fubtangens erit 
omnium aliarum Ungularum etiam noà femiquadrantalium, 
propter ordinatas ad eadem axis punéta F femper propor- 

tiondes. ^... 6 i3 | | 
6 Quanta hinc , Deus bone , Veritatum feges enafcitur! 
At mihi non in hoc campo feritur , metiturve , antequàm : 
aliis promiffum Spherocylindricarum Sectionum tractatum 
invulgem ; Unum hoc non diffimulabo ad Logifticam per- 
tinens , quo fimul ufum do&rinz quadantenus iníinuabo, 
Nimirüm, fuperficiem ex Logiflica circa axem revoluta. f&i- 
nitam effe , uti fupra capite precedenti, num. 33. C» 13: jam 
monuimus , ex quó Ungula femiquadrantalis ex cylindrico 
fuper Logiítice curva erecto equalis foret. fpatio hyperbo- 
lico ibidem defignato , hinc etiam: fponté profluere.. Etto 

enim 
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enim talis Ungula cylindrica in planum extenfa FBSS, 
.cum inícripta fibi Logiftica genitrice F BN M ;dudla igi- 
tur axi parallela A N25, eric ubique A S equalis curve; B N, 


& tangens Unzule ad pun&um 5 erit SD , itaut DT fub- 
tangens zqualis fit tangenti N C Logiftice ad punctum IN; 
qualis eft ergo potentia DS, tumtangenti C N (ideftor- : 
dinate A O in fpatio hyperbolico, quod loco citato deter- 
minavimüs ). cum ipfi TS, feu F A ; itaque juncta FO erit 
equalisipti DS , (ed & inter eafdem parallelas confiítunt ; 
equidiftac igitur .F O tangenti D S ; &.hoc femper ; figura 
igitur. F L O O eft correlata Ungule F BS5; illique propte- 
ptereà eft. eqalis integté, & particulatim, juxta doctrinam 
£ap. 8. num. 3. lamó & hoc ipfo ratiocinio gencraliüs conce- 
p:o, potfet à contra eadem de Ungularum tangentibus deter- 
minatio in omnibus demonaftrari. Hincenim habetur , figu. 


ram ex tangentibus CN ad EF B applicatis effe Corrclatam 
I! 


Theorem.Huget. Cap. XIII. — 177 

Ungule F B$S ( quecumque fuerit curva B N M) atque - 

adeó tangentes Ungula effe parallelas ramis figure ex ipíis 

CN, cur integré, & particulatim correfpondet ex di&is cap. 

greced. snum. 12. Mlationem firmantibus iis, quz cap. 8. c irca 
fiaem tum. 5. monuimus. 1 

7 Jam &illud obfervandum volo , quas ex fecunda hujus 

Hugeniani Theorematis parte manifeftó liquet , folidum hy - 

perbolicum ex fpatio OP QR circa OP rotato effe ad foli- 

' dum ex fpatio Logiftice correfpondente T R Q B circa B Q. 


in eadem femper ratione, in ca videlicet, in qua parallelo- 
-grammum hyperbole infcriptum K O B P ad quadratum fub- 
tangentis Logiftice T G ; quoniam enis fpatia hyperbolica 
lineis OP abíciffa à cernino Q. R proportionalia funt axi 
parallelis P.R in trilineo Logiftice R Q P, fi cylindricus ex- 
citetur fuper fpatio OPQR, idemque fecetur plano per O P 
tranfeunte , ad ba(im femiquadrantaliter inclinato , erit cylin- 
dricus ejufmodi ad truncum inferiorem , plano fecante , & 
bafi interceptum, ut parallelogrammum R P Q ad trilineum 
Q.P R (idquippe convincit iir cg , qua in i ad 
| ufus 
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ufus (um ad Propofit. feptimam , pag. 52. propofitam , ubi 
ollendi, cylindram ex du&lu quadrati a c, in figura loco ci- 
tato adhibita, in Expanfam fuperf. fpherice 1Z A C, effe ad 
truncum ex triangulo 1C1 in eamdem , ut quadratum , feu 
parallelogrammum c ali, Expaníe inversé pofite ida cir- 
cumfcriptum, ad talerri Expanfam ; quippe id ex hac fola af 
fs«&ione pendebat , quód effet femper A ZIC ad partem 
FZAC, ut linea ac , feu R P ad Pd , prout in aliis bené 
multis figuris, ac precipue in cafu noftro verificatur) fimi- 
liter in eadem ratione rectanguli R P Q. ad trilineum QR P, 


erit etiam cylindricus (uper bafi Q B T R erectus, ad trun- 
cum inferiorem , interceptum eadem baíi , ac plano fimili- 
ter per BQ inclinato, có quód partes etiam fpatii Logiftici 
Q BT R per ordinatas à termino T R abíciffe , proportio- 
nentur lineis in eodem.trilineo Q.RP' bafi P Q. parallelis, 
uti ex primo Hugenii Theoremate, ac dividendo, conftat; 
funt enim tales parallele: differentie ordinatarum ad cavam 
Logifticam , veluti fpatia fic intercepta differentiz fpatiorum 
iis ordinatis proportionalium ;. eft igitur Kenziis fuper 


L 


Theorem, Hugeu. Cap..XIll. — 179 

QPOQR, cujusaltitudo P Q ( ob femiquadrantlem incli- 
nationem plani fecantis ) ad fuum truncum inferiorem , ut cy - 
lindticàs fuper B T R Q. , altitudine B T;ad timilem fui trua- 
cum; & famptis confequentium zxqu? proportionalibus ( e(l 
enim quivis truncus ad rotundum folidum ex bafi circa cam- 
dem lineam, quz e(t bafis, & plani fecautis communis (ectio , 
fotata, ut radius ad circumferentiam , ut caf. 1o. circa mediü 
dium. 1. oftendimus) erit cylindricus hyperbolicus ad rotun- 
dum ex OPQR circa O P, utcylindricus Logiilicus ad ro- 
tundum ex fua bati circa B Q ; ac permutando, ut ille cylin- 
dricus ad iftum, ita illad rotundum folidum ad hoc , quod 
ultimó expreffimus. Verüm illi cylindrici in compotita funt 
ratione altitudinum P Q ad B T, feujfumpta communi lati- 
tudine T G, PQ. ia TG ad G T B, & ba(ium, fcilicet fpa- 
tii hyperbolici, quod equatur ex di&tis fuprà uum. 3. re&tan- 
gulo O PD, ad fpatium Logifticum , quod quale elt ex fpc 
dictis re&angulo P Q in 1G; itaque & rotunda folida fupra 
de(cripta, Hyperbolicum ad Logiíticum, in compotira erunt 
ratione,rectanguli O PD ad PQ in T G, &hujus ad G T B, 
ideft, ut OP D ad G T B, que denique cümcomponatur ex 
PDad BT, feu PR, vel dicas ex TR , fzu BP ad TG, 
& ex O P ad eamdem T G, dabit rationem rectanguli hy- 
perbolz inícripti O P B K ad quadratum fubtangenus Logi- 
füce TG. Quoderat demonítrandum. 

8 Quarta pars demon(tratione non indiget, fed prolixio- 
rum, quàm apud nos fint, tabularum Logarithmicarum cal- 
culo , quippe affignato longitudini fuübtangentis Logiftice 
numero,per quem Fugenius hyperbolz parallelogrammü de- 
fignat,, tunc diflantia duarum ordinatarum Logiflice exhibe- 
bit Logarithmum rationis earumdem ordinatarum (juxta na- 
turam hujus curve cap. 1. 24m. 3. indicatam ) feu differen- 
tiam Logarithmorum refpondentium numeris, inter quos eft 
ordinatarum Logiítice , ac confequenter & ordinatarum hy- 
perbole,ratio, unde cüm fitfubtangens ad intervallum ordi- 
natatum Logiíticz , ut parallelogrammum hyperbole ad con- 
eruum fpatium hyperbolicum ; ideó per Logarithmicas tabu- 
las facilé erit hinc eflimare, & E s eruere numerum - 

a reí- 
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refpondentem cuilibet dato hyperbolico fpatio , data ejus ex- 
tremarum ordinatarum ratione. — i ! 
. 9 Quinta fimiliter Theorematis pars , pertinens ad Tetra- 
. gonifmum Hyperbolz à Clariffimo Auctore in Tractatu de 
Evolutione curvarum exhibitum , vel de modo quadrandi 
hyperbolam pet rectificationem curvz parabolicz intelligen- 
da eft, vel per Logarithmos ; utrumque enim in prefato li- 
bello infinuatum video ; fi primum, jam ex cap. precedenti , 
niin. 14. habes hyperbolicum fpatium equale eíTc rectangulo 
ex Logiftice fubtangente, feu generaliüs, ex femitranfverfo 
latere hyperbolz in curvam parabolicam, dupla parametro 
defcriptam , iifdemq; axi parallelis terminatam.  Atfi (quód 
aptiüs judicarim ) de altero modo per Logarithmos accipien- 
da (it, quemadmodüm & przcedens pars,folo calculo indiget , 
acingentium Logarithmorum tabulis, que etíi mihi in prom- 
ptu effent, vereor; ut otii , & patientiz fatis habiturus fim, 
ut ejufmodi calculum expenderem ; quem idcirco laborem 
his, qui fe ejufmodi ftudiis exetcere voluerint, integre, & ul- 
tro relinquam , fiquidem tempus admonet, ut receptui canam, 
ac Philofophie mereftituam ; ipfum tamen locum ab Huge- 
nio hic citatum , ex ejus Tractatu de Linearum Evolutione 
pa. 25. Jacobi Panzanini Viri Cl. aliàs abs me infra meritum 
laudati opera defcriptum (quippe exemplari carebam ) hic 
. fubjungere non gravabor, nequid Lectoribus defit ad hanc 
Logiflice proprietatum ab FHugenio propofitarum demon- 

firationem illuftrandam. Inquit igitur Hugenius: 
j0 Qwuecumque vero "Problemata ad alterum à duobus bifce 
veducuutur , quamlibet vero proximam folutionem per numeros 
accipiunt , Logaritbinorum admirabili imveuto.. Cüm per bos by- 
- perbole quadratura , ut olim invenimus , numeris quàm proxime 
explietur ». eff autem regula bujufinodi. Sit D AB portio by- 
perbole , eujus a[ymptoti C 8 , CV, duclis D E, 'BV parallelis 
afymptoto 8 C. edccipiatur differentia. Logaritbunrum , qui 
conveniunt uteris , eamdem inter fe rationem babentibus, quá 
reto D E , BV ; ejufque differente queratur Logaritbmus , 
- età addatur. Logaritbmus bic ( qui femper efl idem) o, 36221, 
56887. Summa erit. Logarubmus uumeri , qui fram 


Theorem, Hagen. Cap. XII, — 18: 


S 


D EVB AD defiguabit , tribus veclis , & curva D AB com. 
prebenfi , in partibus , qualium parallelogrammum D C ef 
100000 , oo000. Unde porro facile quoque babebitur area por- 
tionis D AB. Sit exempli gratia proportio D E ad BV ea, 
que 36 ad 5. 


eb  1,55630,25008 , Logaritbino 36. 
Auferatur | 0,69897,00043 , Logaritbinus 5. 
Erit 0,85733, 14965 , Differentia Logaritbmorum . 
TUE 9, 93314, 92856 , Logaritbmus differeutie 
Cui addatur 0,36221,56887 , Logarübumus femper addendus. 


p—M————————L'-— "AR 


Fit 10,29536,49743, Logarübmusfpatii D EVB AD 


Habebit bujus Logaritbmi wumerus. v1 caracteres , quum cbara- 
&eriflica fit vo. queratur itaque primó numerus proxime mitior, 
con veniens invento Logavitbmo , qui numerus efl 19740. Deinde 
ex differentia Logarithmi ejufdem , &* proximà eum in Tabula 
fequentis , reliqui cbaradleres eliciautur 81026 , fcribendi poft 
priores , ut fiat 197408, 10260, addito ad finem zero , ut effi- 
viatur numerus characlerü 1 , efl ergoarea fpatii DEVBAD 
proxime partium 197408 , 10160, qualium partium parallelo- 
graumum *D C efl 10€000, oococ. 
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Hzc Clariffimus Hugenius, cujus inventis circa hyperbo- 
l& quadraturam , nefcio an opportunum fuerit & meditatio- 
nibus noftris aliquam ad idem propofitum fuübne&tere. Ea cft, 
quód,fi intelligatuet curva BN M effe Tractoria, cujus prima 


/ . - : Weg — 


ordinata F B, axisF G, fitque B vertex, F centrum hyper- 
bole equilatere , cujus femitranfverfus axis F B: duéta ex 
quovis pun&o H axi Tradtoriz parallela FILM, crit triangu- 
lum, bafi F B, altitudine HM, equale hyperbolico trilineo, 
axis portione H B,rangente hyperbolam ex puncto H , & cur- 
va intercepta hyperbole comprehenío , uti ex nofira do&tri- 
na de Figuris Correlatis deduci poteft. Atquc hic 
efto noftre 
HoczNiANoRUM THronEMATUM Cinca Lo- 
GISTICAM :DEMONSTRATIONIS 


FINIS. 


V fuit Appendicis loco bie fubuedlere Epiflolam 
Geometricam, dudum fcriptam ad Virum Clari[. 
Thomam Cevam, & Poeticis, & &ieometricis Opufcu- 
lis Celeberrimum ytum quia frmili , & uniformi cum 
precedentibus flIylo procedit , tum quia pluribus iu 
locis dorinas à nobis fuperius traditas Mluffrat, 
variis exemplis applicat , 1um quia mum. 19. nou 
contemuendam. auimadverfionem. continet. ad bujus 
Tradlatus argumentum [bectautem, de Logiftica /ci- 
licet ex quodam cyliudro vefecta ; quam equum fue- 
- rat bis Hugenianis circa Logi(ticam meditationi- 
bus fubne&lere. Vale. | 
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Nofrra Do&rina de Couice fuperficiei dimenfone per 
P. Cevam ex Pappo confirmat Spiralium diverfi 
generis origo. . Quelibez Couica fapesf fries quomodo 
i2 planum explicauda, é& quaevis plana figura quo- 
modo Gono advolveuda . Quariii vis linearum in Co- 
ni fü dio defiriptavium L lacbnograpbias deterni- 
uare , & datis lcbuograpbiis, lizeas in Coni füperficie 
]i$ ref Pd RE FeneH ir) Curvarum trausformatio, 

ad illas coYiparaudas. utilis, Icbuoggaphiarum om- 
pium, liuearumque ex Coni f: D cie dn plauuim ex- 
plicata "um Fats dipiret metbodo iuveute .. No- 
va equfdem fupradicle moslr«e darin confirmatio. 

Add Couo cylimdrice Spiralis extenfronem in plauum , 

4 off eH- 
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offeuditur Spiyalis Arcbimedea , & Apolloniaue Pa- 
rabole equalitas .. Quorumdam lapfus.motati .. Inft- 
sitarum. Parabolarum , dv. Spiralium comparatio . 
 Nowus Cycloidem vedlificaudi modus... Trau[vev(a 
cyliudri Cycloidalis [elio Parabole equalis , Ungula 
quoque vil nift Parabola complicata effe dignoJcitur. 
Rotuuda. fupevfities ex Cycloide circa. bafrm, dupla 
ejus , que ab ipfa circa taugentem verticis votata 
producitur. Cyliudrum invenire , cujus tranfoev[a 
Sedio propofita cuilibet curve frt equalis , &' Ungu- 
la iu quamlibet figuram datam explicetur. Ex cy- 
lindro Ira&orie fecanda efl Logiflica .. Curva Cono- 
| Cylindrica Spiralis ctidam Parabole , longitudine , 
non poftione,equalis efl. Dimenfio fuperficiei cylin- 
drice, utrique fpirali , d axi Coni imerjeda . Si 
Spiralis fuerit. Geometrica , explicata. illa eyliu-- 
drico-pirali fuperficie , in ream cxpaudetur . 
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E quo me litteris tuis decorare cepiíti, Vir in paucis Carif- 
fime, nullas, aut mihi magisjucundas, aut Geometrica 
eruditione magis refertas accepi, iis ipfis, quas XVI. Kal. Julii 
ad me deftinafti. In his, pari humanitate, ac ingenio, doctri- 
nam fecunda Propofitionis Appendicis meg ad Vivianeorum 
Problematum Demonftrationem illuftrare aggrederis,& mini- 
mé contemnéda animadverfione confirmare, oftendens ipfam 
' cum Pappo Alexandrino confentire, & ad novas rurfus fpetu- 
lationes viam fternere poffa. Sic enim habes , totidem penc 

" verbis tuis latine redditis. MTAUK 
1. Effo Conus rectus D'BC , cujus triaugulum per axem fit 


D C. 


D BC, bafis veró circulus B MC; intelligatur latus DB,pun- 
Aa 2 tfo 
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do D- fixo suauente , altero extremo J.per circumfeventiam pra- 
fate bafis 'B M € equaliliter. cireumferri , eodemque tempore 
puutium B, equabili pariter velocitate , ex "B. per liueam BD 
afceudere , defcvibeus in, Coni fuperficie Spiralem B SD ; ade) 
et eodem momento , q» latus B D fe iu fitu B D reflüuat , ér 


: 
- 
e 
^N 


s 
D m 
t», v 
"rti pyyeece er (1 


puuclum B afceufus fui tertminum D. attingat, , ubi & Spiralis 
"B. S Diermiuus erit. SMauifeftum eft, Cout [aperficiem, [i evol- 
vatur , & explicetur , in circuli fectorem abituram , qualis eff 
R G Z , cujus f[emidiameter R G lateri D B equaliserit , c ar- 
eus G Z circumferentiain B M C'B adequabit.. Notum pariter 
efl , Spirale Conicamm D $8 HD. iu planum exten[am , Spivalis 
Zrcbimedee porttouem GV R evafuram -. Confideretur jam Spi- 
ralis Conica 88 H D, in qua fumpto quolibet puucto 8 , demitta- 
tor ad bafigg perpendicularis $- idem ex omuibus ejus puniis 
fatum intelligatur ,, manifeflum erit , Icbuograpbiam pradidie 
dinee fore integraim Spiralem. Arcbimedeaim , ut liquet in trian- 
gulo D AC, inquo C D ad DS in eadem ratione eft , in qua 
femidiameter C «4 ad «JO ; idemque in quovis alio per axeia 
triangulo diceudum erit » quave incrementa ,  deerementa ip- 
[fitis «L4 Q erunt inratioue temporum , dv. 

2 Hoc pofito , ( per Coroll. 2- Appendic. tte Vivian. Probl. ) 
erit, üt D B ad femidiameirum B A, idefl , ut tota faperficies 
Conita B CD, vel exteufa R GZ, advcirculum B M C, ita fpa- 
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duum. füperficiei Conice:; BS HD B. , idefl. Spirale fegmentum 
GVR ,ad fpatid, integra Archimedis Spirali contentum,B O A D, 
e permutando , erit fedlor R G Z ad fegimentum) GV R ,ut cir- 
calus B M C ad integrum Spirale fpatium 'B OA B, propterea- 
que fe&or R G Z triplus erit fàgmenti Spiralis GVR ; 1d quod 
veriffrmum efl, per Prop. 11. lib: 4. Pappi . Uude bac Geomeii- 
ca coufirimatione doctrine tue novum robur accedit . 

3 Ponuamus jam , lineam GVR effe circuli femicircumferen- 
tiam , feclorem verb R G Z circularem quadrautem , qui duplus 
erit femicirculi RVG. Convolvatur predicius fector , itaut in 
fuperficiem Couicam abeat D B C, c peripberia B 44 C B equa- 
lis fit arcui quadrautis G Z ; mauifeflum efl , quód [cmiperi- 
phberia GV R circa couum couvolvetur , veluti B $ HD, e» n 
D teriniuabit ; motum pariter efl, Icbuograpbiam ejufdem liue 
fore Spiralem, ab Arcbimedea (pecie diftincfam , que ( ex Co- 
roll. citat.) fpatium comprebendet , quod ad circulum fit, ut. 4. 
ad 3. Quoniam verb loco [emicirculi GV R fubflitui poteft qua- 
libet porito , parabolica , byperbolica , ce. babebrmus in earum- 
dem [cbnograpbiis iufinitas Spirales liueas , geuere longe di- 
verfas, dtc. Que quidem omuia tibi (at uota coniicio , ex ejnf- 
dem "Propof. Coroll. 6. nec difficilis tibi erit modus ejufinodi IFcbua. 
grapbias omnes determinaudi, quarum tamen conflradliones , fr 
que ex omuibus magis [implices , d expedite videamur , uti 
generalem meibodum ad ipfarum taugentes ducendas , ft comma. 
nicaveris, rem oppido gratam , c accepiiimam facturum te 
Jéias ,. ec. | N^ 

4 Quid igitur mihi, & olim hocargumentum, & nunc ma- 
ximé, tuis excitantibus litteris, rurfus fpeculantiin mentem 
veuerit, candidé aperiam ; ut veró etiam geometrica fupel- 
le&ile non ultra mediocritatem inftructis, in quorum manus 
Epiftola hzc mea incidere aliquando poterit , manifeíta e[- 
fe poffint quecumque hic inferere placuerit , ea ipía etiam 
demonf(trabo, qox apud te demon(tracione non indigent, qua- 
le eft illud, quod tanquam notiffimum, & vulgó obvium vi- 
deris ipfe fopponere ( àquo & initium. aofpicabor ) nempe 
quomodo Coni recti foperficies iatelligi pofht in planum e- 
volvi, & explicari, aut contrà, plana qualibet  BeRRGESE i 
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Coni cucullum detorqueri. Efto Coni recti fuperficies ( in. 
tegra, an dimidia, aut duobus peraxem planis intercept, pe- 
rinde eft ) D G C in planum explicanda. Centro D, interval. 
lo DC laterisconi, defcribatur planicirculi portió DCH; 
fitque, ut D C ad CA radium bafis coni , ita reciproce angu- 
lus GAC inclinationis planorum,fupcrficiem conicam , quz 
explicanda occurrit, intercipientium ( vel ita 4 angulirecti in 
füperficie integra, feu duotantüm in dimidia ) ad angulum 
CD H. Dico fe&oren CDH effe ipfammet fuperticiem 


conicam D GC inu planum evolutam ; quia enim arcus ei- 
dem angulo fubtenfi funt, utradii, & qui ab eodem radio 
defcribuntur, funt, ut anguli, ideó duorum quorumlibet ar- 
cuum proportio erit ex rationibusradiorum , & angulorum 
compofita, quz fi reciproce fuerint, utin cafu noftro , ratio- 
nem dabunt equalitatis; equalis eft igitur arcus C H ipfi C G; 
dn&tis verb ex eodem punéto S radii , feu lateris DC , arcu 
SI ipfi C H. concentrico, & SF in coni fuperficie, ubi per 
planum bafi parallelam F ES fecatur; conftat, arcum G C ad 
FS in earatione effe, in qua radius A C ad ES ( ob com- 
munem angulum inclinationis planorum , quibus uterque in- 
tercipitur) fcilicet, ut C D ad D5, vcl, utatcus CH ad SI, 
funt 
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funt autemantecedentes, nempe arcus GC , CH quales; 
ergo & confequentes F S, SI equales erunt ; atque ita fem- 
per; cüm igitur omnes arcus fectoris CD H equales fint om- 
nibus, & (ingulis arcubus fuperficiei conice D C G, illos com- 
parando, qui per idem lateris coni punctum tranfeunt, ne 
dem applicati omninó congruent ; quare fi fe&tor complicari 
circa conum intelligatur, arcus C FH congruetarcui CGGUN 
pun&o H in G polito, non poterit non congruere radius D H 
lateri equali D G , unde pun&um I faperponetur ipfi F, & az- 
cus SI congruet eidem SF (ibi equali, totafque fector teti 
fuperficiei conicz refpondebit, & circa ipfam convolvetur, 
tive in ipfam abibit ; unde viceverfa,conica fuperficies DG C 
evoluta, in eumdem fectorem CDH explicabitur. 

5 Quod filinea,conicam fuperficiem terminans,fuerit, non 
alterum coni latus, fed curva quelibec G MD, non admodüm 
diverfa confttu&tione intentum obtinebimus , quippe inven: 
to, ut priiis , arcu fe&oris C H «quali extremo arcui C G 
date fuperficiei conice , ad quodlibet lateris coni punctum S 
ducto arcu S M in plano bai parallelo , ponatur arcus S5 V 
ipfi C H concentricus ineodem plano, «equalis autem arcui 
$ M, fa&o fcilicetangulo S D V 1n eadem ratione adMES, 
in qua radius SE ad SD (quzratio eadem ubique eft, nimi- 
rum radiibafis A C adlatusconi D C ) atque ita porro fiat. 
quoufque compleatur figura. D V HI, quz apta nata erit date 
conicz fuperficiei D M. G congruere, eodemque argumento 
probabitur eife ejufdem in planum evolute figura. | 

6 Hinccolligitnr ( defcripta curve GMD Ichnographia 
GKA , extenfoquelatere DM L, juncto radio AL , radio 
D V O, & arcu K N) fore femper angulum G A C ad CD H, 
ut MES,aut KANad SDV, & permutando, GA C ad 
KAN,feu LAC, ut CDH ad SDV, vel CD O,aut ar- 
cum: GC ad CL, ut H C aad CO; unde evoluta conicz fu- 
perficiei fic etiam haberi poffet , nimirum , invento priüs 
fe&ore C D H, congruente conice fuperficiei CDG, :um 
/ arcubus GC, CH fimiliter divifisin L, & O, jundlifque ra- 
diis AL,D O, ita hunc fecando in V, ut ille ab Ichnographia 
fecatur in K , quoufque per punta D V H tranfeat linea, de- 

ter- 
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terminans fuperficiem quefitam D V H C, eft quippejut LA 
ad- A-K, ita C A ad AN, (eu .C D. ad DS, OD ad D V,exi- 
ftentibus arcubus H C, CO ipfis GC , ciuis proportionali- 
büs, ut oflendimus ex pundlo curve V d Ífüperiorem mo- 
dum quelito. 


7; Uudeéconttario data figura D V H C circaconi DC B 
comnplicanda , ut evadat DMGC , facilé habebimus ejus 
Ichzographiam, facto priüsangulo G A C ad datan CD H 
fe&toris, date figure adfcripti ;'ut CD ad CA , fectifque fi- 
militer in L, & O arcabus GC, C H^, necnon radio AL 
in K,ut O D dividitur 3datz üigais petimetro in V.: tunc 
emim pun&um K eritia figure G K A C, ichnographia que- 
fitam determinantis, perimecro ,' Qua autem de fuperficie co- 
nica GMD OC, (eu decjusevolüta C D V.H, refpectu Iclino- 
graphie AK GC dica funt, eadem , ut conflat, valent de re- 
fidua coni fuperficie G M D, 'ejafve evolüta D V E, refpectu 
ejus HKinnsgn G KA, quaspr vi ad ex premiítis modis 
herate facilé decerminabis , squalefcumque fuerint curvze 
propofite; & (11inea V H1, velu H reca fucrit , Rosalie 
habebis, dueendi in conica füpezficie lineam G Mi, feux m, 
omnium data puncta G, M ( non in codem latere, nec in plan 
baíi parallelo pofita ) conjuogentium Zrevw///mam , ejufque 
Hone a EU. deícribendi. 
Quo- 
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Quomodo utcumque fatisfa&um puto quzílioni, quam mo« 
ves, determinandi fcilicet Ichnographiam: figure cue G V R 


circa conum D C B convolutz, five illa fit femicirculus , ive 
parabola, five hyperbola , autalterius cujuslibet generis cur- 
va extiterit, unde dabuntur infinite ille Spiralium fpecies in 
his Ichnographiis, quas mentejam comprehendifli. Verüm 
nefcio an opere pretium fit elegantiorem , quam mox fubdo, 
conítru&tionem illarum attendere. — $91 TU | 

8 Efto figura quelibet in Conum convolvenda , aut ex ipfo 
ia planum explicata C V D , & fcctor illi circumícriptus 


( infcriptufve fi cava fuerit) D G C; oportet determinare li- 

neam , que ejus convolute Ichnographiam clauderet in bafi 

coni datiradii D A, qui minor Eu fe&oris M ESCUE 
ü- 
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füper Di figura. A OD: Gavilis, & fimiticer pofita ipfi date 
€ V D ( fe&onimiruniquovis rano D V. ini € proportiona- 
liter, acfecetur CD in A, & perpuncta A OD ducta linea) 
& centro D Qucto-quovis arcu. IN O H , fiat femper H N ad 
N O in conflanti ratione lateris coni. C D ad radium bafis D A; 
ajo, puncta FT ad Ichnographid A FTD, propofite curve C V D 
rc[pondentem, pertinere; erit enim angulus LD A ad RDC, 
ut radius CD ad D A, undearcus C R equalis erit arcui A L; 


quando igitur fe&tor C G D; eum infcripta figura:C V D ,con- 
volvctur circa conum. bafis: &D E ,: arca CG congruente 
ejafdemibafis arcui fibi equali AT; portio C R. congtuet ipfi 
AL , &latus DR,cum pun&o V curve CV D , per quod 
tranfit, erit fuperimpendens radio DL , inquo proptereà erit 
punctum ichnograpbicé fübjectum pasacto V dicte curve ; 
debet autem in eadem ratione diftare punctum ichnographie 
à centro bafis D, refpectu radii DL, 13 quo repetitur, ac diftet 
pun&um V inlatere coni D R à vertice D (ob fimilia trian- 
gula effeQiaà perpendiculo, ex punctis curve in fuperficie co- 
nica cxiftentis ad bafis Ichnographiam demiffo, qua ratione 
in precedenti figura eft C A ad AO , ut CD ad DS ) ita- 
que cüm fit, utlatus D C ad radium batis DA, feu D L, ita 
V D,diftantia puncti V. in fuperficie conica à vertice D, ad 
DO, feu D H, diftantiam puncti H. à centro:báfis, erit pun- 
étum EI, & alia ómnia fimili modo determinata, ad curvam. 
ichnoaraphie , quie querebatur. : ETISR 

x6 9-E con- 
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.9 Econverío, data ichnosraphia, lineamipfi in cono re- 
Ípondentem in plano determinabimus; fit eaim talis.Ichno- 
graphia A HD, &radio DA extenfo in.C, utD C equalis 
fiat lateri coni propofiti , fupcr ipfafiat gura C.K D fimilis, 
acíimiliter pofita. date A.EL D ; & ducto ex centro D quoli- 
bet arcu S K,, ita. dividatur in V; ut fic K 5 ad $ V, utlatus 
coni C.D ad. radiü baíis D A; ericpun&um V in linea C. V.D 
-quzfita, quz in fuperficie conica impendet.date ichnog:a- 
phieAH D ; namrecalcatis praecedentis demon(trationis ve-- 
.ftigiis, oftendentur atcus CR, L A equales; undeapplica- 
ti congruent, & pun&um V fuperimpendebit ipti EL, quip- 
pe tantumdem in latere D R proportionaliter à vertice di- 
tans, quantàm LH in radio à centro D; Vnde facillima;ha- 
"betur confiructio , nedum Ichnographie in tua figura , ubi 


D 6 B 


GV R convolvenda fupponatur femicircalus (alio enim fe- 
micirculo fuper radio batisfacto, & ia arcus concentricos ba- 
fi refoluta, oportet fingulorum arcuum dicto femicirculo 
:comprehenforum quadruplos determinare, X per eorum ex- 
trema curvam ducere, ericeniar coai lacus radii balis quadru- 
plam ; sci quatooranguli recti quadeupli funt uüius fubtenfi 
;àquadrante G-R Z ) fed & ubiifupporiatur parabola;authyper- 
bola. [ f.ftanimirum timili conftru&tione , & cx;concentricis 
| petipheriis vali parte decerminata , qut ad arcum , radio , & fi- 
mili paubolbonp E; viri uper ipfum deíeripta:coaclu- 
b a fum 


e 
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fum, fit femper in data ratione lateris coni ad radium bafis ) 
Até contrà fi cupias Ichnographiam circularem, parabolicam, 
alteriufve figure habere, manifefta erit, con(tru&io figure, 
quz cono advoluta ejufmodi Ichnographiam dare nata effet , 
perfectionem arcuum concentricorum, peripheria fimilis fi- 
gure fuper latere eoni defcripte , ipfoque conilatere compre. 
! henfórum , in eadem ratione data,lateris coni ad radium bafis. 
En quanta curvarum feges, quas geometriceé determinare pof- 
fumus, quotiefcumque data ratio,lateris coni ad radium bafis, 
poteft geometricé angulis applicari,vel per multiplicationem, 
vel per divifionem arcuum propofitorum. : 

ro. Hincin meoSpherocylindricarum , & Conocylindri- 
earum fectionum Tra&iatu oftendi, quód, fi conus BDC fe- 
cari intelligatur femicylindro, cujus bafis fcmicirculus GKA 


-fuperradio bafis A G defcriptus , fitque latus coni duplum. 
: verbi caufa radii bafis , feu in quavis alia ad ipfum ratione, fa-. 
:&o fuper D HI, equali lateri coni, femicirculo pariter D V H, 
omnibufque arcubus V 1, centro D defcriptis, bifariam , feu 
- n data ratione fe&is ad puncla u, itaut fit VL ad ul, ut DC 
ad CA , linea Duk , per pun&ta u fic inventa tranfiens , 
erit equalis cono-cylindrice fectioni ; id quod etiam fucce- 
í . det, 


Epiflola Geometria . 197 
det, fi.loco femicirculorum GK A, H V D, ponantur quz- 
vis alie fimiles figure, femper enim communis conice, & cy- 
lindricz fuperficiei fe&io in lineam planam illi equalem com- 
mutabitur; cümque in Vivianeis pag.122. paulo ante vn5.37. 
oftenderim,lineam quoque Spherocyliadricam, feu perimetrü 
Veli Florentini, effe communem conice, & cylindrice fuper- 
ficiei fe&tionem , quam etiam zum. 41. p. 136. oitendi equalem 
perimerro cujufdam ellipfis, idcó etiamcurvaD u H, modo 
prefcripto efformata, cuidam ellipfis circumferentie zqualis 
oftendetur. Videsautem, opinor , quàm utile fit eamdem li- 
neam ex variis fuperficiebus in alias transferre , diverfifq; con- 
ftru&ionibus in plano determinare , prout eadem linca ellipti- 
ca, tum modo fuperiüs defcripto , tam per modum ungulz ex 
cylindro expanfz , eum vulgari modo, prout Apollonianam 
coni fe&tionem terminat, aliifq; modis in plano jacere poteft, 
femperque diverfas tangentium determinationcs fufcipit , pro 
vario fuarum partium fitu ; contingere fiquidem potett , ut in 
uno re&tificationem refpuens, in altero illam admittat, velfal- 
tem cum alia nota linea comparationem fufcipiat .. Sic, fi pro- 
ponatur linea L O O,cujus hec pro- 
prietas, ut ducto radio E O ex de- 
terminato puncto F , fecante arcum 
. LG, ejufq; tangentem L E in pun- 
&is G,E, fit femper poft F G radiü, 
& fecantem F E, tertia. proportio- 
nalis F O; facile eritcurvam L,. OO 
cum linea Geometris jam fatis nota 
comparare , videlicet.cum parabola 
note parametri ; fiquidem illa ipfa 
non alia eft, quàm parabola evoluta 
ex fuperficie coni, cujus triangulum 
peraxem fit equilaterum ; id quod 
extra hanc methodum, nefcio an fa- 
tis promptum effet conje&tura aíIe- 
qui, nedum facili geometrica con- 
ftructione determinare. 
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"rv';jam, quando ita provocas,, opere;pretium eft, utcurva- 
rüm,eo, quem premifi;modo defcriptarum;tangentes-univer- 
fali methodo:decerminare aggrediar, pro quo: affamarur qua- 
libet'figura A LL,B ; dactifque ex centro:À quibufvis concen- 
tricisarcubus E»L,, EL ,ofamiliter augeantur producti in'M , 


.'gut minuancer diviti in I, quonfq; pec puncta. ÀA M M B.tran- 
feat cutva, qualem nus. B. 'deceravitiav tanus; aut iper puncta 
A TUB'tranféat curva ; qualem aug. g. doicriplimus:; quera 
'turgae ad datum puactum M, vel Í cutvarum cjuímodi tan- 
gens: Duttoarcu'quolibet, verbigratia extremo B C D,occur- 
rente jün&w chorde, feuradip/ AM, A I ia D, H , ductoque 
arcu ML, feu'1L, &junctachorda A L , fecanteprrorem ac- 
cum in'C, düucanturtangentes:arcus D D ad puncta D,H,C, 
quefint DG, H E,CIC; huicultime occurrat in K tangens 
XL K-da&tt ex puncto davefigure AL B; in eaautem ratio- 
^ie, inqua funtarcus E ad | E: M,, aut ET, ponatur effe da- 
'ta portio cangentis C Kad:DG 4 vel HF. Dicojunciam 
"GM , aut FLelfe tangente ejufmodi curvarum ia M, 1. 
*Si enim hecurve gigniaatellipaotur ex zquabili motu lines 
OA Bcirca A circulariter converfe, & mota accelerato ,. vel 
-petardato, prout opus fucric,;pundi B per B A afcendentis , 
aut"A per A B detcendentis (ad;modum, quo Spirales ge- 
nerari folent )2manifeftum eft, wquabilem illam velocitatem 
iiotus circülaris in curva. D:M A tancó majorem, & in BI A 
tantó minorem fore ,quàmíitinccurva DL A , quanto màjor 
e(tarcusM E, & miaor EIL, quàm EL ,ide(t ex conítructio- 
A^ ge, 
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ne, quanto, major eft: G D, & minor ETE; quàm. C K, eodem 
cxiftente impetu. pun&i difformiter fluentis, five in.M , five I, 
fivein L, propter aequalitatem ipfarum A M, AI, AL , vel 
refiduarum D M, E11, CIL, quas móbilepunctum À, vel B 
intereà peregit, dum linea circulariter mota.refpe&tivé arcum 
DB, ED, vel CB emenfa ct, Siigitur velocitas .difformis 
in puncto: L curve B L:A exprimatur per L C, etiam eadem | 
velocitas in purr&is M; l.eliarum; curvarum; exprimetur per 
MD, LH illi equales , &i velocitas equabilis circularis mo- 
tusexprimatur per C.K ad; curvam A Li B. ( exprimenda ve- 
ro cit prorfus peripfam , quoniam: in ea eft; motus circularis 
directio, quippe tangensarcus C B, & aliunde iatercipitur à 
tangente L K, angulo recto K.CLL. oppofita , in quautriufque 
motus compofita direclio reperiri debet;ex 8. Prop. l2. Geo- 
metriz motus Joannis Cevz , qui non cognatione tantum,fed 
& geometrico acumine, & inveniédi foelicitate Tibi veré Ger- 
manus exiftit) fimilis equabilis velocitas ad curvam AM B 
exprimetur per DG, &adcurvam A 1B per HF ; propte- 
rcà junéta GM, & FI tangenserit, five ex eadem propofi- 
tione, fiveex his, quz cap. 5. zum. 3. demonftravi in Huge- 
nianis, & antequàm Fratris tui Geometriam legerem , ex Tor- 
ricellii loco ibidem citato deduxeram. Atque hinc eft , quód 


fi ordinatz ad axem non fintarcus cócentrici , fed re&a linez, 
velut L E, F E: in eadem femper ratione, ductis LC, F Q 


aXi 
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axi parallelis, dataque figure B L tangente Lr, occurrente 
bàfi in r; fümpta Qe, quefit ad Cr in eademordipatarum 
tatione, jun&ta. c F tanget curvam F B; cum enim illeordi- 
nate LE, F E, quemadmodüm. & baíis recta C Qs, haben- 
d& funt pto arcubus couceutricis; à centro infinité diflante 
de(ctiptis, cujus tadii proptereà (int ip axi parallele L C; 
QE; ipfequer C, cQ, pro rangentibus extremicifculi CO e, 
ob infinitain cjus radii magnitudinem , in unam eamdemque 
re&am cum fuis tangentibus áabeuuatis ; cujus coníftru&tionis 
veritas jam aliunde innotuit, fiquidem r L , t F hoc modo 
delignate in unum & idem axis D E punctum collimabunt, 
atl ex proprietate trianguloram conftat . 

13 Quód fi quis malit independenter à motuum compofi- 


tione eadem tangentes evidentiori methodo inquirere , per 


melicet. Efto enim primüm duplex figura , altera ex rectis 
LE, le adaxem ordinatis , altera ex arcubus E M , e m ad 
eumdem axem applicatis, & refpectivé equalibus iptis L E 1e 
fibi correfpondenribus ; data tangente L K prioris figure, 
occurrente ipfi B K, ex vertice du&te zquidi(tanter ad ordi- 
natas, in puncto K, tangens figure pofterioris ad punctum M 
lic determinabitur ; jun&o radio B M, atque huic ex D per- 
pendiculari B G, equaliipti BK, jungatur G M : dico hanc 
effe tangentém ; occurrat éniarin S cuilibet altéri ex arcubus 
concentricis em , fecanti radium in O; fitque OP radio BM 
| ex 
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ex O perpendicularis , ag juncta chorda B L, ordinetur per 
idem axis punctum e applicata prioris curve e T, fecanstan- 
gentem in R , chordam in N ; crit utique arcus e O equalis 
€ N, eó quód fcctor fit trianguloanalogus ; fed & e m zqua- 
lis.e1; itaq; & Om equalis N1; ipfa vero IN R equalisO P, 
quia ad B K,zqualem ip(i B G, eft in eadem ratione, LN ad 
LB, feu Ee ad EB , aut OM ad MB ; que omnia valent 
etiam de homologis lineis per minufculas litteras defignatis, 
& infra punctum E; ductis; hoc folo difcrimine, quód fi e fic 
fupra E, erit N R. major, quàn N 1; unde & O P major, quàm 
O m; multó igitur magis arcus OS ( quieit major ipfa OP, 
à fortiori quàni major fit fuo finu ) erit major , quàm O m ; un- 
de punctum S erit extra curvam ; fi veró e acceptum fuerit 
infra E , erit ar minor, quàm n1; unde & o p minor, quàm 
om ; arcus autem so minor e(t tangente op , à fortiori , 
quàm fua tangente minor fit arcus , quem ex centro B , jun- 
&a B p interciperet: multó ergo minor eftarcu o m ; & ideo 
etiam punctum s extra curvam erit ; recta igitur G M tangit. 
Jam veró concipiaturalia curva BF priori analoga; itàut ejus 
ordinatz F E ad ordinatasprioris L E. perpetuó fiit in eadem 
ratione , utiq; facta DB ad BK, ut FE ad EL, junctaDFE 
hanc curvamtanget; fiquidem fi occurrat alteri ordicate in 
pun&o T eritetiam T ead eR , ut FE ad EL , nempe ut 
fe ad el; quare cüm eR major fit ipfa el, etiam e T ma- 
Jor erit, quàm ef; fi igitur intelligatur fieura Bil ex arcu- 
bus EI equalibus ordinatis hujus poítremz figure E F, juncto 
adio Bl, atque huic perpendiculari B H, equali ipi BD, 
juncta H E tanget ; eritque H B ad BG , at IE ad ME. 
Duarum igitur figurarum , exconcentricis arcubus in eadem 
con(tanti ratione pofitis defcriptarum, tangentes intercipiüc 
rectas ad radium perpendiculariter ductas, iptisarcubus pro- 
portionales: Quod coincidit cum premiffa confiru&ione. 
A13 Anteqüàm autem hinc alio digrediar , adnotare juvabit, 
ex harumi pariter curvarum defcriptione do&trinam illaai me& 
fecunde Appendicis ad Vivianea Problemata iteram demon- 
. ftràti, feu denuó confirmari poffe. Hinc fiquidem deducitur, 
Ichnosraphiam cvjutvis 3 xad" conica füperficie abfum. 

c pte, 


A 
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pte, qualis éffet A KED, effe mediam proportionalem iuter 
ipfam figuram conicee fuperficier in planumiex panfam ; veluti 
DVC, &aliam ipfi fimilém , fimiliterque pofitam D O A, füu- 
per radio bafis coni defcriptam ; nani propter fingulos arcus 
(HN, fe habentes ad NO in conftanti ratione lateris coni 
€ D'ad radium bafis A D , erit tota figura A TED ad A OD, 


ut CD ad DA ; fed CVD ad AOD fibi fimilem eft , ut 
quádratum C D ad quadratum D A ; itag; CVDadAOD 
eft in duplicata ratione A HD ad A OD, proptercà & co- 
nica fuperficies C V D ad Ichnographiam fuam AHD eft, 
ut AH D ad AOD, five, ut latus coni CD ad radium bafis 
D A. Quod &c. ' ám 
314 Tu véro non hic fubfiflis, & alias rurfus novarum fpe- 
cülationum fodinas eruere aggreffus , Epiftolis Tuis; pridie 
kal Julii ad me ditis, nova iterum ratione lineas in conica 
faperficie delcriptas ia planum fternere niteris. Ais enim: - 
Sperulaiiouem in[lituere placuit circa Spiralem illam cotiiécatu, 
de qua faperioris bebdomade Tabellario ad Te fcriptas Epiflolas 
iredidi , eujus Icbuographia integra eff Spiralis Arcbimedea ; 
eon fiderabam fcilicet cyliudricam [üperficiem , quam ille perpeu- 
diculares efformaut , quibus fuffulta , ut ita diam , diflendiur 
redi&a Spiralis conica ; [cire autem optabam , 1u quam liueam 
evaderet , explicata invetlam lineam Spirali Arcbtmedea , und 
cum ipfa fuperficie cyliudrica, ad conicam fpiraletm lineam. termi- 
uente. Sienim bec curyam aliquam 2 lineis alids uotis referret , 
| ver- 
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verbi gratia parabolam , id egregiarum cert? Speculationum fo» 
dinam aperiret , 6. — ! | 

15 ld ego primo (latim intuitu ad hyperbole quadraturam 
-pertinere opinatus fum; nec me fefellit opinio, fiquidem ad 
illam referri jam tum videbatur parabolice curve rectifica- 
tio, üti:ex Hugenianis cap. 12. utm. 14. conflat , parabole 
autem re&tificationem. cum Spiralis Archimedez diíteutione 
conjunctam effe; tum ab aliisanimadverteram ofteníum et- 
fe , tum ipfe poftmodum docuifti ab Joanne Ccva fratre too 
Geometr. mor. l. 2. prop. 14. idem demon(lrari. Anteà Veto 
jd mihi innotuerat hocratiocinio. Efto Spiralis Archimedea 
Ca A prime circulationis, & pofito in altera figura Parabole 
Apolloniane axe C N equali dimidio circumferentie A Lx 


' erdinata autem IN-À equali radio C A, defcribatur parabola 
:QaA. Dico hanc Spirali equalem effe; fumpto enim quolibet 
jn parabola puncto a, & ordinata an; &in fpirali puncto a, 
.cujus radius ac fit equalis ordinate an, ducatur arcus al; 
-ducanturque tam in parabola, quàm 1n fpirali tangentes a b, 
-gccurrentes ipfi c b (perpendiculari hune ad radium ca, e 
dep a 
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adordinatam an) in punctis b, b. Jam: cort Cb in fpi- 
rali equalis arcui a | ( ut docuimus in Hugenianis cap.5. 59.9.) 
oit autem peripheria A D A ad arcum la in duplicata ratio- 
ne AC ad Ca, feu (in parabola) AN ad na, videlicet, ut 
iN C ad Cin; fitque CN zqualis femiffi peripherie AD A, 
erit & Cn equalis femiffi arcus al, vel fübtangentis C b fpi- 
ralis;fed & fubtangentis nb parabola fubdupla eft eadem Cin ; 


B 


equales igitur funt, tum in fpirali , tum in parabola fubtan- 
gentes nb, Cb; equales autem & ordinata an , & radius 
C; tota igitur tangens parabole a b, quz his potentia equa- 
tur , equalis erit tangenti a b fpiralis fibi correfpondenti ; 
fumptaque infinité exigua utrobique tangentis particula a d, 
ac dimiffa in ordinatam , & radium fubtangentis parallela d m, 
erunt triangula d ma, d ma utrobique fimiliter equalia, ap- 
licatifque alterius ad alteram homologis triangulorum a m d 
ateribus , tangentes ad, feu curvarum partes his refponden- 
tescongruent, certé có res deducetur, ut alterius ad alteram 
propertio fit propior equalitati , quàm quzlibet data majoris, 
aut minorisinequalitausratio equales igitur funt, dus Ar- 
n chi- 
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chimedea Spirals , tum parabola quadratica nuper defi- 
enata, ruyraprodt 
d 16 Hinc patet , quàm juftó minorem Spiralem fecerint , 
qui femicircumferentie A D A zqualem efle afferuerunt, uti 
Sturmius Math. Enucl. 1. 2; cap. 4. confe&t. 2. propofit. 17. 
Guarinustract. 18. Eucl. Adaucti prop; 15. Rinaldinus dere- 
fol. & compof. pag. 299. aliique ; videlicet tantó minorem, 
quanto axis IN C parabole Ca A minor eft ipfa curva Ca A; 
conftat item à fcopo non leviter aberraíTe Virum Clariffimum 
Borellium, ubi de motu animal. p. 2. prop. 41. duas ejufdem 
Spiralis revolutiones comparans, ait illas ad invicem effe, ut 
peripherie medizarithmetice inter extremas cujuslibet Spi- 
ralis, five effe ad invicem , ut funt circulares zone, quibus in- 
fcribuntur; hoc enim perinde eft , ac fi diceret, curvam para- 
bolicam tz effe ad cS ( lineis equali intervallo diftantibus, 
axi parallelis interceptas ) ducta recta FO fecante prafatas 

k parallelas in q, Q.;' ut trape- 
zium QsH O ad OHSg, 
Qaod ett abfurdum,fumptis 


OOsH, OHSO (iifdem 
curvze portionibus correfpo- 
dentibus per cap. t2. tiii. 14. 
Hugenianorum ) & permu- 
tando , effet Qs HOO ad in- 
fcriptüà O.OS.H , ut OH Sq 
ad circumfcriptum O H S O, 
ideft ratio majoris inzquali- 
tatis qualis foret rationi 
inequalitatis minoris. 

* Hi pariter deficit üitte- 
va s ier Hi, d A. 


Caterüm eo modo, quo parabolanr quadraticam, atque 
Archimedeam Spiralém comparavi , fimiliter alias fpiralium 
fpecies cum aliis parabolarum fpeciebus poffe conferri mani- 
feftum eft , uti aliàs , 6 fatis memini , indicabam; pa^ ri- 

io- 


qnippe hyperbolicis fpatiis . 
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diorum cujufcumq; helicis poteftates: denominátz ab expo- 
nente x fint inter fe , ut angulorum, (eu arcuum àradiisanter- 
ceptorum potettates denominatz ab exponente y , faéta para- 
bola talispature , utabícitfarum qüarumvis:poteftates deno- 
minatie ab exponente y fint ; ut poteífates fuarü ordinatarum 
denominatz' ab ággregato exponentiüm.y —-«, fpirali propo- 
fite ita refpondebic, ut fi ultima ejus ordinatarüquetur 1a- 
dio dicte fpiralis , axis autem fit. * totius circumferentiz, 


illa Curva Parabolica , & ejufmodi Spiralis equales erunt, 
ut ex methodo tangentium,tam parabolarum, quàm fpiralium, 
cap. $. nun. 4; d» 8. Hlugenianorum tradita facilé conftat... 

i? Sed curvarum dimentionem. tractantes quid vetat. alio 
paulatim digredi, quoufque modum Cycloidem rectiticandi 
tibi cómmunicem ; quem tibi acceptiffimum fore video, quip- 
pe his 'geomerriéis venuftatibus delectaris 2;: Ea-illum: efto 
Cyclois Aa O , ordinatz.ar , ar, fecautes femicirculum ge- 


jM iuis qat? G 
nitorem ind, d;extendantur chorde A d, Ad in f; f ufque 
:ad bafim , applicenturque rg, rg hisiplis A£,'Af quales, 

ut oriatur hinc. curva G.gg, que eric. Hyperbola fecundi 
gradus , (ive, ut CI. Viviano aliquando appellare placuit, AMe- 
folabica , propter fA ad Ad, feu DA ad Ar, ut quadratü 

A f adquadratunt AD, five quadratum rg ad DG. Jam (ic: 

du&ta ab: Cycloidis tangens quantumvis parva, & duabus pre- 
i di£tis ordinatis quantumvis proximis intercepta , erit utique 
- parallela. ipti A £, ex dictis in Hogenianis cap. 8. tum. 7. crit 
ergo ab ad intervallum ordinataceum r r, ut Af, feu Ugad 

ia- 
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diametrum A-D'; & hoc femper ; rectangulü igitür gr r equa- 
leerit tectangulo ex: A D' in ab; & omnia rectangula g s £, 
exhaurientia fpatium infinitum g G D Ah, equalia rectaogu- 
lo ex A D incurvam femi-cycloidis Aa O, quam innumere 
tágentes ab perinde exhauriunt ; ergo A D in A a O ad quadr. 
ejufdem A D, fcilicet curva ipfa Aa O ad diametrum AD, 
eft ut fpatium g GD A h ad infcriptum diametri quadratum 
GDA H; hzcautem eft proportio dupla, ut ipfe cap. 8. 4- 
mer. 11. Hugenianorum generaliter docui , atque ipfemer fra- 
ter tuus fupra laudatus in Geometr. mor. l. 1. prop. rz. pridem 
oftendit; itaque curva femi-cycloidis Aa O dupla erit dia- 
metri , & tota Cyclois ejufdem quadrupla, quin & partes fia- 
cule Aa dupl chordarum fibi correfpondentium ad , üti 
aliis Geometris per alias vias pridem innotuit , Hugenio 
praefertim, ex preclara Evolutaram Curvarum inventione. 
Eft veró generalis hzc methodus, fi rem propiüs afpicias, at- 
que ad omnesprorfus illas curvas exporrigitur, quas cap: 9. 
num. 5. Hugenianorum, Correlatas voco , ex quibus fcilicet , 
per timplicilfimam Euclidis elem. 1.1. propofit. 45. innumera- 
rum figurarum dimenfionem derivavi . 

18. Duo hie intereà adnotáre non pigeat. Alterum, quód fi 
cylindricus erectus foper fémi-cycloide Oa AD fecari intel- 
| ligatur plano. quomo- 
dolibet inclinatc, tran- 
; feunte per ba(im O D, 
femper.abíciffa (uperfi- 
cies ungularis in planü 
explicata. io parabolam 
^; notam abibit; fiquidem 
chords circuli. .& d, ad 
refpectiva punclardia- 
' metri A D applicate, 
parabolam efficiunt, er- 
| go & earum duplz , n€- 
pe portiones curve cycloidalis a A , ad cadem diametri pun- 
&a, vel ad proportionales partes altitudiois illius ongulz,ap- 
plicatz, parabolam item conficient ; fed omnis fuperficies un- 
: . gu- 
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gulatis conflatur ex fimilibus curve portionibus, applicatisad 
pattes,alticudinis proportionales partibus diametri bafis , uti 
conftat ex hac figura , ubi AQSEIMGO fit cylindricus 


fuper quavis cutva ITO G M, fe&us plano À ZMT, per bafim 

M I tranfeunte , manifeftum e(t; fuperficiem ungularem 

A ZMGO conflari ex:portionibus curve. B-Z- (qualibus 

'abíciflis à vertice O'G ) applicatis'ad puacta B dividentia al. 
'titudinem ungule AO ineadem ratione, in qua axis curve 
OL fecatur in F pet applicatam,G F: Undefifingamus OG M 

effe Cicloidem, cujus portiones O G duplz funt chordarum 

femicirculi fibi refpondentis, ideft quarum quadraxa funt, ut 
axisabíciffe O P, manifeítum erit , Ungulam Cycloidalem 

AZMO effe parabolam, quia quadratum curve OG M erit 
 adqüadratum curve B Z equalisipfi O G,ut Olad OF, feu 
BN, ideft, ut altitudo O A ad A E, ac perimeter.A Z M erit 
equalis curve parabolice, imó in parabolam etiam politione 
ta- 
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talem abibit , rcctificatiscutvis OM, B Z pez explicationem 
ungule in planam füperficiem , & é contra reliqua fuperfi. 
cies AZMS in trilineum parabolicum extendetur; quo fta- 
tim conftat ( ob proportionalitatem Ungularum , tum füper- 
ficialium , tum folidarum , cum fuperficiebus, aut molibus ro- 
tundorum corporum ab eadem figura) fuperficiem rotundam 
€x Cycloidecirca bafim, duplamefífe rotundz fuperficiei ab 
eadem circa tangentem verticis convería ; necnon diftantiam 
centri gravitatis curvi cycloidalis à bafi duplam effe diftantie 
cjufdem à vertice, &c. faciléque hinc habetur dimenfio utri- 
ufque ex illis rotundis fuperficiebus, ob notam curvz longi- 
tudinem, & centri gravitatis diftantiam , juxta regulam celc- 
berrimam Guldini Veftri circagene(im rotundorum. 
19 Alterum, quod nctariattentiüs velim,inde nullo nega- 
tio confequitur, nempe, data qualibet plana fuperficie , quie 
à curva qualibet linea definiatur, pofle nos ejufmodi fuperfi- 
ciem ita curvare , fcu tali cylindrico circumvolvere , ut eadem 
curva linea nihilominus in uno plano jaceat ( quemadmodüm 
in cafu predicto, curva parabolica À ZM ita advolvitur cy- 
lindro cycloidali, ut nihilominus in uno, eodemque plano 
ALTM, cylindrum fecante,jaceat ) fcucylindrum invenire, ex 
cujus fectione , eadem curva in fuperficiem ungularem con- 
voluta efformetur. Propofitum fiquidem obtinebimus , al- 
teram fuperficiem IO G M ita efformando, ut quz fuerat in 
data figura relatio ordinatarü ad axem,eadé fit curve portionü 
O M, OG pariter ad axé fuum ( ut in exemplo noflro, qua eft 
in cycloide portionü curve à vertice abíciffarü ad axis fui par- 
tes ordinatisabíci(fas ) enimveró fuper ejufmodi curva fic in- 
venta erecto cylindrico, ipfi advolvctur data figura, & fuz pe- 
rimetti partes in eodem plano , ad date figure altitudinem Ip: 
fummet cylindrum tranífveríim fecante, difpofitas habebit, 
femper autemtangens figure quelite.O G M ad punctum G, 
intercepta eodein puncto, & ordinata per verticem O , erit — 
fubtangenti date figure A Z M , ideft interceptie iater punctü 
Q , & occurfum tangeatis puacti Z ( explicato parallclogram- 
mo ASMO cum fuacurva AZ M) ut ia exemplo cycloidis, 
cjus tangens füabdupla eft curve O Mop OU NSH ipfiusA Q. 
Dc fub. 
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fabdupla foret fubtangens parabole explicate ; id quod aliàs 
seneraliter monuimus caf.5. uum. 2. & facillime demonflratur 
ex diis cap. 13- uum. s. | 

Exemplum aliud fe fe obvium prebot in ipfa Logiftica, 
feu Logarithmica, quam (i velis ex aliquo cylindro fecare, auc 
cylindrum invenire, cui advolvatur, ita ut curva nihilominus 
ia àno plano jaceat , id elegantiffimé obtinebis per cylindrum 
[uper Tra&oria erectum , quandoquidem relatio ordinatarum 
Logiílice ad axem mutatur in relationem earumdé ad curvam 
in l'ractoria , uti oftendimus cap. 5. o 
£it. ti.2. Concipiatur verbi gratia in 2 
plano horizontali D F B erecta ad ' 
punétum B hafta quedam folidiori 
ba(i marmorez D infixa ; mox alli- 
cata bafi catenula aliqua F B, longi- 
tudine equali parametro, feu fub- 
tangenti date Logiíticz, ejus extre- 
mum F trahatur per rectam F D; 
utique bafis catenulam fequens de- 
fcribet Tra&oriam curvam BIN M, 
& hafta bafi infixa curram quamdá 
fuperficiem cylindricam faper ipfa 
"T ra&oria erectam ; hac igitur feca- 
ri iotelligatur plano aliquo per axe 
'Tractorie F D tranfeunte, ad altitu- " 
dinem extremz ordinate in Logi- 74 
ftica propofita, dico fuperficiem un- D/ — T" 
gularem inde abíciffam fore nil aliud, quàm ipfammet Logifti- 
cam.tali cylindro advolutam ; quippe fi plani inclinatio fuerit 
per 45. gradus, itaut Logifticz ordinata &quetür fubtangenpti 
cjufdem , feu erecta in ungula illa cylindrica ad punctum B 
adequet catenulá B F, conilat, omnes erectas ad puncta N,M 
«quales fore ordinatis Tra&oriz N P , unde qualis elt relatio 
ipfarum ad curvam B N, talis erit relatio applicatarum illius 
ungule ad fuum axem , qui illi curve BN congruere intelli- 
gitur, & explicata illa fuperficie in planum B SS, utriufq; or- 
ainatis B F, & axe F D coincidentibus , erit qualibet axi vogk 

l- 
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fticee parallela A S equalis curve B N Tra&oriz per dicta 
tap. 13. Hugenianorum ta. 5. PofTfem & modum inferere,quo 
figura quzlibet ita complicari in cylindrum poffet,ut ejus cur- 
s ad conicam fuperficiem terminaret ; fed ne longiüs digee- 

jar , | | 
20 Jamadin(titutum redeo, & cylindricam illam fuperfi- 
ciem (uper fpirali ere&tam , ac cono interclufam contemplor; 
utique perpendiculares O $ fuper helicis pun&is ereCte, & ad 
coni fuperficiem terminatz , proportionantur differentiis ra-- 
diorum , et enim DA ad OS , ut CA , feu AB ad CO; 


itaque expofita parabola Ca A hanc fpiralem B O A «quante, 
fi ad (ingula puncta a peripheriz parabolice erigi intelligan- " 
,tur equales differentiis ordinatarom ( ubi angulus DCA, 
trianguli per axem coni femirectus fuerit ) iive proportiona- 
les in rationeaxis coni D A ad bafisradium A C ( ubi ille an- 
gulus major , aut minor fuerit femirecto ) fcu (1 cylindrica 
fuperficies fuper Ca A perimetro parabole ercéta Iecari 1n- 
telligatur plano per A 6 tranfeunte, ac tantumdem baíi in- 
clinato, ac latus coni radio bafis inclinetur , fcilicet per augu- 
.]um D'C A, quomodo erect maaebunt in. fuperficie cylin- 
drica quite ordinatarum differentiis ( adebque & difleren- 
uis equalinm radiorum circuli À C) proportionales, ouippe 
correfpondentcs applicatis trilinei parabolici Ca^29,erit un- 
: D3.2 gu- 
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gula ex tali fuper£iciecylindrica, bafi, & plano fecante inte- 
rje&ia cadem prorfus, que fuper fpirali A O B priüserigeba- 
tur, & cono conclufa manebat ; Perimeter autem ungul2 cy- 
lindri parabolici eft parabola equalis, uti conflare poteftex 
propol. 3. Append. noftre Vivian. Probl. itaque explicata. in 
rectam fpirali BO A , curva BS H D, nonquidem in parabo- 
lam , quis talis pofitione fit, fed in ungulz parabolice perime- 
trum abitura eft, equalem longitudine cuidam parabole, cu- 
| jusrectum latus fit adlatus rectum prioris Ca A , ut lateris co- 
ni D C quadratum ad quadratum radii A C, axis longitudi- 
ne ipfi CN equaliremanente ; id quod etiam immediatiüs, 


& abfque tot ambagibus colligitur, ex quo ipfe demonttrave- 
ziscurvam B SELD effe fpiralem conicam, que evoluta ig 
 Archimedeam fpiralem abeat , per fuperius dicta zum. 15. uti- 

que ejufmodi parabole equalem. 
21 Dimenfioauté ipfius füperficiei cylindrice D H S BO A 
"habebitur, ex rectangulo axis A D in ipfam fpiralem AO B, 
vel huic equalem parabolam C a A, fubtrahendo tale fpatium, 
quodad portionem ejufdem parabole, duabus ad axem ordi- 
natis interceptam, quarum altera ex foco, altera tantó infra 
ipfum , quantus eft totus axis, fitin ratione axis D A ad radiü 
AC; refiduum quippe erit fpatium ungule fuprà determinate; 
id quod analyticé fic defcribi poteft, Radius A C fit z ? & i 

1 à- 
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bafis quadraticis infcribendz quadranti circulari radii A C 
( vel femitfis lateris recti parabole C a N , ideft terti propor- 
tionalis poft femiperipheriam, & radium ) fit c; que vero 
utriufque poteft quadratum (que fcilicet foret parabole per- 
pendicularis in A) efto Z 2; axis coni AD eíto 2 ;fuper- 
ficies hyperbole equilaterz interceptz femitranfverfo equali 
ipfi c , & ordinata ad re&tz diametri portionem equalem ipfi 
r , efto 5b. Erit cylindrica fuperficies fpirali imminens, & 
cono conclufa AD H S BO A zx abb. au, acc ; nam li- 
"ais RAE L4 
nea fpiralis, feu parabolica, utpote cum c continens rectan- 
gulum z £5, erit Db, tota igitur cylindrica fuperficies fpi- 
€ 
rali imminens, & ufque ad apicem coni completa, crit 455 


" 
Verüm inde fubtrahenda eft Ungula fuperior, cujus fpatium, 


ad portionem parabole intercepram ordinatis, c ex foco, & « 
tanto longiüs ab ipfo , quanta e(t femiffis circumferentiz, feu 
axisdatz parabole, fit in ratione 4 ad 7 ; cüm veró integre 
portiones parabole, abíciffz à vertice per ordinatas z, & v fint, 
ut 4? ad c? ; dividendo, portio truncata intercepta ordina- 
tis, 4, € erit ad portionem interjectam vertici , & minori or- 
dinata c, ut 4* —. c? ad c? ; eftque portio interjecta vertici, 
& foci ordinata e — l6 igitur truncata illa portio ordina- 
tis c, &« interceptaerit tj — cc; & qui ad hanc eft in ratio- 
: [e — 
3€ i 
ne 4 ad v erit 44? — acc; qua fubtracta ex a55 fit abb —üt5 —. acc 
edi ei ih da t ac L 
r£ .3* - 6:21:37 6258 
-: cylindricz illi portionis fpiracee B SED A O B cono in- 
clutz . | | 
22 Nihil, ut arbitror, attinet contemplationem ulteriüs 
extendere, quum omnia ipfe mentisexcurfu jam preoccupa- 
veris, fed fi optaris ejufmodi fpiracez cylindricz fuperficiei 
portionem , qua explicata in planum , rectificata perimetro 
BOA, ctiam BSEED inrectam abeat, (ume fpiralem Geo- 
me- 
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metricam À aC ; nam & in coni fuperficie fimilem fpiralem 
habebis (utieodé tuo ratiocinio conítat ) que potentia zqua- 
liserit ipfi Ca A,&axi coni fuperilla perpendiculariter erecti, 


propter radios A C, aC proportionales curve portionibus 
CaA, Caa ab ipfo centro abíci(Iis ut colligitur ex dictis 
cap. s. Hugenianorum sum. 10. adeoque & differentias radio- 
rum Fa, fa curve portionibus Aa refpondentes. 

Hsc habui, quz raptimad Te fcriberem Vir Clariff. & que 
Tuis eleganti(fimis fpeculationibus reponerem ; de contro- 
veríia autem Mechanica , que hactenus nos commifit , erit 
aliàs di(ferendi locus, efto enim utilior fit Statica illa diífer- 
tatio, jucundior tamen, minüfque in labrico poíita, Geome- 
uicarum rerum fedula meditatio , Vale , meque , ut facis , 
amare perge; quamquàm, non eft cur de hoc fim foilicitus, 
infite enim Humanitatis tuz ftimulos habes, quibus in id 1n- 
citsaris. Dabam Kal. Aug. &c. 
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APPROPBATIONES. 
[brum , cui titulus eft, Geozetrica Demouffratio Tbeorematum 
4 Hugenianorum, elaboratum ab Adm. Rev. & Excell. P. D. Gui- 
done Grandi Monacho Camald. Mathefeos Profeffore, & in A1- 
mo Pifarum Collegio Philofophiz publico Lectore, de mandato 
to Reverendilf. P. Generalisattenté perlegi: Etcüm nihil ineo 
reperiatur, quod Catholicz Fidei , bonifque moribus adverfetur, 
exiftimo poífe ''ypis mandari : imó ut mandetur , debita Ma- 
thefeos Amatoribus, ipfifque mathematicis difciplinis, juftitia 
exigit. Petunt enim iftz, quz ( licét magna ex parte nova) fua ta- 
men funt, ac pleno jure ad ipfas pertinent . Exigit etiam Religio- 
nis decor, ut Au&toris ingenium , & inveniendi fecunditas magis 
per Orbem patefiat, ne fibi debita laude fraudetur. Ita, &c. D. Mar-. 
tinus Angelus Franchi Monachus ejufdem Congreg. S. T' Mag. & 
in Monafterio Angelorum Florentie Prior. Dat. Florentie ex 
d. Monafterio hac die 1 6. Julii 1701. à 
N Geometrica Demonfítratione T'heorematum Hugenianorum 
' Adm. Rev.& Exc. P.D.Guidonis Grandi in Pifano Atheneo Pu- 
blici Phil.Profeff. & S.T h. Mag. quem juffu Reverendiff. P.Gener. 
Ordinis noftri diligenter expendi , nihil occurrit , quod S. Fidei 
Catholicz,bonifve moribus adverfetur,imó cüm innumerasGeo- 
" metricas veritates generaliffimis , ac facillimis variarum demon- 
ftrationum methodis ejuimodi Opufculo maximé illuftratas in- 
venerim , Litterarie Reipublicae intereffe judico , ut illius editio 
minime ulterius differatur. Ita fentio ex Monaft. Angelor.Flor. 
XVII. kal. Auguft. ego D. Silvanus Ciapetti Monach. Camald. 
S.T. M, &in prefato Monaft. Phüof: Lector. 


NOS D. DAMASCENUS DE MUTIIS ABBAS SS. HIPPOL. 
Et Laurentii de Faventia, & totius Camald. Ord. Generalis. 


CUM Opus infcriptum , Geometrica Demonflratio Theorematum 

Hugenianorum, cc. P. D. Guidonis Grandi in Pifamo Atheneo 

Leétoris , c nofire Congregat. Monachi , duo ex eadem Congregat. 

S. T'heol. Magiftri, quibus id commiffum fuit, recognoverint, ac 

in lucem edi poffe probaverint , facultatem facimus , ut Typis 

mandetur, fiiis, ad quosfpeGat, videbitur. Datum Faventie 
ex noftro Monaft. SS. Hippoliti, & Laurentii die 2 1. Julii 1701. 

D. Damefcenus de Mutiss Abbas Gener. Camald. 
Loco »& Sigilli. 
D. Marius Felix Ferrari Canceil. Congr. 
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JE? Molto Rev. P; Giovanni Scarlatti della Compagnia di Giesii ri- 
.vedala ptefente Opera Matematica del M. R. P. Guido Grandi 
Monace Camaldolenfe, e referifca fe vi fia cofa contro la s. Fede; 
ebuonicoftumi. Dat. adi 20. Luglio 1701. | 
Tommafo della Gberardefca Vic. Gen. 


De mandato Illuftrif. & Revéréndiff. D. Comitis Thome de Ghe- 
rardefchis Vicarii Generalis Florentini, ego infrafcriptus legi, 
& attenté confideravi Librum,cui DIRAS elt, Geometrica Demon- 
Jtratio Theorematum Hugenianorum circa Logiflicam, J£ Logaritb- - 
micam diueam , compofitum ab Eruditiffimo Viro D. Guidone 
Grando Cremonenfi Monaco Camaldulenfi,.& in Alnmio Pifano 
Lyceo Publico Philofophie Profetfore, nihilque in eo reperi, 
quod Catholicz Fidei, velbonis moribus adverfetur ,imó vero 
dignum exiftimo pró litterator um eruditione, qui Typis man- 
detur; gratumque fpero futurum omnibus ftri? Mathefis Pro- 


fefforibus , 
Ego Soaunes Scar Jattus Societatis Te. 


^— Imprimatur, ftante prediGarelatione 
T houas de Gberardefca Vic. Gen. 


DE: mandato Rev. P. Inquifit. Gener. Flor. A. R. P. M. Antonius 
Francifcus Cioppi Min. Conv. Confultor hujus S. Officii legat 
perattenté , ud folet, prefentem Librum, cui titulus eft , Geome- 
rica Demouflivatio, dc. & referat, an ejufdem poflit permitti im- 
preífsio. Dac. in $. Off. Flor. die 24. Julii 1701. 
F.Lucius Augu&lin. Ceccbiui de Bon. Min.Conv.Vic.Gen.S.Off. FI. 


Uffu Paternitatis T'uz Reverendiff, attenté perlegi Librum, cui 
] titulus e(t , Geometeica Demonflratio,dc. compofitum ab Erudi- 
to Viro D.Guidone Grando Cremonenfi, Monaco Camaldul. & 
in Almo Pifarum Lyceo Publico Philofophiz Profeffore, nec in 
eo aliquid inveni, quod Catholicge Fidei , nec bonis moribus ad- 
verfetur, ideó dignum exiítimo, ut "Typis mandetur. Datum 

Flor. die27. Julii 1703. ita fentit 
F. Antonius Francifcus Cioppi Min. Como. Couftlt. 5. ojf Flor. 


- 7" Attenta eei relationeImprimatur . 
F.Lucius Augufd. Geccbini de Bon. Min.Conv. Vic.Gen.S. of.Fhr. 


Philippus Bonarota Senat. & Regiz Celfitud. Auditor . 
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